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LECTORI GEOMETRA. 

O N V s iain annus cfl: ex quo opus Geome- 
tricum R.P.Grcgorij aS. Vinccntio.quoddc 
circuli & hyperbola: dimenfione inferibit, 
iummoGcometrijcbonoj&dodorum ho- 
minum plaufu, in lucem prodiit:quod, quia 
non argumento tantum fuo fpcdabile , fed incredibili 
materiarum varietate admirabile, adinuentionum fub- 
tilitate&demonftrationumroliditatc nulli fecundum, 
omniuminfe oculos conuertit, (ludia exciuuit, animos 
adferibendum dedit, fuere, qui illud, fajculivnius labo- 
rem c(limarent:alij, tanti operis Audorem , in Conicis 
quidem Magnoillo'’Appllonio,infolidis Archimede non 
minorem, in exteris vero, etiam non data quadratura, 
nulli parciniuchcabannqux Hcetfinc verifTima,ea tamen 
virie(lmodeflia,vt huiufmodi encomia nunqua (Ine ru- 
bore audiat aut legat *, ea^ntmi iudiciique etiam in rebus 
propriis xquitas,vt non folum quadraturas fuas exami- 
nari, oppugnari nonxgre ferat, fed vt veritas elucefcat 
magis, plures adferibendum animaritipfe, Scfcriptis 
ad eos litteris hortatus (it. Porro eos, fpartam illam qui 
fufeipere, in duas clafTes diflioAos video. alij > <quoid Au- 
£lor per nouasdifnmilium rationum proportiones, &: 
proportionum proportionalitates , viam (ibi ad quadra- 
turas (lernat totilln quod depfoportiorribuseft argu- 

mentum , ac(i hoc faluo , falua quoque confidatqua- 
dratura, auteuei;fo,£^lIa(iteUer(^ fibi examinandum 
a(Tumpfere:alij relidtrs proportionibus, & illarum veri- 
tate fuppo(i^,propiu^ ^am.aggrtiTiquadratucam^prbH 
politiones illas examini fubiccere a quibus illa immedia- 
te dependeu ,C^ia ipre ,p folidius reliquis, yer&ti funt, 
ClarifT Dominus CfiridianusHugenius , Eruditidlmi- 
queviri,Adrianus Auzotius , Alexius Syluius, &: R.P<. 
VincentiusLeotaudus S.I. Geometra egregius : quili- 
cetfpc fua fal(i,& fcopum quem fpeidabant vnic^, mini- 
me 
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meattigere,vt fcqucntes edocebunt libri, ea certe in rc 
geometrica verfatifunt methodo, qu* Geometras de- 
' cet. vnde illorum conatus Audori non folum non difpli- 
cuit.vt multum fc debere illis fateatur pcrlubencer : ego 
ctrte, totum huius operis argumentum, iifdem debere 

me, nunquam diffitebor:inquo,quid potiflimumfpefta- 

rim,quid a me fa(Stum fit,paucis accipe. 

Ratioh urnae proportionum geometricarum natura 
&aflfediones, primi libri argumentum cft:quod quidem 
more Euclidaei elementi, continuata propofitionumac 
demonftrationum ferte, omiflis controuerfis , dedudum 
voluirtem, fed quia in hac parte iis debitor eram, quinon 
lantum librum odauum operis Geom. qui de propor- 
tionibus agit, fed Euclidem & totam antiquorum Geo- 
metriam, euertere conati funt, veramantiquorum de 
proportionibus dodrinam ita ftabilire debui, vtilliop- 
pofita-adeoqucfalfac, fundamenta penitus eadem opera 
conuellcrem. 

Primam quadraturam iuxtaAudoris mentem & ge- 
nuinum fenfum exponit liber fecundus j oftenditque, 

• quid, & qua methodo ex partialium rationum xquimul- 
tiplicationc,detotaIibus,& abhis.proquadraturainier- 
ri& legitime concludi polTit ac debeat:dein omnibus fa- 
tisfacit argumentis quibus prima audoris quadratura, 
impetita htit. 

Quadraturas reliquas tres, totidem ordine complo- 
duntur libri;in his, illud potiflimum fpedaui, vt nullas 
adferrem propofitiones , qux circulo ad quadrum redu- 
cendoncceflarixnoneifent: illarum prxeipuam &fun- 
damentalej^, qux ordine tertia eft, noua demonftrationc 

ftabiliui: tum vbi folida ex dudu partium parabolicarum 

in fcipfas,velin alias, tam fubalterno quam ordinato 
orta, ad nota paralelopipeda , & partes cylindricas de- 
torminatfm habentes bafim&altitudinem reduxi,fcho- 
lia & lemmata adiungo , fequentibus neceflaria : ad hxc, 
quia data xqualitate proportionum duarum,quam au- 

t J dor 


1 


^orduplicialiaviapropof.6i& 6i,demonftrarac, diHi- 
cilc multis vifume(i,quadraturam vlcerius deducere, SC 
ex illadato circulo, quadratum exhibere squale, qua po- 
tui breuitate, & in re perdifficili claritate id prsftare^co- 
natusium. denique argumenta omnia(qusquidcmmo-> 
menti alicuius funt & ad manus noftras deuenerunt) 

, contra quadraturam fecundam, a variis alIata,dinbIuoy 
quodredencamefaAum fit, an Iccus,TuoIedor indi- 
cio committo, geometricum id modo fit. 


• j’; 
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FACVLJAS RVP. PROVINCIALIS. 

p Go infrafcriptus Societatis 1 e s v 'per Flandro-Belgicam Praipofitus 
■^Prouindalis.poccftiieadhocmihifaAa abadmodum R P.Gofiiri- 
no Nickel Pra-pofi to Generali eiufdem Societatis , concedo facultatem 
typis man landi librum cui titulus : Exptjiiieac deda&h Gomeirict 
draturarum Circuli R. P. Grrgarija S. yincenti» ; cui pramittitur liher 
natura dr affeHunihiM rationum ac proportionum Geometricarum , Auftore 
P.FrancifcoXauerio Aynfcomciufdem Societatis, a viris eruditisap- 
prdbatum. In quorum fidem has manu mea fubfcriptas &officij mei fi- 
gillb munitas dedi. Antuerpia; ij.Maij i6^6. 

ThomasDekens. 


APPROBATIO CENSORIS. 

T Ibrumhunc compofitum'i R.P. Franc I SCO AynscomSo- 
. cietatis I E S.V, tanquanvoi^il -continentem Religioni noftrzorth6- 
doxae contrarium.auc motibus, redvtvtilemfcicntiaeipllus, quam tra- 
dat, amatoribus approbo, fc przlo dignilEmum cenfeo.Datum Antucr- 
pixj.lunij An.ifif^. 

• Chrijlianits Voochts Arcbtpresbiter 
e "' Antuerp.Lb. Cenfir. 


SVMMA PRIVILEGII. 


pH I L I p p V s Dei gratia Hi/^aniarum d" tndiarum , gb-c. Rex Catholicus, 
Archidux AuHrU,Dux Burgundia , BrA>antia,&c.Sereni(pmus Belgarum 
Princeps, diplomate fuo Regio fanxit, nequis citra lacobi Meurlij Typographi 
Antuerpienfis,voluntttem,op\xsGcomctt\c\xm R. P. Francifcl AynTcom 
Soc. I E s V intra tz. annos proximoi imprimat,aut alibi lacorumimprejfum in 
haneprouineiamimportet , venaleue exponat. §ltn fecusfaxit , confijfcatione di- 
tiorum librorum, (j- aliis grauibus poenis multabitur.ficuti latius patet in litteris 
datis Sruxella,anno Domini 1 6^6.ii.Aprilit. 

SigtlftC 


Loyem. 
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V meaqu* de rationibus eUdoBrina, nonmultis 
\ nota,atque a paucioribus exculta fuerit , innumeris 
[ implexa difficultatibus, ac natiuis quafiinuoluta /tf- 
nebru hucufque latu/t : ^ ea quiMm quam a pri- 
mis Geometris accepimus, tota aquales mter Jimtlefue ratio- 
nes Jletityvlteriusnihilaupiaut potens. Staretqueetiamnum 
illis inclufabmittbus Geometria,ni[i illos Plvs Vltra ve- 
Bus-iAuHor meus,dffitmilthus perinde ac Jimtltbus docuijfet 
•vti.^luam illi debitam laudem, nec ippfjiveltt auferre poffit 
inuicfa. Poipro rationum, materia q alia in tota G eome- 

tria,teneratd,(^ erroribus obnoxia: nsade mihi ne contingat 
idem, quod non paucis accidtjfe video, qui trita reliBd vid , du 
nouasinueiligant ^ fequuntur ijemitas,i» pracipitiatan- 
dem,(^ eoquQnolmtipfi,euad!unt-yitatotumhocquodde ra- 
tionibus efi argumentum, traHare tnlhtut, vt ne. latum qui- 
dem vnguem,d probatis antiquorum difcedam principiis:ma- 
gnum in hoc fecutus Geometram P. Gregor tum d S. Vtncentio, 
Pr&ceptoremmeum,quiinvafio , illo& egregio, quod de qua- 
drat uris infcripfit, opere, nullum vfpiam principium inducit 
nouum, ab Euclide nu^iamf^ Archimede recedit- Inpracipi- 
t i fiat omnis nouitas, ^ ad lapfum vergit, nifi quo fulciatur, 
habeat. I 1 >'J - . ' i v ' I i 
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R A T I O N V M 

CAPVT PRIMVM; 

PARS PRIMA* 

§luid%itio,(^ an Jit vera quantitas. 

Vclides lib.j. Element. Rationem his definit verbis 
dtt»rMm mtgiiitiidmHmeiiifdem genetis, nsutut qMeUm fetundntti 
quansitetem hdbitudo. 

Dicitur i. Einfdem generis-.iA eft,qua: fub eodeih funt qtian- 
titatisgeaere,quiaqua;rubdiuerrorunti nullo modo inter 
fe comparari pofliintieo quod in illis nulla fit radix fundandi mutuata 
habitudinem. Sic linea conferri nequit cum fupcrficic, neque hxccuiq 
cOrporc, cubitus cum mina.choenix cum cotyh,album cum dulci. 

Dicitur a. Secundum quuntiutem, id eft fecundum quod vna maior eft 
a 1 terj,aut minor, aut illi aequalis ; propofitis enim duabus ciufdem gene- 
risquantitatibus,neceil'e eft vnam maiorem minoremiie elle altera , aiic 
huic aequalem; porro illa habitudo, qua fefe vel xqualiter , quando funt 
aequales.refpicmntiVdf ioa:qualitcr,qu.ando illarum altera,maior aut mi- 
nor eft reliquaiappelianir Ratio, 

Hinc a Rationibus exclude omnes alias habitudines fcu relationes 
quae non fundantur in quantitate: quales funtete, qua: fundantor in a- 
(ftione&pallione.vt Patrisadfilium,Heriadferuum; 8 cqua: fundantur 
in qtlalitate.vt albi ad album,dulcis ad dulce 8 tc« 

Rationem, veram efle quantitatem , negat Petrus Nonnius cap. 7 . e$ 
qued,inqviit,neque fit di/cresavt numersu, neque eentinua , cumnm fitexsenf* 
vs Uncdjuferfieies &c.Sed audor ille non aduertit,rationibus proprietates 
quantitatis, Sc id omne conuenireipropter quod linea: , fuperficies, cor- 
pora.Ccomctrix funtobiedum, adeoquerationibus veram quantitatis 
inefleefleUtiaminam vtrede Ariftoteles c*p.6. Cattgtr. quantimaximi 
pxeprium eff, aquale , dr inaquale dici. Atqui ratio Vna , 4 Geometris tam 
antiquis qnam receniioribus , demonftratur maior aut minoraltera t aut 
huic aequalis, eadem igitur rationibus quae primariis tribus quantitati- 
bus, proprietas connenit.Fufius idem probat audor oper-Geom liD.S.de 
fin.abis Verbis. Porn centemplatiostem eam omnem , qua circa rationum pro-, 
portiones.denominatorefque ver fatur : ad veram pertinere Geometriam , de qus 
demonftrationes illa fuas, non fectts at de fmplicibm quantitatibus formare pojpt, 
extra controuerfiam cjfe debet.qua res vt clarius intelligatur , fciendum e fi, non 
folum tine at f uter fides, dr corpora ad Geometriam jpeliare , ftdidomne cuicon~ 
uenit eadem ratio, propter quam linea , fuperficies dr corpori a Geometra traliari 
pojJunt.Linea enim.fiperficies £#■ corpora, non minus adphyficam cotemplationem, 
imometaphjficam pertinent , fecundam confiderationes illis proprias , quam ad 
Geometriam-, qua tn tineisfuperficithiss dr f olidis nil aliud contemplatur, quam di. 

A duliioneno 
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ducHonem ijati)tilalls;[iciindttm tfmm Une* «per fides folida inter fecempi- 
rdatur,^u4tenus vm mutor, vll minor alteri, etttt alteri etejiialis ejl, aut vnaper al- 
teram multipltcari,velvna alteri addi, aut ab aUademi poteJl\ quaomniadrc* 
aqualitatem autinaqualitatem verfantwryunde omnes res phyfica,pToiit hnictittn 
Jiderationi funt fuhie£la,ad Geometriam non minus fledant, quam tres primaria 
Ipecies quantitatumam temporis duratio, motus affetliones , ponderum momenta 

fexcenta aUa,fecundttm eafdemconjideratienes , GeometricisTheor ematis fub- 
seda funt-,quare cum rationps quantitatum inter fe parttm fint aquales , partim 
inaquales,ae proinde vna alteri aqualis, alta vero maior aut minor altera , cum^ 
minor ratio i maiori tolli queat, Aratio per rationem multiplicari, (fi ratio ratio- 
ni addi c^c.neceffario concluditur rationum notitiam ad Geometriam plane JJ>e- 
^?ilr^,atque fola quantitas ad Geometriam fpe(Sat,5c ciufdcmeftobie- 
flum.rationes igitur teque ac ttes primaria:, linea , fiiperficies, corpus, 
verte funt quantitates. 

Ad argumentum Petri Nonnij.dico, rationes efle de genere quantita- 
tum Te\axi\intam,qua^malfuntcooniiione,(fi quarum tota tffentia efi ad aliud 
vt ait Arifi. Sc rationalesquidcm, quarum denominatores numerisex- 
primi folent, pertinere fuomodoad quantitatem diferetam, irrationales 
vero, quarum denominatores , quantitate continua folent exprimi , fpe- 
^re ad quantitatem continuam. 

Rationem duarum magnitudinumab earundem interuallofeu diffe- 
rentia, redle diftioguuntEratoftenes,The6n, aliiquc: a binario enimad 
vnitatem,& ab vnitate ad binatium,vnum & idem eft inttriiallum, ratio 
autem diuerfa; binarij enimad vnitatem ratio eft dupla , vnitatisvero 
. ad binarium,fubdupla. Ratioaffertioniseft,qur)d differentia , Hteompa* 
ratio quantum terminus differat a termino,ratio vero, quoties terminus 
in termino contineatur. * 

Ratio vniuerfim diuiditur i. in rationalem &c irrationalem. Ratio- 
« naiisilla dicitur,quxexiftit intra magnitudines commcnfurabiles.adco- 
que numeris exprimi poteft: irrationalis,cuius termini funt incommen'* 
(urabiles,8e numeris exprimi non po(:eft. 

Diuiditur a. in rationem tequalitatis & inaequalitatis, tequalitatis ra-' 
tioeft quando magnitudines qua: inter fe comp.irantur xquales funtiin- 
xqualitatis,quandoillx ina:quales funt. 

Inter irrationales nulla datur ratioa:qualitatis,prout ex vtriufque de- 
finitionibus certum eft. Vnde mala 8c\fiti6fadft rationis fubdiuifio, Re- 
centioris cuiuiHam in Euclide fuo parte j.lib. 5 .element.diccntis,v/ra«,- 
^«e(nimirum rationem rationalem Sc irrationalem ) diuidi in rationem a- 
qualitatis (fiinaqualitatit. Falfumeft enim rationem irrationalem diuidi 
in rationem squalitatis &inxqualitatis, vt vel ipfis tyronibus notunt 
eft. , . 

Ratio insqualitatis fiuerationalis,fiue irrationalis fuerit, vltefius fub- 
diuiditur in rationem maioris inzqualitatis & minoris insqualitatis. 
maioris insqualitatis eft,cuiusantecedens eft maius confequentejmino- 
tis vero illa, cuius antecedens,confequ#nte minus eft. 

Csterasdiuifionum fubdiuifiones , 8t fubdiuifionumdiuifiones.vide- 
re eft paifim apud Aud:ores , Theonem, Boetium , Volumnium, lotda* 
oum>Noanium,Tartagliam,Tonftallum,Heaifchium,Clauium 8rc. 

PARS 
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PARS SECVNDA 

Reikmnturerrores Marci Meyho^^'. 

LarahKc fuQt omnia 3c abantiquis priinifque GeometriasauAori-i 
bus ttadita.& tot fasculormn rutnmbrumq;Vicoru audoritaceac di- 
ligenti examine confirmata. R.epernis tamen hoc anno eft Marcus Mei- 
bomius(qiiem Eutbymij nomine, ita enimin dialogifmo fuo vocari vo- 
luitideioceps compellabo)ifque, quod mrrerc, non Geometra aut philo> 
fophu$«red inferiori&fubrelKj Grammaticus, qui non praeclaros modo hu- 
ius fxculi Geometras, fedipfam antiquitatem tota » illique coteuos viros 
dodilIimos,infci(ia:,canquam quid eflet ratio penitus ignorarint , accu- 
fare aufaseli. idqueadeonuRadccaufa.vt vclipfailliusverbaproferre 
piideatiproferam tamen,vt omnes intelligant , quantum in aliis ou^oris 
momenti rebus fidendum ilii , qui in re.obuiaipfifque adeo Geometria: . 
tyronihiisnotaac manifcfia.tam pueriliter hallucinatus eft. 

Pag-Sj- ita icribit : ex ha veterum tuSerum letis euidem efi quii Jit ■nvh 
quetum^&rrtavxqpetitas : iiemmiXho» qudulum d- rmitndvK qutntitiu : iem 
videsmas quemoda i» rttiena defiaitiene,bee vetabuli letum haheeuduehm tu- 
tem medavfurperi fututt; i 

ytlenm vt relsiienem ilUm iutrirm magnitudinum foedandam mnueret 
in quetetenttuuofiu quantitate ef magnttudtne,nen 'autem Ia queto difirete feu 
qaof Itate d multitudine-.Scc. 

yelvt fignifitaretjnfinitaa magnitudines ab hat temparaeieue e^e exebifiu. 
Tnmreiedapofteriorihacexplicatione, priorem confirmat hisveo 
h\%'-quare vetabulum xvAjwiyc tlle fine non adhibuit, fedalio : ne ftilitet finiftre 
innumereitla relatie J^effaretur.vtfaOum ab Eutetie.Theene dr aliu'- efit.- dt^ 
inde in eo grauiter pettat doClua alioqui JibeliaJleSiquod has vetes xtvm ■ uiiXaivi- 
9x fetandum quantitatem, tum mtgnitudmttm notione teniungeitdnr. putat, runa 
Eutlides ipfe reiationd netioniillaf adiunXerif.Scci ■ . . ,j 

Itaque filaprierexplitalioveraerhhat enim veluitEarUdeS' ficimdurhquS- . 
titatem tapttndam ejjehant rtlationem,nen autem, fetandum quetitatem: (eu in 
quote tonttnue vel in quantitate feu magnitudine continua Jjietlari relationem 

illam,non autem in quote diferetofeu numere, 

Sint exempli gratia , dualinea^ - p • i ■ ! .' '• jq 

Bf , Fd, quarum maior BF referatur ■ , • 

adminoremFA: itaque quaroquote-^ 

feu quotaparte minoris AF , maior t ; i — . 

FBittam fifierefwefiendere pejfum roo-fitornEiuie tantoquantt-oietquedtommen- 
furabiUsfint magnitudines ToSSt rood tanto quate, (i vere ratio, BF ad FA Jit 
ineffabdus neeopefjum dteelerorSti noeut reUe.aufem ditam ooayii^^i^ 
tanta quantitate v.g, FJV; feuvst eum JarWe loquar ituvi, xutMuvim. FN : quare 
ux quantum femper exhibere peffumiee,quetumautino>nonnifi tum ratienit rua- 
■pMudtnesfunttommenfur abdes, • • n , :i Mij.f;’ 

Vult igitur Jiaec Grammatici ftpteotiaidefinitionem rationisab Eucli- 
-dedatarn, lis cantum oonuenirequantitatibus,dqqu.ibasdicipotcft-: vni 
■idtertmfuperM,rrfihaivrrs,ctrta magnitudine V-g- /»*- 

'ia quantitate v,g. FNtVelsum-wui^isis-prno, feeundum quantitatem FN-, (qu* 
vJtiiua verba male .Grammaticus vertit > in quantitate, pag, 8o. J ^iis ver^ 
t . A a magnitu* 
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magnitudinibus de quibostlici potcft;v«4 tlttrtm fmperdt rtr^U *crm un-" 
te^uott, vel mnvrn,qiitiiute,(i‘c.ntn cen»eiiirei(\ne breuiust vult defini- 
tionem illam tantum coduenire quantitatibus continuis, non aucem dif- 
cretis feii numeris. 

Sed ille fi vel Ariftotelein vel phibrophorum vllum legiflet 8r intel- 
lexifiet.fciret vtique quid fic > res duas fecundum quantitatem compara- 
re.nec tam puerilem de grzcula voce litem moueret;de re , Geomecrar»'* 
non de voce difceptant:Ariftoteres Catagoria;.ca.f.dequanto:t« 
re ftoK! iiuquritamih rvnzU- qntHti /mtem *li»d efi difirelum, dii *J ver» 
etntinaum. tnm vbi propriletatesaliqoasfaMa/rnumerauitinutn.t^.prz- 
cipuam affectionem bis verbis explicat.iliwijfuAcrorii erw»i, re Lrer- 

n ecWev Sed mdxime prcpmm-eil quditti, d^iule <jr indqudle diei:di- 

£lerum{per^ iM.]enimqkdnter»m vn»mq»»dq»/ dieitur equete (jr tHdqmdr. 
vt eerpm dxeitur dqudU & indqtule , uumeriu qivque d- tempus ^ieur dqudle 
d-inequdle: euterdver» qudntuJuHtquuntd* nen vtique videHtt& dquelid d’ 
tHuqudiid Sei: fic eUhBm,dqiuled’ iudqitdle n»»dieitur,Jed petitu fumteveldif- 
fimile-. . • 

Hinc manifellum efi i. duo quanta inter fe conferre fecundam qua- 
titatem.uii aliud effe, quam illa inter fc comparare (ecundum aequalita- 
tem vel inicqualitatem: 

Manifeliumeff z. numeros aeque ac magnitudines continuas, fecun- 
dum quantitatem, id ell fecundum arqualitaiemdcintequalitatemjntetfe 
Conferri pofle: 

Manifeftumeft 3. vocabulum reo-e<n'r(quod grammaticas iplefate- 
turjreque fumi ^xoqudnt» , ac pro quete , item veeevK pro quotitate ac 
quantitate;, rnde nilad tem ftcitquod pag.88. contra Clauium feribit his 
verbis:Hunc(id efi Commandinum) fccutus Clauius , fecundam quenti- 
tdtem,e.Tp\\CAX. fecundum qued vnu muter efiqaum ulterd,vetminer,vel dquu- 
/«rtquod zque verum edet fi pro tund ■miAmivfm Euclides dixlifet , K<*r« 
s«e^''nrn: quin imo fi plane hxc verba omififiet; nil inquam hrec vrgenta 
quiavere'«)( aeque quantitatem fignificat4tcmtAjKvr)K,adeoqae perinde 
omnino fuillet.vtra voce Euclides fuifletvfus : quod autem addit verba 
illa plane pocuifle omitti , falfum eft.-definitio enim , omifiis illis verbis 
aeque relationes fecundum qualitatem ac fecundum quantitatem com- 
pleAeretur > cum tamen tam illas quam omnes alias relationesquae noa 
fiunt fecundumquantitatem^- ratione , exclufas voluerit Euclides. 

'Pag.iio. rationes quarum antecedentes termini maiores fuut confe- 
qucntibus,vocatrxr^ivar, illas veroquarum antecedentes termini mi- 
noresfunt confequentibus.c/^^w^r : aitqueillasiMp«>arec«nc4oribus 
vexrari rationes maioris & minoris inaequalitatis. 

Scio equidem vocabula illa maioris & minoris imequalitatis llatinis 
audoribus inuenta elle, quorum loco graeci vtebantuc uul^mt , ixdmnc, 
mdieres,min»refSed aptiiSme illud Seprudentiffime ab illis bdum adero: 
cum enim inter rationes foi^c.alixfint maiores , alixminoreg,idem- 
que accidat inter rationes (Aarrwir, advitandamconfufionem, rationes 
itd^ottf, maluerunt vocare rationes muierit indqudUtdte, quam CmpUcitec 
mtieresiSt rationes i^d-rreHe, mineris inequtlitutis quam mineres. 

Deinde, vndeTibi Grammatice au<%oritas,rationes quas Grqci mak>- 
res Sc minores dixerunt, latini vero vnanimi confenfu , 'maioris 8c mino- 
ris inatqualitatis, mutatis nominibus, contra omnem antiquitatem > Sc 
vfum latinorom, vocandi rationes excediuas St defe^uas? fcilicct hoc 
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iusaflumuotGrammatici.interpunAienes, voces> rerum omnium ao* 
inina pro libitu immuiare^ugeie, minuere, alios vero fi illorum velimi!, 
ex ratione fecerint.inepti? arguere.- 

Videte rnodo ageometricam rationi$diuiiionem:pag.i3. J74rin»rmp«r- 
rt fummi & ftnerdU diuifioHc & indqmUm veteret Jiflrihiiere. £- 

^tulu retiejfectdiHr.cum eer»mqKdinterfi cempereittiir,dtlerumnec fuperdtid 
Mdqiudccmpdfdtitr^et dbee deficit-.vt i-ddt-dv-dt iHdtfKdVtrdtie perfuhdi- 
uifienem /ecdt»r in materem & minerem : maierratie fecunda fthdtnifiene in 
quinque [pecies fubdiuiditurxalid enim efi multiplex &c. 

Inepta inquam & ageometrica haec efi diuifio: vbi enim ratio rationa* 
iis & irratk»nalisl‘an maior ratio irrationalis fecunda diuifionc in quinque 
fpecies diuidicur^an vila irrationalis, multiplex, fiiper particularis icc* 

CAPVT SECVNDVM. 

Inter quas magnitudines detur ratio. 

Q Va;ftio'nemhancdefinitEuclideslib.j. defin.5. hisverbis : Kaiit- 
nem habere inter fe magnitudines dicuntur^ud pejjunt multipUcau fefe mu~ 
tuefuperare. 

Hoc^eft.ille magnitudines dicuntur interle habere rationem, quarum 
vtrauisaliquoriesfumpta,itaaugetur, vtalteramfuperet : quoalblum 
iiscouuenitquantitatibus,quaE (ub eodem genere luotquantitatis. 

Quamuis clara haec fit definitio, nec vllamapud Geometras ditficul- 
tatem'habeat,qucftiuuculae tamen ex qa oriuntur (loaiiullz, quas paucis 
cxpedire,vifum opera: pretium eft. « 

C2p aefiio I . An reduni inter & curuum detur vlla ratio : fed quantum 
* ad curua non circularia, folutio facilis ell. dcmonfirat eoicn Archimcr 
des, parabolam fefquitcttiam efie trianguli maximi infcriptu, AuAoC ■ 
item operis Geom. praeter parabolam tamconuexam quam coocauam» 
quadrauit fuperficicm portionis cylindrica:,quam vagulam vocat,, qiuf- 
demquc portioniscubauitfolidum. FOrroreditudqSt curuit^uqn&- 
ciunc quantitates differre fpecie,fed figura tantum:curuaaucem circu- 
laria cum figuris rctffilineis conferri polle , pratter autfforem operis 
Geom.hatffenusdcmonftrauit nemo. 

Quacftio 2- An inter duas magnitudines quaimm vna fiaitaeff fecun- 
dum omnes dimenfioDes,alter»vero infiniu,dari polfit vUalMtP., Hana 
ipfa Euclidis fbluit definitiotquantumcunque enim fiaitaaugftC^.quso- 
titas, nunquam aequabit, multo minus fuperabitiafiaicam,,qa.wta->. 
men iuxta definitionem , poffe fieri requiritur.uulla igitur iUas ioim; ma* 
gnitudinesdaripoteft ratio. 

' Quia vero concipi ^ITunt fiipeifides&lblidaquxfccuQfluoivaam 
dimeofionemiofinitamnt,fecundamreliquas vero finita, WMtiOurvt 
trtimiiufmodifimerficiet 8c (olida, cumaliis, qqx fecundum omoes 
dimenfioDCS finita funt,compa^a^ip^n^ Refpoddeoqou (blumcomt 
pararided qualis inter illas fit ratio,detctmiuari po^> &. de fvper&ciebus 
quidem id egregie demonftrat autffor opcr.Qeqm-l>.^^prQpCB; J }9><cuius 
huiufmodi tVccotAxaQCto-Sint A'B,Ci,iMn AI).t^p^mfteti,\k}f*lkoUi‘ 
tum TCH, IKL aqualium (f limiliumfic cenJlitUdjM, fintfmdeh , ri* 

AH^t pars linea AB. dmaturque ECqudutspdraleU p.B,rtetmdtn hjprrMit id 

. Aj L&H. 
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. • L & tt. dic» ptrtUl»^ 

• 11 gframmo £CDS , ^jutrl 

1 \ • fu^crficiem infinite ett- 

\ y • tenfnm , h^perhtUs /AI, 

\ 'v . ' • VCHinlerctptam.liXcrCi 

’ \ dcfolidoacutoHyper- 

• \ bolico demonftrat E* 

y . ~ uangeliftaTorricellio, 

• j) _ Geometra egregius. 

V Qu«ftio Eft de 

j angulis contingentis» 
an nimirum ilids inter 
‘ C detur vHa ratio. Ceo- 

fetP.Gtegorius inoper.Geom.inexpIicationeprincipij primi lib.S.nuI» 
lumangulum iiue redilineus aut curuilineus,uue mixtus fuerit , prs- 
cifevt angulus eft, feu duarum linearum inclinatio, eflequatititatem,f«i 
aliquid ad quantitatem fpedans,quale^eft, figura: de quo principio re- 
cens quidam audor in Euclide fuo in fcholio ad propof. i6.1ib.3. tan- 
quam^fetandeminuento.nulIaP.Gregorijexquo defumpfit fadamc- 
tione, mirifice fibigratulatur. ego dcprfncipijitlius veritate hienondif- 
puto , illud folumaflerojfi anguli mixtilinci femicirculorum &angult 
contingentis, vers fint quantitates , adeoque inter fe aut cum Xngulis 
redilineis comparabilcsitam illos quam hos inter fc efle squales. Q^od 
fequentibus propofifionibus Geometrice demgnftro. 


Clntdns quantitates AB, CD. i quibus auferri pofTint partes sqiia-^ 
*^lcs A'E> CF, non minores dimidiis totarum AB, CD, Sc rurfum a re«, 
fidolS'EB,'FDauFeVripolfint partes squales EG , FH non minores di.> 
tnidnsfpfammEBi PD, atque hoc (emperpoffit fieri. 

'.Dlcoqnaotftater Ab, CD squales efle, fiue quod idem elb ■, 

Diicx> aB eflead CD, vt AEcftadCF. , ,, . ‘ 

■ I i.-i r , r" 1 R Sienirnnon fit ABatl CD vt 

'''r .. JfL . ” A]5ad CF, fit ratio AB ad CD 

C F H O D®'*’°*'‘’^'°”‘^^Fiad CFjfiatque 

■ y- - — vtAEad CFita AB ad CK:erir 

GKi*irtttK^<ikifiH^DVfpatetctcfemcn'tis. QuomamexAB- CDaufe-^ 
ronttir pittes «quales & non minoresdimidiisipfarum AB,CD,idcm- 
.qudfiapinfefiduisBtc. TOtefteaablatio partium tonidiu coiVtinuari.Vt in 
CDfelSttqUatiirptus C)D Jatiiqiiantitate^deoqueipsaKD ,'rhinor. in-- 
telligatur id fadum eflg per ablationem v. gV trium, terminorum CF, 
FHj HOilquibiisfuxta mentem prOpofitionis tdtldetti squales ablad 
flftt-dJCABi' ntmfruHi AE, EG.GI. erit igitur vt AE ad EG ita CFad 
FH;"ar"Vf B g S d'Gi;3ta.FH ad Jbff!), adeoque pernuitandoyt AE ad 
GF, 'ita EGladFH,’iSf'vt EGad FH,ita Glad-HO, igitur periii-S- Eucli- 
dis,ooaet' A£,EG,G^ hoc eft At, fithtad omnes CF.FH.ttQideft CO;, 
vtppiiBaAlEeft-fiidpfiifikmCF:^^ vt AE ad CF itaper cpnftrudionem 
eft AB.^.CKV igittef ■AB' ad Ck ift vtAi,adcb,'quod,'imp'oflibiIe: 
Uonigitar-rwSoABadOTfninbFeft ratidneAEad CF. fimllitecautem 
'oftefidectv quod QonfSt maior, feqtialis igitur irtfit necefle eft:ergo AB 





RATlONVM.(i 'f 

eft ad CD vt AE ad CFs qus cum ex hypothefi aequales fint> iplW qUo- 
que AB, CD aequales eruat, quod erat demonftrandnm. 

Propefili* hxcycerf /Urium ed prfpt/ifittiull6‘ lib.i- operit Geometrki.iuxtJt 
ruito ftnfum, ittieUigi debet principium ab auClore affumptum in demonflrationt 
aquahtatii anguUrum contingentia, 

PROPOSITIO II.* 


D Vo circuUABCD^ AFE, ad eandem diametrum conrcripti , contin- 
gant fcfe intus in A, diuifaque bifariam in C , femiperipheria ACDi 
bifecetur refiduus arcus ABC in B, tum ex A ducantur fecantcs , ALC, 
AFB. 

Dico angulum redilineum CLAD maiorem efle dimidio mixtilinei 
anguli CBAD:Sc redilincnmLAE maiorem dimidio mixtilinei LFAEw 
item angulum redilineum BFAC maiorem dimidio mixtilinei BALC, 
6r redilineum FAL maiorem dimidio mixtilinei FAL; ex hjpothefquoi 
iBi comparari po(pnt. 

Ducatur AK contingens 
circulos in A, erit angulus 
KAD vel KAE redus, & 
quia femiperipheria ACD 
l^fariam ciV diuil^ inC,erit 
angulus redilineus CAD 
femiredus , & femiperi- 
pheria ALE bi&riamdiui- 
fa in L- igitur cum redus 
angulus KAD vel KAE 
maior fitmixtilineoCBAD 
vel LFAE,(eft enim aqua- 
lis CBAD & KABC) erit 
rg^ilineus CAD, vel LAE 
maior dimidio mixtilinei 
CB AD vel LFAE. rurfum 
cum arcus CBA biUedus 
fit in B, erit etiam arcus LF A billedus inF. 

Ducaturiam quxuisfecans AGHi iungantorque GF , HB ; quo- 
niam AK eft contingens erit angulus redilineus KABvel KAF aequa- 
lis angulo AHB vel AGF per 32 .tertijEuclid. quia vero arcus CBi- 
quaiur arcui B A, angulus redilineus BAC xquatur angulo AHB> 
eademque de caufa angulus redilineus FAL aequatur angulo AGF: 
fed angulo AHB vel AGF aequaturangulus KAB vel KAF, igitur redi- 
lineus angulus KAB aequatur angulo rcdilineo BAC, velFAL,8c an- 
gulus BAC redilineustdimidium eft anguli KAC,at angulus redilineus 
KAC maior eft mixtihneo BAC, vel FAL igitur an^us redilineus 
BAC vel FAL maior eft dimidio mixtilinei BAC, velFAL quode- 
lat demonftrandum. 

Corollarium. 



pAri modo fi refidui arcus B A, FA per fecantem bifariam diuidantuf, 
redilinci anguli ^fecanteill^8c reda BFA contenti, maiores erunti 

dimi- 
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dimidiis mixtillneoruin i fecante ilU 8c refiduis arcubus contentorimu 
iJquefemper & in omni refldua bifle(%ionearouum>eadctn|enim omniu 
qux duorum primorum de quibas propolitio i. agic>ratio eft Sc demon* 
ftratio. 

PROPOSITIO III. 


p Adem figura manepte, 
Dico angulos mix- 
tilincos femicirculorum 
CBAD, LFAE efie inter 
fexquaJes* 

Bifececur femiperiphe* 
ria ACD bifariam in C> 8s 
refidaus quadrant inB,du* 
canturque ex A ad C & B 
fecantes , diuidentillx fe< 
miperipheriam ALE bifa- 
riam inL, 8c reliquum qua- 
drantem bifariam in F. igi* 
turper a. huiusanguH re- 
(Siiinei CAD , LAE x-‘ 
quales, maiores funt dimi- 
diis mixtilineorumCBAO 



LFAErItem anguli re<ailinci B AC. FAL xquales inter fe , maiores fune 
dimidiis mixtilineorum refiduoru B AC.FAL = quod cum in ortini fem- 
per fabdiuilione arcuum refiduorum fiat ,vtablati anguli redilinei fem- 
per inter fefint xqualesdr maiores dimidiis mixtilineorum ^quibus 
auferuntur, manifcftum eft per i. huius , femicirculotnm angulos 
CBADXFAE inter fe eHe aequales. 

PROPOSITIO iVt 

•• 

'PAdem figura manente. 

^ Dico angulos contingentix KABC.K AFL inter fc elle xquales/ 

Demonftratioexprxcedentibus euidenseft. cum enim xquales inter 
fc fint redii anguli KAD . KAE, item per 3, huius xqualesfint femicir- 
culorum anguli CBAD.LFAE, patet ex axiomate 3. lib.L Euclidisreli- 
duos angulos contingentix K ABC. KA FL elTe inter fe xquales. quod 
eratdemonftrandum. 

Bxquihtu ftttt tUemtrum tdmittendnn tjfe , aut gmnts ctHtingen- 

tU inter fe etjiitUs eUe^nl illes nen effe verat qauttiutes. 

Quatuor has propofitiones vuica Theorematis demonfhationeco- 
plexaseftP.Gregoriusinexplicatione principijprimilib. 8. 8r primam 
quidem his Te*bis.//!!«y<w/ic^«4dr/ qauttitues iquibmininfimtnm partes 
«rmi/>i^/r/4^»4/rrfadde quod errore excidit) ef »01) tninefres dimidiUiU 
Urum aquthm tuferuntur. omifla a. qux clarior videbatur quam vt de- 
monfirari deberet, tertiam & quartam his complexus efl; verbis : igitur 
tfiuntf/af angaU femieiremU CB AD, atjnslk e(l ijutntiuii anguli femicircaS 
LfAE. tjuarereliquietiam anguli contingentia, qui complent rellum angulum, 
fint inter fe aquales. 

contra aaSorit illudTheoremaamultu aSata funt,panim en principh 
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iii de thUtitiieftftiunutijiuliumiH infinitum , non reUeinteOeiloorto funt 
(cui unfom forte dedere vltimo ver Io errore omijfo,qHt modo oddidi ) fortim 4- 
deo friuoU funt vt iis refellendis vel fcriptionf luborem figes t impendere ; qruk 
itlud ejl quod \^lexim Syluises in exomine ^^Mdroturorum 4uHoris,contrd /dem 
T heorema *t tulit , quod reile orguit refodit Generofus Dominsu Godefridtu 

/ylloyftus K inner 4 Lovverthurn, Geometro egregius ,in eleganti fuo Uhelli, ysem 
Bluadotionem Geometricam Prohlemdtis Auflriaci infcrihit. 

Accuratius cxaminauit idem R.P. Vinceatius Leotaud Societatis 
^ noftra;,8f ipfe Geometra non vulgaris.-pace tamen illius dixerim, rem 
acu non attigit.Sicenimprincipiumauftoris impugnat. J/^4r/«, inquit, 

ex vtraque quantitate demende eam conditionem ( nimirum vt partes demende 
exvtraque quantitate minores femper fint in infnitum quam vtraque fit quan- 
titatum inaqualiumji^^nitterr foJJunt,quid tam inaquale , quod aquale probari 
mnpoftt per principium aUatum eo modo expoJ/tum>ji enim duefint quantitates, 
vna patmaris,altera bipatmaris ,* quef velim probare ejfe iiHer fi equales,idperfi- 
riamiji mihi liceat partes demendas ita determinare , vt minores in infinitum 
fimperfint quantitate palmarif eas partes aquales exvtraque quantitate in in- 
finitum fubtraxero-.eas enim ex fuppofitione demere pofium ex quantitate falma- 
ri,quandoqqi^m minores quam ea fu fupponuntur: multo magis ex bipalmari eas 
Itcebn fubtrahere, ergo iuxta principium allatum aquales forent quantitates pal- 
~ maris drbipalmaris.quis id admittat} 

Hsc vir eruditus, at quid mirum quod ex principio nonre<aeexpo- 
fitOipartibufque demendis male determinatis , non rec'lc de totis infera- 
turPalFumitaui^lorduasquantiutesde quibus inquirit, arqualefne iint 
an ina:qualcs;a(Ieritquea;quales efle fi hanc admittant conditionem: ni. 
mirum vtex utraque partes auferri poflint,nonqua:ui5, fed aeqOiilcs in- 
ter fe & non minores dimidiis totarum iquibnsauferuntur.idque ftrn- 
per poffit fieri. V jdeat nunc vir egregius,an quantitates ( palmaris & bi- 
paltnarisja feallumpt*. hanc conditionem vllo mbdoadmitt-int-enides 
eif, quod fi i palmari partem auferam non minoremdimidiii.eiqne*- 
qualcm auferam ex bipalmari, hancfempct mi nortm efle dimidia td- 
palmaris:itcmfiex bipalmari partem auferam non minorem dimidiS, 
non pofle huic a;qualem auferri 4 palmari; vnde confequens efl:,ab Vtra- 
uis incipiat partiuiq ablatio, fiue a palmarifiue a bipalmari, noi^pofTe 
io-uari conditionem abau<3orerequifitam, nimirum vt partes fint Je- 
quales, inter fe,& non mitA>resdimidiis quantitatum i quibus aufe- 
runtur. 

At audor partesdemendas tantum voluit efle tcquales , conditionem 
^ alteram non requifiuit: nimirum vt nonminores fint dimidiis quantita- 
tum a q uibusauferuntur: efto id eXplicite non fccCrit ( qui ervbr eft ty- 
pographi vejamanucniis)implicitecerterequif5uit,cumangnliredili- 
nei quos ex angulis mixtilineis femicircqfl^m aufert, non fint qualef- 
cunque,fed determinati perbifledioneinfemiperiphcriarum, 8 t arcuum 
refiduorum in infinitum continuatam : qua fit Vt anguli redilinci ablati 
femper fint maiores dimidiis mixtilineorumiquibusauferuntur,fuppo- 
fito quod illi comparari inter fe poflint. 

Hucufque de angulis contingentia; vlteriusin iiis Honptocedo , quod ad rem 
quam aro, lis ida non pertineat ; fijfcit ofiendijje aut nudam inter idos dori ratio- 
mm,a^oque non ejfe quantitates, aut quantitates fl fint,folam stqualitatii ratione 
odos inter referiri. 

Q^xflio 4 . An anguli redilinei fint quantitates adeoque inter fe co- 
■ B parabiles. 
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Mtabiles. confeqaenter ad priora > dicoangulosrcAilineosvtprifccife 
fune duarum retiarum inclinatio>non efle quaoticates.fed modum, vel a- 
liquid fpedans ad quantitate A ; comparari tamen interfepofle, prout 
terminati vel terminabiles funt percommunem menfuram ,qua; edar* 
cuscircularis.Vnde dum Euclides cztcrique Geometra;, angulum vnd 
reAiJineum, maiorem minoremue cficunraltero,nil aliud volunt, quam 
angulum vnum,maioremaut minorem intercipere arcum circuli quam 
alter in eodem circulo intercipiar. 

At Euclides angulum femicirculi, reliquum contingenti* compa- 
rat cum angulo acuto rediilineo fecundum quantitatem, a>tquefemi- 
circuli angulum quouis acuto redii ineo maiorem, reliquum vero acuto 
omni minoremiatqui comparatio fecundum maius & minus , folum po- 
tell infiiiui inter quantiutes , igitur tam anguli lAticirculi &contm> 
eentia: quam redilineiquanmaces funt.Refpondeo.Eiiclidem, dum ait, 
Semicirculi angulum maiorem efle quouisacuto redilineo , reliquum 
vero quouisaciltominorem,nil aliud velle , qu.amquod prima propoli* 
tionis i^-lib.j. dicitaflertio. nimirum quod inter contingentem Sc peri- 
pheriam nulla reda cadere poflit quin circulum fecet : nullum enim 
fundamentum efl in Geometria comparandi angulos mnnilineos cum 
redilmeis, cum nulla fit menfura vtnfque communis , fecundum quam 
folam anguli qui inter fe comparantur, conferri poflunt. 

Propolltionum qiiatuor pr*cedentium vim infringere conatus eft 
non nemoamicus Geometra, huiulmodi feripto; 

frepof. iiS.Je prefreJpoH. ( CMtU) ctrtUtrium rjl prtp$f.l. ptaUtnte ime 
dlUu)tti>n ejl veri, vmeerfiililer, quUinnililur l. lih. lo. Eiicbdii,in eo 

fenfo in que Euclides nen dixit : in quem etiem errorem incidit Feleteriui vt ep~ 
time oh[eruiuit CUmm ini^.lib.i.eeemmprepejhie folumvelet,quoties qutn- 
titites funt teles, vt vnt ftpiut repetitu , tUerum uquet-.ut un^uUu contingenti* 
ut demonjlrut Euclides, cum fit minor quolibet reciiUneo , mtnorittte diuerfu ru- 
tionis,non potejluquure reiltlineum, quure quundo uffumitur in probttione diO* 
propefitionu,quedfiuuferuntur portes nonmineresdtmidie,t undem deueniturud 
ultquid minm,nego hoc poffe fieri , ntfi quentitutes fint tules w illud minus fit uu- 
feribtle per eum diuiftonem u maiori , quod non euenit in eufu prufinti : imo huc 
demonitrutio torquetur centruuuilorem.demonjlrubiturenimungttluareUilineiu 
prorfus uquulii ungulo femicirculi-,quod efi exprcjfe contru 1 9. EucUdit, demon- 
firuntU femicin uli ejfemuiorem quolibet rcFlilineo ucuto, reliquum uutemquouis 
ucuto minorem ; cum autem tum ungulut femicirculi quum reliquus eontineutut 
in ungulo reClo tunquum purtesf vbi enim nen dutur purs dr pars, nen datur reli- 
quum vnu ublata,quiu totum aufertur) fic demenftrubitur ex demonfiratione uu- 
iiorit ungulut femicirculi angule reSo aquulis (fic.uppelletur angulus femicirculi 
ungulusZ,(PangtilMre[fusX,(f fiet figura & conflrudievt tacet ub uultere 
fcriptaiquonium angulus EAL{q^ fig.propof x. ante allatu) non eH minor di- 
midie tam unguli femicirculi Z, quam anguli redi X,(f ungulus LAF nen efi mi- 
nor dtmidio unguliredilinei L 4 K,(fi mixtilinei LAF, efi fic jemper pofiit fieri 
talis diuifio, (fic. fiquiturquod fi quid Vulet demonfirutio cum fuaeorollurio (fi 
Ulutionefadu ah hoc audere qui demonfirutumem difendit , probabitur ungu- 
lum Z, effe aqualem ungulo X. 

Toturutio u priori purulogifmi efi , quiuex vno cupite fi diuidaturperredum 
lineam angulus redus quacunque pofiibili dmifione, huc reda nunquam cudet m- 
tru tangentem (fi peripheriam.fed femper cadet intra circulum, ergo nen efi uufe- 
ribileper redam lituum id quo ungulus redus fuperut ungulumfemieirtuli. hinc 

• fcquttur 
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p^uilfir ifi infiuit»!" tnt»luirtl}$ts perre^43lme4t \ ptrfnt- 

dieutfs (p-meditu/et n/edJetdtam, cam hic reila lines diaidcns , inqacCunqae 
csfudemenUrctarcsdrre imrs circalam,pmperdiaidet etism sHgalam fin>ic&- 
raliscvafiitaens vtrsm psrtem non minorem mediet ste iPius sngali qai diaidilar 
fer fingitlm diaijiones^ergo nunqasm potent deaeniri per tslem dmifionem 's re- 
ffs lines fsClsm-.vtreiinq»star quo angulutreUns faperst ungulam fimicircalit 

jic nthrl prorfm •vslet demonfirstio. 

Eademrstio e/l de ungulo femicircal! maiora , rebella unguli Jemictrcali rpi- 
noru-,quumua entm pr$mm ungulao pt miior fecundo, tumen excejfus non eP uu^ 
ferihild per retium lineum-.quod ub Euclide demonPrutar ex propof.l^.l]. p enim 
t^ct uufcrikiltt,isej}et dicitilu retlu lineuli punito unguli qat nl cuderet intra 
circulum minorem, udeoque ejfet eim tongent, cp confequenfer cam diumetrocon- 
ftitueret ungulum retlum,(^ tumen rudem retlu cuderet intru circulum muiorem, 
eir confequenter cum eudem diametre non conjlituertt ungulum retium, (p Pc ft- 
querentur duo contrudiltoriu. 

Ci$i ergo non pt principium per fe notam, quod ut omni maiori pojft detrahi 
mina* per quumcunque lineum, ex alio cupite deihonfreturah ungulo retlo non 
ejfe detruhibilem unguium vtlum reltilineum qui pt uquulit unguto femicirculi, 
cttiufcunquept mugnitudinu,fequilur ut ungulo rellenon pofe detrahi per retiam 
lineam id quofuperut ungulam cuiufcunqae femicirculi: in lineis quidem fateor 
p vnu ep maior, poffe detrahi excefptm quo altum fuperut at in angulis diuerfu ra- 
tionis, hoc e!l proprium, vt non per retium lineum detrahi po[pt excefus vnius 
relpetia ulteriusaquumHis patem principium perfe notum ejfe, uh Omni maiori po(fe 
detrahi minas ubquo modo, <p pc ub ungulo reUo poteP detrahi ungulus femictr- 
culi perlpneum elrcalurem.quamais non pofit per retlunt. • 

Et fune difpmulare non pojfumqnin fatear ingenue me maxime admirari,^ 
uiix pope percipere quod Geometra doSijpmi ^ perpjcucilfnii non videant ex 
ipps fere terminii,ungulum pmicirculi maioris, ejfe maiorem angulo femicirculi 
minoris icum enim vnum lutas Vtriufque unguli pt, eudem re^u Tmea dutlud 
puntlocontutlas dr trunpens per centrum vtriufqae circali,(p linea ciiraa circu- 
lorum fefe contingunt in Dnico pantlo quod cf pantlum unguli vtriufquc,fcquitnr 
qaodeunque punitum circuli maioris diparc u quocunque funtlo cirtiili minoris: 
udeoque epi patiam interca puntla, eum igitur ungulas femicirculi maioris put 
ex inclinatione lanea circularis refjetlu diametri , hac inclinatio fecundum 
quodcunque puntlum,vno excepto in ipp contatludiflet extra circumferentiam 
minorem, quo patio hac inclinatio non includet ptujquam inclinatio confit at a i 
circumferentia minori,cam hac pt infra inclinationem circumferentia maiorisl 
r^c. qua ratio mihi eft ita eaidens,vt efi euidens quod duo circuli in vnico fibtm 
pantlo fe pofint contingere. 

H;ccelt ratiocinatio viri dodiffitni.quJpUtatdemOriftratiOniim amc 
allatarum vim plane a fe infringi; Verum haic cuiufmodi fit.videamiis. 

Ac i.fupponojinterduas magnitudines aliquam ‘cflb rationem, ideni 
cfle.ac duas magnitudines (ecundum quantitat<!i«,ideft fectindumex- 
cclliim vel defe Auni Ait%qualitacem pofle comparari: turfilm illas ma- 
gpitudines fecundum quantitatem pofle comparari, de quibus dici po- 
teft,hzc maiorauc minor eft illa: vnde confequehs eft, magnitudines il- 
las luxta defin. 5. lib. y. ciufmodi effe, vt voa allqliories lumpta polEt al- 
teram xquarc vel fuperarei 

Atqui fecundum audorem hunc.angulusfcmicifculi maioris , maior 
eitangulo femicirculi minoris,igitur anguli femidrcnli , eiulmodi funC 
quautitatesvtTnaaliquotiesfumpta,poi[fiialceram fuperare.* igitnria 

B a angulis 
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angatis (luobas femicitcuILvCrificari poteft propofi. decimi < cum illii 
competat conditio ab audore in i. decimi reijuifita. igitur vera efttec 
propofitio. ejio tngului fcmicinuli BAC^ quiuu miner tngulns mixlibntni 
Z,qui tliqnelifs multiplic4ttufoff!e exudere ungulum ftmiarculi BAC-, aufert^ 
tttr ex ang uie femicircuU, anguhu quidam mater dimidie anguli fimicireuli 
irefidue angule femicircuU rurfua auferatur angulm maiir dimidie refidui angulii 
^ hec femper pof it fieri , dite ta ndem relinquendum anguUtm aUquemmixiili- 
neumv.g-fA,date Z mineremt 

Igitur & vera eft ptopofido 1 iif.de prd- 
• A iUiutque corollarium . ex quo hu> 

iufmodi formo propofitionem> que de* 
pendet i. veritate I. decimi. 

Sini due fimicireuli ABC> AED ad eandem 
diametri^ pefiti centinffntn feinm in ; 

ex que fecans ducatur t^EB,biUicam vtriif- 
qut femicircuU peripheriam in E dici 
angulum femicircuU S AC eJ/iadanguUm 
micircuU EAD, vt angulm feUilintiti CAli 
adreQtUneum t>AE, 

Igitur 8i vera eft propofit. f.ex quatuor 
ance allatis, qux eadem eft cumbae fed 
terminis generalibus propofita. 

£x his fequitur i. maleargui propolf- 
tionem ii6. de progreiEeiulque corolla* 
riurn. (quod hic eft propofttio i. )t$aqaam 
minus vniuerlalcmiquiaftiniticor i< deci- 
miiquae duas requirit quantitates i qua- 
rum alceraaliquotiesfunaptapoffit alteram fuperare ; male inquam ar- 
guitur, tum quia in tota Geomeuia nulla vniucrfalior eft I. decimi , aut 
fi6. de progreCnequC enim vfpiataio tota Geoinetriaicomparantiirdn^ 
magnitudines quibu» ea conditio non competat, vc vna aliquoties fiim- 
pta poffit aliam excedere, tumquia eadem condicio requifita imlenitur 

inangulisfemicirculorum vtantcpftentfi. * 

Sequitur i. ex eo quod angulus coDdngcnti& lic minorquouisactuo 
rc(ftiUnco,adeoquq.perreaamlineaft»noofit aufefibile idq&oanguliK 
redus iuperat angulum feitaicirculi,ex eo inquasumale negari afflimptu 
in demonfteatione primas iptowC.quedfiaifnmtur partes nqnaks&nen 
mineres dimidiis Jeneniendeim ad aliquid date minm x quia iM mima nenaH 
auj^ibUeamMeripettam diufienem\aaxa&\\sA iw»»qHod reUnquitur aut 
ad quqddei»enitnr,oon«ft anguhas otmtaaus , . neque tetum ^ quo reli- 
qua infcruotur,eft angulus redus,fed ietum, eft angulus femteitculi , vt 
patet ex propof.}. huiusf & wMuwillud quod rdftiquitnr eftangulus ini*- 
tdincus EA, pars nimirum angulifemrcireulidn quibu» auiftor ille plane' 
abertauit, vnde8c reliqui errores ortnes nati. 

Sequitur^, male a fleti,angubmconu(ftuSefib minorem quoupungp- 
lo a^P tn&Amv!>imineritatedmttfa ratiank. quis enim n^et, tineas re- 
das ft.eutuaseifeeiu^emfpeciei, item plana redilinca &curuilinea, 
miXtiKnea eiufdem eflb rationis , cum comparari inter fe poffint ? atqm 
anguli pmpes cum ftuteffentiaUter duarum lioearum mchDaoo,que li- 
nea; qual«(ciinqne|ant, fpccie non differunt: id eadem quoque mauont 
^cie iDchnationea xacqneatqoe ipl* Imeas quarum fuot inclination^ 
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ijuod C verum, vt cft veriflimum.non poteft angulus contingentis, ^ict 
mmor acuto Te€i\\\aito,miinriuie Jitterfit jfffid : vbi enim dux quantita- 
tes non differunt fpecie.ibi exceffus vnius fupcr alia, aut huius ab ilLi de- 
fciSus differre nequit fpecleiadde angulum contadus partem efle anguli 
te<3:i,imocuiurcunquc acuti redi linei : pars autem fpecie oon differt i 
'toto homogeneo,vt funi anguli redilinei.-aliud eft in phylicis compofi- 
^Dsbctcrogcncis. , 

Sequitur 4.ntl contra nos facere , qiiod autdoroftcndateic demon- 
ftracionc nuflra fequi,angulum femicirculi xquari angulo redfo,id emm 
& nos fequi dicimus, ex hypothen quod anguli illi fint verx quantitates 
& inter fe comparabiles, quod abfurdum cum lit,8c tamen legitime dc- 
inonfttetur fequi , arguenda non erat demonftratio.fed id ^^pofico, 
demonffratiue illud fequi offenditur. 

Sequitur y. male pro caufapatalogifmi d mecoiiimidiafSgnariquocI 
putarim.fi angulus redus per redas lineas diu^tur , quacunque pofH- 
, bili diuiflone,radem diuilione ii redo pofTe aiRrti id, qiio angulus re- 
dus fuperac angulum femicirculi : id eniqa nunquam mihi in menten) 
Ve»it, neque illud vfquam affumpli; teu enim qnx per diuilionem ex- 
bauriun(ur,non funt anguli redi, fed anguli fcmicirculi;5c tefidumm dtt§ 
angulus mixtilincusex arcu circuli & linea (eCantCi nonautem 
angulus concadus. 

Sequitur 6- non rede dici exceflum quo angulus femicirculi ihaioriS 
excedit angulum femicirculi minoris , non pofle auferri per redas fi- ' 
neas:hxc cnimalTcrtio fupponit id quod elf in quxffioiie, nimirum fup- 
ponit angulum femicirculi maioris, maiorem efle angulo femicirculi mi- 
noris. quxritur eiiim,an angulus femicirculi maioris, llt maior angulo fc- 
micirculiminorisialferitaudor ille cum aliis; ego negoedm P. urego- 
rio: Scdicofi anguli femicirculorum fint verx quantitates St inter fe 
comparabiles i omnes effexquales; quodeum geometrice demon flre- 
tur,ad eoeniandamdemonftrationem , nori rede adfcrtuf aiit fupponi. 
tur vt veraaffertio noflrx concradidoria,de qua eft quxftio; neque re- 
fertex eo quod anguli femicirculorum inxqualiuifi demonftrcntur efle 
xquales, infinita (equi abfurda aut, contradidoria , hocerilttdemon- 
Itraiionii vitium non eft, qux hypothetica cft, fed hypothells eX qua il- 
lud legitime demonftratur fequi , quod innumera poft fc trahit ab- 
furda. 

CAPVt TERTIVM.,. 


De rriodo duplici rationes inter fe comparandi. 

. '"'ii 

Vos potifOmuin modot taliones iriter fe comparandi , rotahadendi 
*^agnooit Getxnctrii.<vnum, quo ratio vna,tbaiOr mlobr(i(: alla.aut il- 
li dicitor xqualis; &bic, rationum eftcomparacfo fecundum quantita- 
tem. alterum, quo ratio vna,alterias duplicata, triplicata , quadruplica- 
ta dicitur : St hic , efiratidnum ‘comparatio fecundi^ mqltiplicatio- 

VtrcKjuepdiTOmoda, ratiooesjegitinieac geometrice Irtterfecofff 
{erri pofle, palam 8c inconfeflTo elf apud eos, qui atitiqnos Geometras vel 
bbiier leg^,& rationum natatam mediocriter perfpcidani babent.quia 
• . * B j tamett 
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umcfi reccntiorcs nonnullos, in eum errorem delapsos video , vt tcir m 
rationum naturam.in fola multiplicationeconfiftere.illamque a b haciia 
dependete velint, vt rationes aliter inter fe conferri poflenege nt.qunm 
fecundum multiplicationem; non abs re viliimelt , priufqua madalia 
progrediar.crrorem illum tencbrafquc di Itutcre, ne alios min usin ra- 
tionum argumento verfatos.vni inuoluant, 

' Dico igitur rede ac legitime rationes fecundum quantitatemj adeo- 
que aliterquam fecundum multiplicationem conferri inter fe pofle. 

I. Oftcnfum eftcap.i.buius,rationes a;que veras quantitates efleatque 
funt tres primaria:, linea, fuperficies , corpus, ex quo illud eonfequcns 
cft, eas omnes rationibus affediones deberi» qua: primariis illis quanti- 
tatibus aqualibus, conucniunr. atqui fecundum omnes, aliud clt duas 
lineas vdPRiter feconferre fecundumquantiutem , hoc eft fccundunn 
quod vnamaior,miDorueeftalteraaut illi xqualis ; aliud vero, eafdcm 
inter fe conferre fecundum pocentias,vtraqueinfuper rede ac legitime 
infti(uitur comparatioAitiir & aliud eft duas rationes inter fe conferre, 
iccundum quantitatem, hoc eft fecundum quod yna maior miuonieeft 
altera, aut iui a:qualis,aliuil cafdcm inter fe conferre ,. fecundum m'aiti- 
plicationem(qua: rationum quaidam velati potentia eft ) vtraqueinfu- 
per rede ac legitime inftituitur comparatio. 

1. Certum ac indubitatum eft,& vltroaduerlari; concedunt, rationes 
aliqtias dari,ita contrarij ac diuerft ordinis, vt inter fe conferri nullo mo- 
. dopoffint fecundum multiplicationem, quales funt ratio maioris & mi- 
noris inxqualitatis, prout dcmonftrabimus cap.15. buiiisiSc tamen eui- 
denscft,non minus illas inter,atqucinter duas quafcunque redas lineas, 
certam ac determinatam dari habitudinem fecundum quantitatem, 
cumdcnominatorcsillarumexhiberi pollint.vti exhibebimus cap.6.hu- 
ius;rationes igitur aliter inter fe couferri polTunt ac dcbcnt,quam fecun- 
dum multiplicationem. 

A B C D 3* Sirationesaliterintcrfe conferrinequeant 
quam fecundum multiplicationem, igitur &ma- 
ioritasvnius rationis fupcr alia; penes eandem defumenda eft , illaqiie 
ratio maior altera dicetur, quae ciufdcm tertiae magis eft multiplicata; 
quod falfum Sccontia Euclidem, ilutenim quatuor termini continue 
proportionales ABCD, 5 t A quidem (it minimus; ratio A ad D triplica- 
ta eft rationis A ad B, cuius duplicata tantum , elt ratio A ad C ; & ta- 
men iuxtd Euclidem Sc rei veritatem ratio A ad D minor eft ratione 
AadC 

4. Ratio p3ultiplexv.'g.dupla,tripla, quadrupla , fpecie dif- 
A Bfert 4 ratione multiplicata v.g. duplicata, triplicata,q uadruplica- 

Q £)Ca Scc. naill rationem v.g. A ad B duplam, triplam efte SccAgni- 

ficatvelquantitatcm Albis, ter &c. peradditionem concinere 
quanticatemB, vel rationem A adBbis,ter&c. per additionem conti- 
nere aliam rationem. C ad D, flue rationem CD, fibi addicam, producere 
rationem ABiracionc vero Aad B duplicata, triplicata efteratiooi»C ad 
p, fignificat ratione AadB,bis>ter &c-per mulciplickionem continere 
fatioaem C ad D, vel rationem C ad D bis,tcr in fe duiftam , producere 
rationemAad^cum igitur fpecie differant i continentia vniusinalio 
peradditioaem,Sc concinentia vnius in alioper multiplicationem, ne- 
cellario etiam modi raciooes fecundum illas continentias comparandi 
fpccie intei fe difterunt : & cum ab antiquis Geometris paiEm vuoqus 

* illo 
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illtoiodo ratioaes iater le collatx finr, maoifeftttm eft» rationfata 
ptfationes recundum duplicem illum modum legitime inftituf . 

Porrorationem triplam differre ii triplicata > duplam i duplicata 8 cdi 
nanifeftum eft i< fit A linea tripla linete B> 6rit ratro A ad B tripla : quid 
veroimer A St B infiniiz poni pofiuut media: proportionalesipotetit ra* 
tioAadB efleduplicata.quadruplicata.centuplicata) &t. fntelligatut 
igitur imer A fit B vna media poni proportionalis, erit ratio A ad Bdu* 
plicata, & fimul tripla, fi dua: ponantur medii: erit ratio Aad B triplicata 
A iimul tdpla.fi (res media:>erit ratio A ad B quadruplicata & fimul tri- 
pla Sc lic de cac ceris, necefiario igitur dupla A duplicata, tripla A triplicata 
Aabaiia quauis multiplicata diitingni dcbn.a. pofitisqnatuor continue 
proportionalibus 27. 9.3.1. ratio a7.ad1.eft triplicata rationis^. adi. ii 
quis autem illam triplam dixerit,quomodo ratio 27 ad i.diftinguecur Ara- 
tione 3, ad i. quae vere tripla eft^ fcio quidem rationem?, ad t. refpe&it 
alicuius po(Teeirctriplicatam,& duplam alicuius duplicatam, fcd idcir- 
co,duplam cum duplicau , triplam cum triplicata confundere fi liceat, 
eodem iure,triplam licebit vocate quadrulam, quincuphim , centupla, 
&c. cum eadem tripla ratio tefpeiftu aliems pofiit efle quadruplicata, 
quintuplicata.ceiitumplicata, prout plures fuerint media: p|pportiona- 
lesinterextrcmosterminosrationi$tnpie,pofitx. * 

Deniqueeum nullum opinionis contrarie apud antiquos reperire fit 
vcftigium.imoex illa necefiario (equantur ea, quz totam antiquorum 
euertUDt Geometriam, nullum infuper ab erroris illius TequaciDus pro 
ea argumentum vel ad fpeciem probabile, nedum geometrica adferatuc 
demonftratio,requitur illam inter ea habendam eile figmenta, quxlbkl 
afiertione,8c nulla verifimilitudine autprebibilitatecooftant,adeoque 
merito Atou Geometria proferibeudam. ' ‘ f -- < 

CAPVT QVARTVM. 

De Proportione, Medic‘tate,Proportionalitate. • 

PARS PRIMA. 

Proportio. 

O Steofiitn eft oapite‘praecedenti, rationes fecundum duplicem mo- 
dum inter fe poifle comparari, altero fecundum quantitatem , hoc 
eft fecundum quod vna maior minorue eft alia,aut illi asqualis 1 al- 
tero f^undum multiplicationem, de vtroque agendum deinceps: &de 
poftetioti quidem cap. 15. huius, de priori vero, prxfenti ficlequen- 
;ibus. 

Prsffrtit efi m»t>u dutritm rtswmm qKfnmamqMt famuUm qMntiUtem 

Dixi, utUmm f «<rwaK-«s 7 «r,quia cum rationes mnnes qualefcunque 
uerinc, aeque vera; fint quantitates ac tres primariae , datifque duaout 
ationibus qaiburcunque,ncceflario 4ba maior minorfie fit alterS j aut il- 
i aequalis.Gcut linea linex compatata.mani&ftnmeft inter quafuis duas 
aciones certam ac detenninapun , mutuamquefecundum quantitatem 

dari 



i6 D.E N A T V R A 

dari habitudinem^uam proportionem appellamus. 

Diuiditur proportio i. in rationalem fe irrationalem, rationalem vo- 
co, qux conUAit inter duas rationes , quarum denominatorcs funt com- 
monfurabiles. irrationalem, quteeft inter duas rationes, quarum deno- 
minatoresfunrincommenfurabiles. 

Diuiditur 2 In proportionem tequalitatis & incqualitatis. zqualita- 
tis proportio e(l,qiundo rationes dure, qua: interfe conteruntur, xqua- 
lesfuntiquz proportio fola , ab antiquis in conliderationem vocata 8( 
Analogia didta^li. inaequalitatis proportiocft, quando rationesquzcO- 
parantur.funtinxqualesinter fe. 

Proportioinaiqualiutisrubdiuiditurin piroportionem maioris inz- 
qualitati$,&: minoris inzqualitatis.maioris inzqualitatisefl.quando ma- 
ior ratio confertur cum minori; minoris mxqualitatis , quando minor 
ratio confenutcum maiore. 

' Medietas. 

M EJietM, eli mcdtM ttrnMlit^iiiecriindem extrtmvrmn difttntum , 
vcln^num^velftrtiHm differentii diuidit. vtL ‘ 

* f^edielJs tfi connexi» ^M^dtmeMtremtrum t per hihitndihem vtrinjqne ti 
medium. • 

Mediefetum fei praecipue numerantur fpecies a Pappo , Theone 
&c. 

I. Geemetricd qvando vt medius terminus eft advnum extremorum, 
ita reliquus eft ad medium: vt in bis 3 .6. 12. 

2. yrri/i&ig>r//oi,quandotribusexiftentibus terminis, medius, vnum 
extremorum pariexcelTufuperat,S( a reliquo fuperatur.vt in his 3.^.9. 

}. Harman/ra, quando eadem eft ratio maximi ad minimum >quz eft 
difierentiz inter maximum & medium, ad different jam intermedium 
& minimum. vt bi(. 2.3. 

4. ftermenicd fukonirtrU , quando eft vt tertias termkms ad primum, 
ita primi exceflus ad exceflum fecundi.vt hic.^.3.3. 

5, Ce»metricdfubc»ntr»rU , quando eft vt tertius terminus ad fecundu, 
ita primi exceflus ad exceflum fecundi.vt hic; 3.4. 2. 

6 . Quando vt fecundus terminus ad primum,ita primi exceflus ad ex- 
cefluuiTecundi, vt in his.£.4.i. 

Hasinter medietates prima acprzcipua eft Geometrica: haec enim * 
tefte Pappo, & feiplam & alias omnes ex zqualitate producit, differt me- 
dietas ab analogia, quod omnis anslogia fit medietas, fed non contra .* ac- 
cidit enim aliquid medium efle , quod extremorum refpe&u non eft 
proportionale: vcluti m his numeris. 3<a.i. 

. Froportienalitas. 

l^Repartientlilne »3 dnnmm priptriitmim qunrnmcm^ne m 0 un fetmndum ■ 

^ guontiutemhobitudo. • 

Datis enim duabus quammciinc^ae rationom proportionibus, necef- 
fiiriovna maior autminor eft altera, aut illi zqualis. habitudo autem iK 
la.qna fefe asquaUter,quando funtlbqualet,refpiciunt, vel inaequaliter, 
quando funt inasqualo*,. vocatur preportioaalitas , fiuepropofidonum 
ratio. 

Diuiditur 
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Diuiditurin proportionali t*tcm xquaIicati$,8cincqualitati&Z()in]i> 
tatiseft quando proportiones dua: qu* conferuntur , funt inter lex. 
quales, inzqualiratis eft, quando proportiones illx fiint inter feiiuB* 
quales- . * 

Propotcionaliras inxqualiratis > fiibdiuiclitur in proportionali tatem 
maioris inxqualicatis, & minoris inxqualiratis. maiorisinxqualitatiseft^ 
quando maior proportio confertur cum minori , minoris inaequalitatis, 
quando rninor proportio confertur cum maiari. 

troporliontUutemgrtiis ctnflClunede , d-ctnti»tri fubgtminerttunueit 
MMuitutcempofiu^eKtendit Altxhu Sylmutdn extmineq^rdtxr, P. Gregt- 
tq, qmdqutm xta rtili drptrum gttmaruxidxm*jfer»trit,»fie»dtm ctp.vl- 
timehium libri. • ^ ' 

PAR.S SECVNDA. ' 
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Errores Euthymi^' Grammatici de Proportione. 

D Vrfijshic, Tt in rationis definitionc,turpiffimehalIucinatur Gram* 
^^'maticus. ' ' 

Pag. 17J. tabulam proponit progrel^ 
fioinim rationum I vthic in margine vf- 
dere e(l;primaeftrationisdupla:, altera 

j I j ” mox fa*c addit : Mua tutent heti hic ebfir- 

utttdtm , CHiupfiu,fX hitrttitnttmpregref-m 
1 4 1^ ^4 1^6 1024 ^Q^ 6 .fi*»ibmrtti<memVMt fat feriet (b-pregref- 
1 i I l I 1 t fie«u rtthne fiUtrt ctmptrtri ptjfe , itt vf 

fcitttr,qiitinrtiuiftmhterdtittdii^rt-- 
thxem ^ vici[pmebtmett^uBt tutem t^dt dunrft pregrefiinit rttu$fiii. 
'ter fe eemptrtri peffmtt.vt^Mtmixter ferttionem htbettu defiui^iiiit, i qutfinm 
idtrum dtfferentitlu^io fit rutifimt-qutrerttit z.tdl. qtuprimt Jeriiiptfuu 
eft, incffibUetH rttionem htbet rten ttntumtd rttiene q.td l.qtuprium tft feriet 
fecuudtjjedtd omnes tliteferieifecidtAertit^qutirtt ^c.rttiuify, ie^ tutem 
inde evidens eH quoddutidiuerjtru progrefunumrttionet per qutmeunque tlitfn 
minere meifiatturinuUi pltne inuetsirequetmmqttt vtrtmq-, extfffmetittur-. 
^num ittquTeft omnes diuerft feriet rttiones inter fi ejfi incemmenfurtbil^.. 
Hinc pag.iSS. proportionem fic definit: prepertte.efi eiufdem pregrt^o- 
ni rttiortum.xttionu tqqditM, ■ , h.' -..rt-nr,’ 

, Mox fui immemo^fubiqagit, ftfsstrfirtnn itmen ptogrefunmn tiuiones itt- 
t(T,fi comptrtti pifiurttJfed^qm v 1 fi vfu ^ 'ctntempUtitnitonfiriniute.wi 
lenimimprimt rtttonu ’ ferte rttie 4 tifti. duplt eftfttmn- 1. td t ifioin fripU 
rttionuferie,rotie 9 .tii, 4 upU^rttioisii^,tdi. I^sc^le., ioiciijcjplane 85 
^grometriefc^ ;;;;;^;j ^ 

_ ^ Vnicuscraijimmi etronsfons , ,quod non mtelligat. Cfanimaticui, 
quidHt rationem vnam cumaltera conferre «ar» ieq^nduii) 

quantitatem.qupdnll^^AalipdqiUm ill^ inter Pq comparve fc,cupdu^ 
aequali tatem & inxqual itatem : cqm enim ratiou^.iiur veraq 
^kes.vtpll.enfum cap. t .‘Kuius.pofitls dpa^sratipiubuq qnil;ii^wque^^^ 
;celleeft vnamaltcra miuqremautmiqqfemei^,autiIliS(^Wem) ilue 
. eicelTus 
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excefli» ille ant defedus,nnmcris exprimi pollitliue non: porro relatio 
illa duarum rationum fccundumefTea:qualeaut inaequale . eftpropor- 
tioiquemadmodum ratio, eft relatio duarum magnitudinum quariim- 
cunque eiufdcm generis, fecundum effeasqualc aut inxqualc: 

Hinc non folum rationes feriei prima: , comparari poliunt cum om- 
nibus Sdingulisratioiiibusfcriei fccundsE & tertiae , fed cum omnes fint 
rationabiles, effabilem habent proponionem. 

CJuodadditrationemf.g.aadi.incommenfurabilem clle rationi 
ad i.quod communicareantgicnfurS, plane fallum eft 3 c ageometricum; 
nequeintelligit grammaticus qua: autqualis rationum fit metifura, Ra’- 
tionum multiplicium, eadem l»per & inomnibus communis menfura 
cft,ratibsequalitatisiadi,ficut vnitas numerorum coiftmiinis eft mon- 
fura: portb ratio I adi ter per additionem fumpta, metitur rationem 
triplam 5 ad i,; bis vero fumpta metitur rationem z ad i. 

Falfum item quod faiio 9 ad idupla fit rationis 3 ad i. huius enim du- 
pla eft ratio 6 ad i,tripla vero ratio 9 ad 1: fed de his fufius aliu loco. 

C‘A P VT QV ARTVM. 

Dcnacura& munere denommatorum^rationum acpro- 
, , portionum numeris exprcHarum. • - 

PARS PRIMA. 

* ' DedenominAtorerationis, 

D Enomftatorfqaemalijnomen^denominationemalii, Euclides ve- 
tb & Butocios quantitatem appellant rationis) definiri a Geome- 
txi3'hiii6\et'vnb\v.Dai0mmutr cmufimergiionu , tjl mi^mhido qud 
ex/^imil hthitaJutem tvtrredenti termini dd cmJequeiiMm. ' 

' At melius meo indicio , fic definietur: denemindior cKitfqne rdti»nU efl 
indgnittide fu exfrimit qmmtiidtemrdtienii. propfiumenim denominato^ 
him mimus eft exhibere , quanta 'fit ratio , dupla v. g. an ttipla &c' 
porro exhibete habitudinem antecedentis ad confequeui idem eft ac 
exljibere rationem, nam habitudo antecedentis ad coniequens ^ eft ipfit 
■ ratio. • 

Ratio, quantitas radonis,& denominator, in.revni!m'idemque furit. 

' difierunt tamen , vt phflolbphlt^ Ib^ar , pajjics modum concipiendi.- 
Sint v.g. duo numeri <Sz.habitnd9leu relatio S ad 1, eft tatio. quan- 
titas Uliusieft efie triplam.quod vtiqne elt eflentialiter relatiuum, ic idc 
in re cnm'fxtione 6 ad 2. quia' Verp'denoi^naEor eft illa magnitudo quae 
quantitatem illam eimrimit , necellario denominator in 're debet efie 
qoid relatinnm;impombile enim eft, relatiuum VC tale , exprimi per ab- 
ulutnm. porro in hoc difierant,ratio,quantitas,denominarpr, quod c6- 
CipicDdo rdtunem fin hdbltndinem dHueedentii termini dd eenfequenten^ 
attingam explicice vtruiaque terminum . referendo vnu m ad s^ltcrum^ 
dum vero condpto eandem fub nomine foM/i/a/ar', concipiam rationem 
iliamqaafiabftra^m,dtper modum ahcuiusabfoluci, non attingendo 

expHtite 
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a 


expIiciteterminosAUtillos jnterfe conferendo. deni>]ue dum eandem 
concipio fub nomine dt»timi»dttira, 03 atipiixn illam per modum iignia.^ 
^cuiiis quod quancicacem rationis rcprxfcntac. 

I'inisdenominatoriscft,vt perdl4m> tanquam per aliquid magis no« 
tumdeducamurin cognitionem quaribtatis rationis rhinus notam. Iiinc 
in numeris denominator rationis v.g.jad j.eft ipfailla ratio, ad mini- 
mos nomeros deducta , nimirum rarioj ad liqUia hi numeri notioris 
fiint, maioribus, fcribi tamen pro denominatore , tantum folet nnmerus 
5, antecedens nimirum rationis 9 ad ) ad minimos terminos rediifia:, 
cjuia ille fuffictenter nos inducit .in cognitionem quantitatis rationis: 
tjuareiUe deinceps denominatofappcllabitur. 

PFimadenotninatoris.ratiotiis numefiSexprdne , liottoelt. P/ g , 

' vnitM dd dentmindterem, iu conftijtitHs rdlienis ttrmunu , eH dd an- ^ 
/ece</r/t<ei».(it mtio^UKUls 6ad2.denominatorhuius,e(tnume> * * 
rus 3, quia hicolteildit rationem 6'ad a eiletri^lamiruppone tribus, vni- 
tarem: quoniam denominator rbtionis ii ad 2,' in reeit ipfa.illa ratio ad 
minimos numeros6u<aa, erit ratio 3 ad I eadem qua:6ad i: igiturvt j 
adfi ita S ad 2i 8c vtiad 3 ita a ad e. hinc ..ni 'H' 

Sccimda oritur denoininatoris notio ab EutOCiOlnuentiat /pilinmWar 
cuinfiuinfurnilie>iu da&m m tdrmmKm tonftijiuHtem ; 'producit dHtecedenlem. 
Allumatureadem rattoqute fupra 6 ad 2, cuius deiiominatoreitnume- 
rus3.dico3 dudta in 1 conrequcntcm rationis terminumiproducereiS 
antecedentem, cum enim (it vt vnitiAad denommatoremr 3, it.t2cpn- 
fequens, ad d auteeedeas. denominator 3, duCtusm 2 cdnfcquentem» 
producit idem quod antecedens ^dufl-us invnitatem .-at^ in i produ- 
• cit antecedentem 6,, igitur & deuominacor 3 dm±us in coufyquentem 2, 
producit antecedentem 6. 

£x a hae natione dcmonlbrantur requentes’ duae propoGaones. 


I. - 

, habentes communi 
I CB,vt 


A 6 


Bt 


E4 


iP 


OrntJu* rationes cyf ad S,C ad B, habentes cost 
confequesH-. dico rationem AB ejje ad rationem 
AtftadC. £g 

' Reducatur vtraque ratio ad minimos numeros, 

Stratio quidem AB reduifla fitadDF, CB vero ad EF: erUnt numeri 
D, E deuomiuatores rationum AB CB : quia vero denominator D du- 
dus in confequentem B producit antecedentem A: item denominator 
E dudus in confequentem B, producit antecedentem C, erit vt A ad C. 
itaDinB,adEiftB:fccl vtDinBadEinB.ita DrfdE. igiturD «ftadE 
■vtAadC.atque vt DadE.itaratio AB ad rationem CB , qOiaD 8c E R- 
krum funt denominatores, igitur vc A ad C ira ratio AB ad ratione CB, 

I I. 

Cint dnaratianes cyf ad B, A ad C, commane habentes antecedes, 
'^dieorationem AB e(fead rationem AC, VsCefi ad B. ’ 

Fiat vt Cad A, ita B ad D. ent igitur inuertendo vt A ad C 
-itaDadB>& AadD.vtCad B. item vt ratio AB ad rationem 
AC.itaratioAB ad rationem DB,fed ABtatio,perpra:ced.efl: 
ad rationem DB.vt A ad Di igitur Sc ratio AB ad ratioaem AC, vt A 

adDiidellvtCad B. 

C 2 paRs 
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PARS SECVNDA . 

» 

■ De denominatari Pro^ortionis. ^ 

T\E>umui*ttraumfqitt fnfirtionis^ejlm^guiludo qiuteicfriminfiuotittltm 
frafottUnu. i rii 

Sicquxuis propoftip rationum.v-g.^adi. 8ad 4. reuocecur vtraque 
ratioad minimoscerniiaosi nimirutn ad racioues 5ad i,aadi.p(Qportio 
rationis 3 ad 1 ad rationem a ad 1, i»r«eR vetus denominaliptproportio- 
nis rationum 6 ad a- 8 ad>|. quu vero ratio j ad ad rationem a ad r, 
vtjad.a^ per priman;iptcccdentis partit» critratio^ ad aad rationem 8 
ad 4, VI 3 ad ratio3;ad,a, denominator proportibnis rationum ^ ad a. 

8 ad 4.'quia.ratio 3 ad. a> feCqUialtera niotirum, exhibet quantitatem pro- 
;portionisrationum6ada»8ad4eifedeiquialterani. : 

. Hin;e patet dcnomifuttorem proportionis duarum ratiotuus»in re 
quidem efTe eandem prp portionem ad minimos numeros dedat^idm, 
dctibi tamen dici poiic deno minatorem pioportionisduarum.ratio- 
, numeiTe rationem illamquKreperituc inter antecedentes terminos ra- 
tionumad minimos terminos rcdu< 3 arum»quam deinceps deaominaco- 
,rem proportionum appellabimus-. . _ , 

A6 Cu Primaidenominataris proportionis notio 

tis tfi addtnamirutttemfittftrtiaBis, vt ceHfcqaem prtfertiaMU 
B3 Da. termiiua MjditfffeJeBtemttrmiaum ei» fi/em frtptriitBU, 

Ea Gi iSint AB.CDdujerationesqusecunque . qusere-. 

duda: ad minimos numeros» fine ratiooesE ad G, F 
ad G,erkpropottio rationumEadGiFadG»inre 
verus denominator proportionis rationum AB,CD:quia vero ratio E ad 
Geftadrationem FadGvtEadFperi. partis prascedentis , eritratio 
EadFetiam denominator proportionis rationum ABiCB.iam vero fiat 
vtGadG vnitasad vnitatem»itaFadH>erit H<equaieF& ratio HF ae- 
qualis rationi G ad Gdtem ratio G ad G erit ad rationem EF.vc ratio HF 
ad rationen\EF. atqui per primam partis prxced. ratio HF eft ad ratio- 
• nemEFvtH ad E» igitur ratio G^dG eft ad rationem EFvtHadE. 
quia vero HeftxqualisipfiF,eritvtFadE,itaHad£, fedvtPadEita 
ratio CD eft ad rationem AB, cum F fit denominator rationis CD,&E 
dcnominacorrationiv AB, igitur vt HadEita ratio CD eft ad rationem 
AB.-fcdvtHadEira ratioGadG eft ad rationem Ei. igitur ratioGG 
{nimirum aequalkacis}eft ad rationem EF( denominatote propiortionis,) 
vt ratio CD (confequens proportionis terminus ) eftad rationem AB» 
('antecedentem proportionis terminum. )hinc 

Secunda orrturdenominatorispropottionis not\oidencmin*terprap»r- 
tionis dteiiB i» confiq»entem preportianis termiiiam,praJ»cit antecedentem. 

. •_, • Sint duz rationes AB.CD, & rationis AB deno- 

Qj minator fit B> rationis vero CD denominacor fit F. 
Bi Di F6 apponatur ratio «qualitatis G ad G. per ir.Dotio- 
" nem,ratio«qiiaiicatisGadGeftadracioDemEFde- 

nominatoKcn proportionis , vtratio (IDi confequens proportionis ter- 
minus , ad tationetnr AB » antecedentemeiuidem terminum: quacuor 
igitur rationes illx fiint proportionales : igitur ratio Gad G dudbi in ra- 
' ' ciooem 
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tionem A ad B.quarta in primam, produqit idem quod ratio EF dui^a in 
rationem CO. tertia in fecundamrfed ntk> asqualitatis G ad G duda iu- 
rationem A ad B producit rationem AB,igjtur& ratio EF(denominator 
prqportionisjdiTda iurationemCD (ctxifequentetU proportionit tcrmi* 
oum) producit ratlnQcmAB,aDiecedeatemeiu^pa terminum: 

£x htc KottoHefetfuiniesSemonJlruntitr propefuitaes. 

- ; oi--: i;"' * ' ' ■ ' 


atLBrdxtrtutMtm A^duffitn iit rtMiiem CD,fradtt~ 


^eie ratitntm ' ^3 

. . Rationis AB denominatorfiiiG.^CD rationis ■"+ 

.^nominator fitH;pert„'aotioneiff ratio GH duda in tattononCD 
.producit rationem ABr Rurfum quia cft yt D ad C ita B ad E • erit ratio 
.dDsequalisrationiEB, ;£[-AB ratioadfattonem EB ficui AB radoad 
rationem CO:fed ratio AB eft ad nationem £B,vt Aad E,exante demo- 
ftratis, igitur Sc AB rano aft adnationem CO vc A ad-E: fed AB ratio eft 
ad rationenaCD.vt Gadii,igitur AcftE, vtGadJH,& AE ratio equa- 
lisrationi GH; atqui ratio GHduda in rationem CD producit ratio- 
nem AB, igitur &AEtatio duda in rationem CO producit rationem 
AB. 

. . , Htnc [equitur rttuntm A td E ttqnt t£e -deittmiiutarem propartifitu rttit- 
ttum AB,CD,quimfitTttie GsdH:cKmrttu Aad Eeademjit q»aC adti-.ne- 
,qtte refert q^ed ^ aen fit demtmnator rtAtd» ratitwk A B filittrie /SimfU,ne- 
qHtEdengminaurrttuau CDfilUdrie fitmpu , qaUad prapartiamimdenttid- 
a€ti)remmlMliiidreqiiiritar,qium vtfit taUt mapnitHdt, qieaprapartiinit quan- 
titatem exhibeat,qutd aque facit ralia A ad E quam ratia C adH^um aadem fit, 
Utet termini magnitudine differant : deinde ratiani K^iad Eaqueeanueniunt 
natianes deaanunatarum prapartiamum ac ratiani CH-.nimirum ratia aqualitatis 
ita fe habet adratianem AE jicut ratio CDadratianem AB, item ratia AE duiia 
in ratunem CD canfequentem prapariianit terminum, producit rationem AB an- 
tecedentem eiufdem terminum. 

,11. 

C /»/ dua quauit rationes i^B,CD,(fifit ratia FC qua du- £, , 

in rationem CD producat rationem AB, diceratiane 
AS efe ad rationem CDvt Fe/ladC. ^9 

FiatvtDadC ita B ad E:per praecedentem ratio 
AB producitur'ex ratione AE dudain rationem CD j & ratio AB cft ad 
• rationem CD vt Aad E:fqd ex hypoebefi, eadem ratio AB produciturex 
latione FG duda in rationem CD, idem igitur producitur ex ratione 
AE in rationem CD.quod ex rationeFG duda in rationem CD:igitur 
AE ratio aequatur rationi FGiCllque vt Aad E ita F ad G; fed vt AadE 
itaratio ABad rationem CD:igitur etiam vtFad G,ita ratio AB ad ra- 
'tionem CD. 

Vite etiam ratia F ad G denominator e fi prapertianu rationum AB, CD. 
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• o- T'CAP VT S EX.T 
De natura & munercdeBominatarum,r3ci®niun acpr&j. 

' porttonuth irratSoria1iuni/‘['’'‘'''’ ' ‘7 " 

Q V* procedenti capite didtefurttdenatura& munere denominato- 
rum rationurt>ac proportionum,niimeris expreirarum , omnino vni- 


ucrfalia funt,& detlominatoribuB rationum aeprOpOMWnttfttirratiotvf- 
iiumconucniunt. querradfnodum enim ratioftiites ineotan'- 
-11110313 irrationalibus differunt, quodjila; numeris exprHhJ]polIint , b* 
vero n6h‘item,qna:diffcrentiadflWiatfl &s-n#twram ratldniimnonim- 
•miitatiitsinagnitudines quz tstmRnnqiie mdonum ac prOf)OrtionUm 
quantitates exprimUftt,elfcntia.& proprieta*H3iis.Bon differunt-: quia ta- 
'iQcanennlilb iniriiatiDaalibdstknifmdutete«kia.^luieaquo deharudi 
dcnobrinatoribus dicenda fuutifpcdalicapitfc^fequt. i f- 

: . PAR s;'.;P R dTM a:- 

r De denominat ore rationit irrationaUs (blitarie fumpti. ‘ 

■P\Ico I. nulla ratio irration.ilis, proprie reduci poteft ad' terminos mi- 
^^nimos; cum c«im rationes illa: inter magnitudines exiftant contf- 
Huas,quemadinodumillzininfinitum fub<linidipo(ltint, ita rationesil- 
la:,in minoribus & fflinoribiisfcmperterminisexhiberi^poffaiit , ncqnc 
erit vfpiam vbi flftatur ; htte tfftrtie , rttio/iibilt ctitm rtihKtlibmconuenit, 
continui ex fremis. 

Dico a. nullaratio irrationalis , adalios terminos reduci poteft.qtti 
prioribus per felunt notiores •' cum enim omnes rationes alicui irratio- 
nali zquales, irrationales quoque iint Caliasenim eadem ratiorationahs 
fimul effet.Sc irfatk>nalis)omneS termirtiad quos r.itio irrationalis-rcdir- 
Ci potcftjintcr fe fiint zque lncommenfurabiIes:cum igitur eadem vbJ- 
,quc terminorum fit incommcnfurabilitas.nibil eft cx quo horum potius 
quam illorum terminorum habitudo. per fe notior fit. 

^ Aliter hac in re fintit R. P.rineentim Lettaudu», putat que, ratio,- 

——nem retiis lineis ext>rejjam,per fe notiorem rjfe , quam fu eadem per 

^ ^ fuper fetis aut folidaexpreffa , eo quod linea pmplieifimam ef vni~ 

tam diatnftonem habeat fuperficies veroduas,ef [ohdatres obtineant, fed boni 
ilhttsveniiypluralitas illa dimenfonum quam fnperficies ^.folida inuoluuat, 
nuUo modo ajfertionem illius probat , 'aut contra nefram euineit. eslo enimqiitd 
eJlmerifimumjtrinS dimenfone cohUent foLdaMtta fuperficies , linea tmica (j‘ 
fimplicifpmi > an idcirco ratio lineat^ ad lineans 6,per fe notior eft , quam tatiu 
fohdi^Cadfolidum Dlniillo modo-.lieet enim ratio filidi C ad fetidum D Jit com- 
foftta ex ratione altitudinis aJaltitiidintmJatitudinis ad latitudinem , profun- 
ditatis ad profunditatem, tamen nulla ex tribus per fe notior eft duabsss reliquis, 
aut compofttd ex tribus, vnde neque hac innotefeit nift ex datis , ficut nec ratio li- 
nea ad lineant- 

Dico 3. data quauis ratione irrationali , nihil determinati 
aut completi de illa iciri aut enuntiari pofle, nifi ex huius 
cum altera compautionc : cfto AB ratio diametri ad latus 

quadraii» 


C 
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quadrati,'camha;c terminis per fe notioribus exprimi netioMt,con> 
cipiendo habitudinem A ad B.nuUa de illa formari poteft enontbitionifi 
identiea.ratioAqiBeftratioAadB.feu rapo diametri ad latus quadra- 
li.Sc prxterea nihil.at Gratio AB conferatur cum alia>)uauis rationeC 
ad D.tuncdemum aliquid de illaenuntiari poteft: pioHrum ratio AB 
maior aut minor eft ratione CD, aut huic atqualis. ' * 

^ Dico 4. denominator cuiufquerationisirrationaUsfqualifcnnquc iU 

le fit)nulldm vAim habet refpedo illiOs rationis folitarife fomptae : cum 
enim munus denominatorislit, diftinac exprimere quantitatem rationis 
taiiquam minus notam per aliquid magis notum, nulla autem ratio irra- 
tionalis reduci polfttad alios terminos magis perfe notos, nulla quoqufe 
ratio in aliis termiiiisdari poteft, quae munus illud denominatoris fop- 
plere poteft. vnde fiue detur denominator aliquisjfiuenon, patet illum, 
fi detur, nullum vfum habere poflerefpcdu rationis folitarii fumpt*: ^ 
Di^oj. rationis irrationalis denoroiostor in re eft ipiamet ratio , ia 
iifdem quibus daturterminis.patet.quia nulla ratio,inaliis terminis illius 

quantitatem clarius & notius reprefentat. - ■ ■> 


• PARS SECVNDA. 

De denomina fvreproportionu. 

■^TOtn. «yiamuis duzrationes qua: conferuntur fint irrationales /it* 
vt neutra numeriseamrimi poffit, non idcirco iliaruo) projiorcio- 
nem cfle irrationalem , led pofle elTe rationalem , & fobinde irratio- 
nalem. • 

2. Licet nullaratio irrationalis,autillarum proportio irra- j, 
tionalisreducipoffitad minimos terminos, tamep,vtinali- ^ „ 

quo Gftatur , tunc cenfori proportiopem duaisiiostationum . ^ 

ad minimos terminos reduci, quando dua:raa9Qe^:ptopoi^ ” ® 

tioDcm conftituentcs,reducuntur ad commune co^quens,non quale» 
cunque , (ed ad tale, quocum comparati ante;ccdentes tei»ni 6 i,Jicitlot 
rationes Gngulas.zqualesearumGngulis quxredocunturifiot v.^-ratidr 
nes AB,CD,GatqueytDadOiitaBad E, eritB conunune cboTequens 

• quajitumt^ ~ 


: I fi ; 

•i ur ;'l 
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• • 


'^Ota, quod Geut dum rationes-idtionales, quantitate 

■f^continua v.g. lineis exprimimus , puta rationem } ad : 

r, lineis AB.qimmcunqOe lineam hcCatafflimerepro frai- '’’'*' ^ J' 

tate.modo reliqua qu* antecedentem terminum exprimit, ilHGtprO- 
portionali^iita in rationjbusirrationaIlbas,qu*’^ 1 hque lin^ aflumi p 6 <t. 
Mpro vilitate, modo reliqux qui edm hac teitJpdfanturijGnc ^opor- 
tionalesidim Geut vnikstttimerjtb,ftppOnirBi‘,|i!f 6 /quatiiititedigitair, 
pdmari.pedili, cubitali &c. quatohii illae magttittldincs iilier fi valde 

difte- 
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diSenntiiU^vicil&tB magnitudines illx pro vnitate fupponi po(TuDt,Tti 
i^qusifisalise.* V . 

^ C Sitratiaqua:uis irrationalis AB: didumeft 

- J ^ — — — r-p4rte a.huius.denominatorem rationis AB>ia 

reeiTeipfammetrationcAadBiniirdemqui- 

biis datur terminis, quod eftverifBamm : tamen in ordine ad rationem 
AB comparandam cum alia.dicoquamuis magnitudinem v.g. C aiTumi 
poBe prodeoominatoreiSt ilii notiones omnes y eri denomina tpris com- 
petere. 

; I. Enini.ilHatvtAadBitaCad D,eritDvnicas,ad denomihatorcm 
CrVt B con^quens ratipnis terminus ad A antecedentem. 

1 . Denominator C dudusinB confcquencem terminum , producit 
AinDvuitatem. cupaetiimiit vtDvnitasad Cdenominatorem,itaB 
ranfequensad Aantecedentcm terminum, per elementa , D in A atqua- 
lur C in B. , . I ^ 

Natf.dixi ientmmatir C d»5ua mconfiqutntem ttrmindtn S, f reducit aiete-^ 
cedentem A duiium in vnitetem D;nen entem dixifimpliciter , frodncit entece- 
dentem terminum A , frout innumeru diUumefl^quiein quentitetecentinus 
lineit A,B,Q,D: Cin^ nenpredufit lineem Jed fuperjicum^edeeqne fit tren- 
ptue devMU- jpnie quetfiipetittd Jpectem ^elterem fuperfiiies entem exCinS 
nequie cehperericum linee A , ttifihec per Umilem dnilum trenferetur edfie- 
' ciem fapcrficiei, quedfit jacende in vnitetem D : 'qued quidem etiem fit in 

'nnmeriitfed iUi tamen dtfferentii,quod in duSu qui fit in numeris,predn£le nen 
mutent tpeciem quentitetii, fedmeneentin eedcminqae funt numeri predn- 
centes. * 

Exhisibquentesdemonftranturpropoiitiones. 

i. . .. :• 


B 


X> QT«t dueretienesirretieneles AB,CS hebentes cem- 
^ '^mune cenfequens B. Dite reiienem B ejfe ad re- 


^ t ' tienem CB iit A ejl ed C. 

^ ' Sumatur quxuislineaD.fiatquevt A ad B ita 

D adEierit E vnicas &D' denominator fatiortis AB » inordihe ad hanc 
compariibdam cum alia ratione C adB.fiatitemvt6adCitaBadF,e- 
Ht vt C‘ aS BitaE ad vditatcm E,8t Pdenominator rationis CB. quoniS 
Din B producit idem quod A in £,& Fio B idem quod C in £i etit^ D 
in Bad F in B,fic A in £ ad C in Eijed D inB eftad F in B vt Dad F, Per 
elementa, §t;l^ in E e(b ad C in £ vf A ad C , igitur vt D ad F ita A ad O 
ledquiaD^Fdehommatores ponuntur rationum AB , CB', vtDadF 
ita ratt»AB ad rationem CB , i^cur vt A ad C ita ratio AB ad rationem 
CB. ■ ■" 




u. 


(Ui 


S litt dna ratutes quacunque k^B , AC behentts ctmmttne antecedent 

^ : M j ^ ff’ ' ^'rV)'y . i:r I ■ • -f.' . . . 

X),'. ^'..^,,.'Jlp,icuranep^ABfffeddrdtunem AC,vtCffi*dB. 

- r‘.;Ri t !^“t^A^A'“Ba40:eritvtA:^.C itaDa<lB5c VtD 
A idAiuBailt^& vtCt^Bita AadDi^miii pec prasceden- 

' , ^ r- * -.1 IrS i— A n - J i .1 r> 
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ratio A B-ad rationem D B ■ fcd ratio D B per conftr. cft ratio A C. 
igi turvtC ad B ita ratio AB ad rationem AC. 

III. ' 

S ftttdiuqiitiiUrttii>iesn0ne«mmHnir4Htes AB,CD:fiit- E 

D tdCi/tB *d E. ^ ^ 

Dire rttienem t_/# B effit xd riUfonem C D ve eft td E. 
quoniam eft vt D ad C ita B ad E , erit E B ratio sequaiis ^ 
rationi C D: & ratio AB ad rationem C D, vt eadem ratio AB ad ra- 
tionem EB: fedper t. huiusratio AB eftad rationem EB vt AadE, 
igitur vt A ad E ita ratio AB ad rationem CD. 

taliter rMrfttm hic fentit Jt. P. Leeexudm: negttque d- E e ffi ttte dici pojffe 

denominttorcs rxeitttum B B,CD,ee quod nec A exprimxt hthieadinem A ad 
B, neque E habitadmem C ad D. fednen adaertit vir egregius q»od ficut adde- 
nominattrem ratitnit felieariefumpta nil aliud requiritur, quam vt fit eiufmedi 
magnituda qua ratianis quantitatem exprimat o- cuicampetant natianesdena- 
minat aris ,itaad dcnaminatarem prapartianu raeianum nil aliud requiri quam vt 
’ is talis Jhmagnituda,quaquaneitatem prapartianu exprimat, (fi cui campetant 
eUnaminataris natianes, quarum vtrumque canuenit in cafu ratiani A E ■. prima 
enim ratia lyt E exprimit quantitatem trapartienu, cum fit vt A ad E it a ratia 
AB adratianem CD: fiue eadem fft habituda ratianis B adratianem C D, 

quaefi A ad E-fi eunda ratiani AEcanueniunt natianes denaminataruminimitn 
ratiaaquali/aiu efl adratiane A E,ficut ratia CD canjeques prapartianu termi- 
nses ad ratianem A B, antecedentem einfdem termmum-.item ratia A E du!ia in 
ratianem CD, praducit ratianem AB-.quaduademanfirauicap.c,,parte t^vn- 
deniladrem facit, fiue A exprimat habitudinem AadB, (fi E habitudinem C 
ad Dfiut nan:idemmad dcnaminatarem prapartianu nan requiritur,cuiut vni- 
fum munm eft exprimere quantitatem prapartianu-, deinde licet A nan exprimat 
habitudinem A ad B, exprimit tamen quantitate iOius habitudinis in ardinead 
hanc camparandam cum alia habitudine: tanta enim eft habituda AadB in ardu , 

ne ad habitudinem C ad D,quanta ed habituda A ad E: neque vrget quadAin E 
vnicum tantum praducat terminum,cum tamen ex definitiene ratianis cSpafita, 
quantitas Vnius ratianis duilain quantitatem alterius, efficere debeat ratianerta 
qua duas requirit terminet, id inquam nil vrget •■nam iuxta ipfismmet P.Leataud, 

- in quantitate difereta v.g, ratianum 6adi,^ad^ denaminatares fiunt numeri f 
1 abfialute & fime ardtne ad vniiatem fiumpti : (fi tamen qini vnicum tanti 
preducunt terminiim 6,qui nan eft rat 'sa,fied caUatueeum vnitate efficit ratianem 
cempafttam.pari mada in E licet vnicum tantum preducaturminum, tamen 

hic callatus cum altera qui vices vititatie Jupplet, dabit ratianem campafitam. 

'■ IV. 


Clnt dua quauis ratianes nan cammunicantet s^B , C D: -E 

f atque vt C ad Dita A ad E. i — 

Dicaratianena AB effiadratieneC D,vtEefiadB. Kaiio 
AB eft ad rationem A E vtE eftad B per a.huius.Ied ra- ® ,, P. 

tio AB per conftr. eft ratio C D. igitur ratio AB eft ad rationem C Di 
ytEeftad B. , , ' ■ : 't 

'M / ■ . - V. • 

S lut dua quduii ratianes A B, C D:(fiAin Dftradncat E,Cvext inSpritdn-' 
istG. 

D Dita 


Digitized by Coogle 



l6 


DE NATVRA 

Dkt fitimem j1 B tjfi tdr»ii$aem C D <t/tF e/l *iC.l?\xt 
vtDad BitaCad K-eftigiturvtUadCicaBad K; igitur 
perj.huius.vtAadKitaratio A B ad rationem C Di fed 
ratio AK compotita cft, ex ratione A C 8r ratione C K: 
ratio item F ad G compofita eft ex ratione A C St ratione 
D B (hoc eft per conftr. CK) igitur ratio AK ex iitdem rationibus cft 
compotita exquibus ratio FG, igitur A K ratioxqualiseft rationi FG, 
cftque vt A ad K ita F ad G; fed vt A ad K ita ratio A B ad rationem CD, 
igitur vtF ad Giu ratio AB ad rationem CD. 

VI. 

A rttit A ddB qsucHn^Mt , tftrttt txhiiere d»M rdtuMt» 

B c qnd fintinterfevi AtdB. 

jj £ ponatur qusEuiiC,fiatquc vtB ad C.ita D ad E-Ratio AC 
eft ad rationem B C. vt A C ratio eft ad rationem D E, fed 
ratio AC eftadrationem BC,vtAeftadB, igitur vt A adB.ua ratio 
AC eftadrationem DE. 

6^iCefif»re A A (j- tb Enthymii Crummatic» PihtcmtttrUtdftriMt» 
firtim *detfr(H$U,ptrtim tbfurdt fiat.vtUbtrij figett, iSt vtlrtftrrt. 

CAPVT SEPTIMVM. 



Digreflio ad ClarilT. virum A A. 

C X quoopus Geometricum R. P. Gregotij i S. Vincentio in lucem 
'^prodiit.nulla Geometria: pars cqu6 coli catpta eft , quam ea quar de 
rationibus eradat, videbant enim viri in Gmmet ricis acuti, quantum in 
rationum cognitione momenti» quantum ad omnem Geomettix perfe- 
dlionem opis fitum eiletinotanc iidem . quam parum de rationum naru- 
ra.illarumque vfu, nobis ab antiquis relisum ut : atque adeo ex illis non 
pauci xqui rerum xftimatoresaflererenon dubitarunt > Geometriam, 
quod rationibus diflimilibus perindeac (imilibus iam vtatur.ex omnibus 
prxterP.Grcgonumcui debeat.habereneminem.quod ii verum, vt eft 
veriffimum, mirari (atis non poffum.quo animo vir quidam ClarilT eum 
P-GregoVij libram, qui de proportionalitatibus inferibitur, vt inutilem, 
niinoui continentem, innumeris fcatentem fallitatibus , ipfum denique 
Audorem infeliciter rationes contemplatum cenfere non dubit.'iuir. 
quod veritatis indagandx ftudiofatftnmii eft, modeftiam certe lu verbis 
requiro.flvero quid aliud cenfuram illam protruferit, facile patior in eo 
me fuperari.in quo vincere longb eft turpilIimum,Sc quando Clarillimi 
illiusviriplacitit&cenllirxfxpius deinceps excutiendx erunt, lubet 
totam rei feriem i principio paucisexponere. ' '' 

Jam aonus nonus agitur ex quo poftopus Geometriaim lucida- 
tum, penitius in Galliis nofei ca;pit illius audor P. Gregorius. exinde 
ffequentes dodornm hominum ad illum , 8c huius vicifEm ad illos littC- 
rx: quos inter vir illc eft Clarillimus , quemobeenfurarum centuriam 
quam in librum de proport.confcTipiit,mcriticrgo,Cenfbrisnominedc- 
inceps compellabo.notitiam vtfir.ftudiorumpeperit fimilitudo; amici- 
tiiih, frequentes vtrimque litterae, quia vero ea qux veladpropofica- 

rum 


Digilized by Google 



' tl A T I O N V Mt 47 

f uni (lifficuUatnm folutiones , ve) proportionalitatum ej)pli'c4tiones 
pertinebant, litceratum terminis dilSculter comprehendi potcranc,prx>. 
fertim cum 6 diametro c^pofitis vtcrqiie vtcrctur principiis-, placuit 
Cen(()riquse in rem iitam cogitarat, publico committere ; quodipfum 
Audlopi perlitteraslignificauit; Ted& huic viri confilium vehementer 
placuiticumquea propoiito nc defiftat per litteras adhortatus eibveriur- 
que votis hucufquc temporum obftitit iniuria.Sc prsdi didScultas.id ta- 
men aCcnfore impetrauit Audior» vt eorum qua[:adornarac exemplar 
defcribi,& ad fe tranfiiutti curarit.'qtla:quia pluribus in Gallia, aliilque 
alibi communicaiiitCenfor, fruftraque illorum prxium iam fexenniucn 
fperauit Auftor,bona illius vcnia,libri titulum, nouxque dodlrin? com- 
pcndium.fideliter hicapponamiNomcnCenToris non edo, tum quiafua 
necdum in lucem protuHr,tum quia , vbiea intelliget tam ab omni veri- 
tate aliena , vt fequencibus oftendam capitibus , iliorum n<$fciaudot St 
haberi nolet, libri titulus edhuiufinodi. 

\ • 

A.A. TRACTATVS DE RATIONIBVS 

In quo qu*cunque tum Euclides in quinto Elementorum U~ 
broderatiombus fimplicibus , tum alij de fimpltcihus ^ 
compojitis propofuerunt, quindecim ‘Theorematii compre- 
henduntur. 

Ena cumCenfura integri libri de proportionalit. itibus , quem 
in opere geometrico de quadraturoifirculi inferiptOt infir-^ 
uit R.P. Gregorius aS.V incentio, i 

Et confutatione eius tum circuli tum hyperboU ^Quadratu- 
rarum. - .. - , . 

DotSknnxnoujedc Rationibus compcndiuml ^ 

. l. ; * 

inqiul i . rititHts yerdi e^e fm^nitadinei , qaed eis vertifatnt\~- 
^ tstis proprietds ctnUsaulpojfe fcilicet confidet kri fecundum sddius ^ tuiu 
ntss,cum demar rationes tUis maiores vel minores. '..n. 

t. Tum inquiro ex froprietatihsts rationam,in quo 'cum aliis rnacniitsUiaibaa 
eonueniant-,t^ inttenio rationes fequi Pro^ejfionem <^ritlsmeticam,qpiiulo ter- 
mini fequantar geometricam, vnde cum omnes progrefpones AriihnseUca fnt, 
froporiionales,tfiend0,Uco rationum pejjefumi quamlibefprigrelfidnimiirithma- 
ticam ,qaae 4 sreprafenteti ita vitationes eam fer dem mter feproptttionems 
quam feruam differentia progreffunu arithmetica , reffopidentis terminb ratio- 
num,qui progrefftonem geometricam confiitaunt: qna/ camnihifaliidfiiif quami 
numeri feuquanlitates.quat vocant Logarithmos., ex togarithmorumlppoprieu- 
tiim,qua de rationibus fiiri poffitnlfieduco. - ' n ;n;,i ^ 

limavero tumlogarithmi,tiimraitines optimi. rtprafiittantnr per ffalia- 
hypetboUtaapna i reUis atteri afjmptoto-paralletis,includisnnt,fvtitm'4t laga*', 
rithmit notatum aliii,(fi neniffime P.Sataffa)qHa hacO^nttUSidfiiMj^ni^nn-i 
mensfiueptr tineas, optime ptthjptrbolam confirmaiiouiiri or<'i h-Sl ;icr . u 
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4. Ojlendo dtinde.cjiud utu , nuUtm hthett ifMHiittttm ; fedjit 

^lufi aer» vel punSumfMm inter dues muneres ttfuides, nnUt fit b^trithmerunt 
dijferentUyitem inter dmu nqntles lineas nuUam jpttium hjferbelicum ineluds- 
tnr.vude cum rttie tfutuis inaejuaUtttis alicfuam qutntitttem hebeat, nutla au- 
tem fit inter numerum tfvmuis, tfi funBum vel nthilum > nuUa item inter pun- 
{lum d-linetm rati»,nulUm qutcfue inter tjutmuis rationem inaqualitatis, &ra- 
iianem aqualttatis intercedere peffe prepertienemdtem raiionem aqualitatis alte- 
ri additam, nenfacere quid maius (fic. atque hinc pendet quam maxime methe- 
dus , confutandi errem ques in fuelibre de prepert. accumuUuit Gregarius a S. 
Fincentie:nam ex ijt prapefitienihm vix jo vera funt , eaquevt plurimum 
neta. 

5. ynde [equitur, quod Euclidi aduerfatur, internet maiorem efferatie- 
nem , quam interi & i-.cum maior fit differentia legarithmorum inter 4, 
quam inter i($-i. qua cum nemo haSenus aduerterit, non mirum, fi quando de 
proportionibu! inaqualibus traCiaturffere vhique peccetur. 

6. Sicut ejl eadem differentia inter logarithmot duorum numerorum quemo- 
dolibetfumantur,vi inter 9 (fi i, vel inter i (fii,nempe f 3 "vel — ^.itaeadeeH 
quantitas rationis inter duOs magnitudines fiue maior comparetur cum minore, 
fiue minor cum maiore. 

7. Ra tiones diuerfi ordinis nullo modo inter fe poffunt comparari: neque enim 
ratio maioris inaqualitatis potefi dici maior aut minor ratione minoris inaqua- 
litatis. 

8. Sequitur etiam quod rationis compofiiio nil Jit aliud quani rationum vnio, 
fiue fiat adeUtio fiue fiat ablatiowfuod explicatur per duos motus contrarios. 

T ot errorum vnica efi caufa , quod Gregorsss a S. yincentio rationes confi- 
derauerit vt fruitiones. 

H«c funtprxcipua dodiini illius capita & fundamenta ; quxqualia 
Cnt fcquentibus oftendam capitibiA; quod autem fit P. Oregorij de illis 
judicium>ex ipfisquas ad Genfotc traufmifit litteris, facileeritcoUigere. 

LittetA K.P.Gregorijad Clarilf. virum nA- A. 

■t/Encruntinmanusmeasfeliciter lucubrationes tute diu expedatz; 
V quibus obiter dccutfis.hzc habeo quse reponam;gaudeo& gratulor 
- tibi cofdefinccro, quod nullum imprcllbrcm huc vfque natSus fueris, 
qui eas publici iurisfaceret; &cafuquomei gratia hoc pronunciare me 
cenfeas!per me licet vt vulgentur,(ed praelo; vt iis Geometr» perledis, 
eaipetaetrcfpofun» ad ealde.veJa me velab vno c meisdifcipulis.qui ulS 
fpaxtam perlubentcr arripient. Es 17» propofitionibus quas libro de 
^oponionalitatibus confcripfi, vitra centum erroris damnas . ego vicif- 
fimiotidein &Hks allero in feripto quod ad me mififii,prztereaquaead 
condemnandas meas quadraturas adiunxifti. peciifti 4 me candidumi. 
refponfunhcn habes miA.A.gratiostibi Mi pro cenfurapropofitioqiscu^ 
iufdam lib.de bypetbo}a,ad me trapfmifiu : fit maiores ac didu<a»ores(li 
measiucH^ationes deptoportioqal.nonfubfiftere docuifles) paraue- 
ram gratiarum aiaiones, cum autem tuum feriptum me in mea doarin* 
data mag» coofit’ba*rit.»quoanimo fpeto feres , ii eodem candore quo 
prius agaonierrotctn^licet meus non fit i detuisiudicium meumferipa 
ferim.Cn<dele$difiiisdtates mihi incidemnt duai librum illum commi>> 
oifcerer; fed Deo iauseunnes pandem mihi iapariiiunam dominae coo^ 
, v>o’|. ■ . flrmatio. 
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finnationemeuaferunt:ficctiamite motediflScultates, obvifasime 
fo[utione.s, parem exitum (brticz funt. Veritatis intereile exiftimas > vt 
geometras de erroribus qui in librum meum irreprerunt admoneam, ne 
torre in eos impingant.-tacercm » moremque tibi gererem fi eos agnof- 
ceremmcc mihi obefie cenfeo carn altum hucufque Geometrarum fi- 
lentium, quod arbitraris pluribus fore prxiudicio:fi quis Geometriasa- 
micus hanc fibifcribendianfam arripuerit (quod auidilfime cxpe(^o) 
vel mihi occafionem prxbcbit rationum materiam penitius intuendi, vel 
me a variorum non rcdtis fufpicionibus eximendi.qua: de fcripto Patris 
Saraflajadiundlainuenio, eidem relinquo, ipfefibi fufficit: ztatem ha- 
bet, dodtrinamque , fed & calamus ei non deerit , ficum prob& noui, vt 
quae non rede damnata fuerint,ab errore vindicet &c. enanimi mei fen* 
(um habes ita libere pronunciatum, atque ille quem fcriptum tuum con- 
tinet. vterque in eo conuenimus quod Geometriam illuftrareac pro- 
mouere intendimus, committamus nos igitur communi totius orbis ar- 
bitrio, vt a fpiritu contradidiionis liberi maneamus iis animis inter nos, 
quibus efie non ita pridem cepimus Scc. 

Hties eraJile leSer indicium R.P. Gregorij, imlU animi ^rturhttitnecBnce- 
ptam.HuUi verttrumacrimtniaexprcffiim./edeandere fimmtad Cenjirtm fcr- 
feriftum. 

CAPVT OCTAVVM. 


DigreflioadEuthymkim Grammaticum. 


E S t hoc Grammaticis nonnullis, non quafi praderiptione obtentum, 
fed veluti ex haeteditate ius,in alienis fcalpturire feriptis , qux noa 
intelligunt arrodere,de commate 8t pundo,de voce ac nomine , de lana 
caprina non fecus ac de orbis imperio decertare ; de fuo nil nifi quif- 
quilias & nugas proferre pueriles.quoddum egere, tum vero quafi loui 
fulmen extorferint aut TygranemMlo ceperint vt RomanamRcmpu- 
blicam diuturna tyrannide liberarent , mirifice fe circumfpiciunt, ap- 
plauduntipfi fibi,& quidem foli.domi forifque,in mufxo ac foro , voce 
& fcriptisihincad faliidium St naufeam, 'St fputa vfque pulmonum has 
aut fimiles identidem tibi voces occini intcliiges: 

Appendix, Jcritendumadpendix:afpon0, appeSabt , apparet jirihendum,tdp9~ 
tio,adpell(>be,idparef. 

Determinata, Jcriiendum diflerminatavt habet in vetmfit codice membra- 


nacee. 

ArgamentayeptimimembranaAugmenta, ’ . . 

Inepta hac /imt initio adeo^dt’ corrupta: pro ei /au vertende legi ri 

pio iuc.deinde eieUa voce tui,firibe,reStiufo 6 Sii 

Non vidit hoc Cogaiiinuo,refiititendumeJfe verbum Ustff^nen ' , 

' Cogauinitiirifcitee^confiife. '"'I' 

^ Ita eme/lddni leifionem ^uam omnes habebant. ' ''J' 

Omnes male legebant d-eUjlinguebant. . 

‘ Ad hxc,nullapagina,graeculavocecaret:quodfiaudoris Graeci tria 
verba pfofeteodi fit oCcafio,quae latinedeinde fubiiciantur, folem nimi- 
jum digito attigere, in caelum ituri , dominus fi iuflerit. 

' ; Ferenda tamen vtciinque Ctammaticalishsc eifet oftentatioifeu po- 
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tius ineptiastiifi in omnes alias rcieiitias,quas vix a limine conlpexerCi $t 
primis vtaiunc labris delibarunt , paedagogicofupercilio, aedidiatori^ 
incurrerent potcftate. vnum dumtaxat alterumue, ex hoc genere in me- 
dium proferam, & primo quidem lofcphum Scaligerumns 6 .Gramma- 
tico &di<3:.\torc philologo, fadiusrcpenttifGcometrai eu arrogantia; ac 
vefania:deuenit,vt Archimedem infcitije & paralogifmorum accufare, 
Dinoft ratum plagij reum agere, Heronem & Apollonium oftentationis 
, arguere, Eratottenis St Nicomedis prxclara ad cubi duplicaturam in- 
uenta irridere , Prifeos denique ab vnofe vinci omnes pronuntiare fic 
feribere non erubueritiat non impune hxc ipfi ceflit arrogantia; huiuf- 
modi enim minerual,ex merito, tulit, a Bartholomeo Souuero > aliilque 
priEclansid temporis viris : omnium Agcomttrwuminfciiiam infinite inttr- 
uuBo fupcr/iHtt /ejephm Sciliper,hiptdHm omnium quotquot fuerant, funt, (fi alii 
trunt in^nnU, ne Orontio quidem Finto excepto ctytua in fuit ete- 

mentu cyclometricis. 

lolbphi arrogantiam, &iadlantiamintoterabileni ,painclioc anno fu- 

f ierauit Euthymius grammaticus^ in omni litterarum genete lofepho 
onge inferiorns vitra crepidam iam pridem fuctusfapere, ea typis euul- 
gare aulus cft, qux homini fano vel incidere potuifle, nemo qui illxfb 
cfl cerebro, crediderit, audite quotquot jeftistoto orbe geometra:, audi- 
te Thrafonifmos Gramatici intolerabiles > calumnias in optimos quof- 
que Geometras infignes, motillrofos in tota Geometria errores, quos 
omnes caftigare fi quis yolucrit , Augia;ftabulum expurgarit citius, qua 
illos velnumeraritiadco nulla pxne cft pagina, qux nontotftupendas 
haIlucinariones,&^ ineptias, quot lineas 8c pxne verba contineat, paucu- 
la cx lingulis generibus deligam.vt ea leifturi qui runt,intelligant,quaoi 
ex merito Sc vero hxc a me diifta flnt- 

T^hrafonipni Buth'^mij Grammatici. 


tDRxfationem ad l?‘(ftorem, his orditur verbis r Utieratm gtu- 

■* deatfppferitai graia memorii recordetur. Primi nouat Geometricarum ratio~. 
num leges in natura deleximtti-(fi falfas propojitionet in eo Ithro inuenimus, quen* 
iiltimd antiquitatis diuini viri,Pythagoras,Eudoxus, Euclides ex ^Aegyptiorum 
Hr Patriarcharum irruentis condidetunt, omnium autem Jaculorum J>racipui phi~ 
lofophi ac fapkntes legendo examinarunt. 

Mo'x vbi fe Chriftophoro Columbo nouiortus inuentori.Comparauit, 
hxc {ahiane\t.§lmdji -veltanto minus inuentumnotlrum cenjeretur , quanto 
hiaiusetlfaljum inueniJle,quod omnes fapientes verum credebant, quam noui ali- 
quidin eo reperijfe.de quo multi ante dubitarunt , tamen (fi' Deo 0.24 humilli- 
mas ghttias agere deheremofui ad aliquam in natura fundatam veritatem ratio- 
cittan^o inueniendamfingenium fujfecit , (fi difctplinis mathematicis gratulari 
quod certiora impofierum tradere pojint. ' 

Tum paucis interleiftis,qnibusait fubtilitates Clauij addelin. lo.lib.^, 
Scdefin.y. lib.6.fe nullaingenij vui>adolefcemia penetrare potuifle •• ita 
per^witlo autem tempore tot locorum in dederatis atUitrihus rt/li(uttone,quafi 
perpetuis visoriis aninsatus^ihtl tam arduum , nihil ita intricatum in feientiis, 
^iise quydem ratione aiiqka confiituta e(fent,inueniri arhitrabar,vt fingenij ner.. 
uos contendere vellerh,explicatumiBud dare diffiderem. . , 

RuFfu&in(ra:v/r4in^«e/;4»r difficultatemfitaipfiiCqa-iXti fuerint triremia 
. ■‘•e- . . - ■■ inaiorut»- 
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maiorutnque nauium ordines, alteram ouod genus nauium fuerint he- 
miolia &■ trieremiolia ) ifiufummes virtshiSenM tirferat cfr. »ftu »d 

(ed irrui tdmiid»mexpiiraiiai$e ]fnTatx%f»ftnlf. porrtvnde he- 
mulu diQt fit Primus tx EtjmoUfict mtgn» dtcui: 

Pag.9 vbi paucis dixit quintum elementorum librum i Pythagora 9 c 
Eadoxo concinnatum fuiSe-.hxaddit.Sedfi dicere Mufim.ddreivtritmrm, 
qiitd H4tttrei vejhfiit nen infifierext , ih htc coittempUtiexe nen amnint pette- 
trtruHl.ijatdtmtiitem qtu veteres relie dactterdut, finifirirecentianm inter- 
pretdtianefynt deprtntu : Ittejtfe d- recentiares amnes reprehendam, qui anti- 
quas nan inteBexernnt,(^ antiquas carrigam , qui mali quadam pradiderunt.v- 
Irafque infuper natta daiiurtu. 

Pig i 01 - ftdnecThea hac inteSexit , nec ex pafferiaribtet mathematici ad 
nafira vfque temparavlhu, 

7i^.ioL.euidenti(pmu exemplis t^exmediaturba petiti ea fumillulirata- 
rm,qua rerum naturam prejfa vejligia fequenda,in ratianum Geametricarum da- 
Urina PrimUs amni antiquitati, inuenit Eathymiua. 

Pag.116. ex parte autem hae principium EucUdes admifit , nempe inratiatti- 
btuexcefpui-.fed generaliter in ammhm ratiauibtu defeOiui , huiue dagmati 
veritatem,Vrm\a%aftenda. ~ • 

^uaretumpraeipuus huiue narratiani mphi fiapueft, vttatam 
antiquitatem ignarata in quibufdam elementi Gaametria eanuincam , deinde 
autem iuniarum prauas explicatianes d-manfrafae haHuCinatianes demanfirh 
antiqui hunc hanarem haeeba,vt primi demanjlratianum viribus adadii , veri- 
tati viliariam cancedere cagantur. 

Pag. >46. minutiarum eanfideratiane deceptas fuiffe antiques,ingeniasi vidit 
Euthjmius. 

Eccum LeAor Geometraex millenis Grammatici Thrafonirmis,pau> 
cosmulla pagina non aliquot continet:vix vnquam Euclidem. Archime- 
dem. Apollonium, Hermotymumloqucntesinducitoifi aliquid in laude 
Euthymi) dieant. 

Calumnu Euthym^ Grammatici inpracipuos 
Geometras. 

TN pr*fatione ad \edcoccn.Radulphiyalumnq. inquit,TraSlatus deprapar- 
* riene prepertianum.nifi meliara habeat,quam qua exipfa ClauiuepretuUt , Ve- 
lujij annalibus in fer tui petius periijjet , quam vt mathematicas in er^r eribus can- 
Jirmaret. 

Huiue autemerrares (nimirum Gregorij i S. Vincentio) qued plane inji- 
gnei /int. talumque arbemirretitum teneant,clariut demanjlrandas duxi,vt am- 
nes viderent, in eireuh quadratura perficienda nan plus neuiquam falp fuiffe re- 
per tum. enimuere ab inuentamathefees tempareinudum fui[feputa,qui plue cen- 
tum (fi triginta falfae prepefitianes ex vna errenea principia deduxijfet, 

^ad p tUa qua ex antiquu perperam verfa fune,etiam a fredertee Camman- 
dina,graca lingua mediacriter perita examinare vellem, rebus mathematicu nan 
paruam lucem me allutarum (perarem. 

Baetim vertenda hac, itamada fuacadegtt, vel petim difiecitlib.l. 

Arithm. 

Ve%%T-txiisqta halienm difitrui , liquare patefi,tx interpritibm nullum 
quidunp^mrinefiet,ptrcepife. 

Pag.88. 
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Pag 88. ntc egregium illiid fchtlmmfMg.ix. edfefitum CemmtndinumttU- 
kxit. 

Pag.ioo.Wr vereerrerem{nempe racionem 6 ad i, duplam eflc ratio- 
nis 3 ad i]tmpitdKit Greger, i S. yincentie ; qei grande iSud opua Geemeiricnm 
de qtud.circuU ante 7 annes edidit ; fi effeOtm f^e£iemtu,cenalu fele Undabikfic 
vt fiepum feriret, de ratiennm prepereieniktu f en vtip/e cum Seetievecatprt- 
pertienalitatibm geemeiricis pretnlil nena insunta , reneraasttem netu errata-, 
namque in fele 8 libre,qui hutm deClrina fundamenta centinet, 117 falfas prepe~ 
fitienet numerauit Euthjmim. , 

Pag- 1 17- nuUa autem ex emni antiquitate mathematica, UtuflTier prepefitie 
preferri peteft quam hac fit 8 Archimedit Itb. t.de (phara (fi cylindre, tn qua,te- 
ties dicatur quaratie maier /it qua miner,qua alterius dupla qua fefquialtera.-in 
que cumTheene,iunieres emnesefiin primis Gregeritua S.Fincentie tam am- 
ple errarunt. 

Vag.\ 6 o.in pefieriere demen/Iratiene prepe/. eiufdemi.lib.!~ de/ph.(fieyl, 
reOangulain laterum ratienesdefeHiuaa refeluende , paralegifmum Archime- 
des cemmifit, quem ex veris Euthymij elementis corrigendum hadenus demen- 
firaui. 

Pag. itf 7 . ex his perfiicuum e fi non tantum igneraffe iHes auderes(Theon e • 
Cardanumi V’olumDium,Clauinin &cc-)quidfit rationum compofitie, fed (fi 
quid fit ratio. • 

Pag.195. </»»(P.Gregorius ii S. Vincentio) dicit duos rationes componen- 
dimodosajfignaripofie,qmrnm alterum deinde additionem vocat, alterum msU- 
tiplicationem,quidvocabulum,Compofitio,/ignificetignorauit, 

Ibid. vnaigitur efi rationis vera cempefitio quam ida definitione Euclidet 
tradidit : huic autem iuniores quod rerum naturam in Canonicis nunquam ceto- 
fideraftnt,adeoquequidratie ejjct ignorarent, menfirrfam ^ contranaturade- 
creta natam rationis compofitionem adiunxerunt. , 

Synopjis doflrin* Euthymij Grammatici. 


]. r\Efinici6ncmRationisab Euclide datam ( nimirum Ratio eft dua- 

^rum magnicudinumeiufdem generis fecundum quanticarem ha- 
bitudo) ita vultintelligi vtr« ficundum quantitatem non 
nottoni/ed relationis notitioniconiungi debeat, vt fenfus flt, fecundum 
quantitatem feu in quanto continuo, vel quantitate capiendam cfTe rela- 
tionem, non autem fecundum quotitatem feu in quoto difercto. vel nu- 
mero, adeoque relationem illam duarum magnitudinum fpedlari tantu 
dcbcre.in quantitatc continua & magnitudine, non autem in quotitate 
& multitudine. 

Atque hinc toties Antiquis (fi modernis ebijeit, quod non intellexerint quid fit 
ratio. 

Vlterius:rationcsquarum antecedentes termini maiores funteonfe- 
quentibu$,rArr^«« vocari vult, quarum vero antecederes minores funt 
c6nfequcutibus,i/r^c^/«<«:quasait r/rr^rr a recentioribus vocati rationes 
maioris 8r minoris inxqualitatis. 

3. Ratioa;qualitatis,ratioquidcmell,(i2dratio nihili. {icutinlogiftica 
dito, adeoque nullam habet quantitatem 1 &eft omnium excefliuarum, 
& dcfediiuarum minipa : pundum hoc refpondet pundo /^dedrina Cinforis 
A A. cap.practdenti. 

}. Ratio 
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3. Radoinxqiulitatiscompararincquiccum rationca;quaIitatis: id 
enim idem cflet,acfi numerqtnaliquem, rationem habcrcdiceremad ni- 
hilum feuad cifram d. 

4. Ratio 4 ad (quadrupla, xqualis elt rationi fubquadruplte i ad 4, 

quiaxqualitcrdiftant i ratione nihili, illa excedendo, hxc deficiendo: 
tamen quadrupla ratio non ell eadem qux fubquadrupla : idemeUcum 
jun£la6<Cenf\^A. • 

y.' Ratio excelli ua ("id eft maioris inxqualitatis)comparari nequit cum 
ratione defediiua( id eil minoris inzqualitatis ) quod diuerfi generis 
iintxomparatioautem ciufdem generis nomina requirit : vid. funi}. 7. 

, 6 . Nullo mododiuerfa; progreffionis rationes inter fc comparari 
poflunr.vc definiatur quam inter fe rationem habeant, quamuis illarum 
difFerentiaiis ratio fit notiffima: quare ratio 2 ad 1 ineffabilem rationem 
hal'>et ad rationem 3 ad i & illa huic incommenfurabilis eft. 

7. In rationibus excellIuis,verumeft,quod maior ad eandem, maio- 
rem habeat rationem,quani minor ad eandemivt hic ratio 7 ad 4,maior 
eft quam ratioy ad 4. verum item eft in excelSuis ,^demad ndinorem, 
maiorem rationem habet, quam eadem ad maiorm: vt hic ratio 6 ad 3 
maioreft ratione £ad4.atiodefediuisfairun^ft, quod maiorad ean- 
dem, maiorem habeat rationem,quam minor adeandeminam ratio 4ad 
6 minor eft ratione 3 ad 6- falfum item in dcfediuis,quod eademad ma- 
iorem, minorem habeat rationem,quam eadem ad minorem nam ratio 
4ad 5 minor eft ratione 4 ad 7. idem htc ejl c»m fun£iv 5. Cenfirit AA. 

Quare nouam propofitionem & Euclidxa generaliorem efformamus: 
duarum inzqualium magni(udiaum,illaad eandem , vtraque aut maio- 
rem aut minorem, aut alterutri xqualc.maiorem rationem habet , qu£ 
longius ab hac diftat, 8t vicillim: 

8. Compolltio rationis nil aliud eft quam rationumadditio.quiu ra- 
tio per rationem multiplicari nequit , multo minus per numerumaut 
magnitudinem.quod ibidem per motus contrarios explicatur. 

hoc idem efl cum 8. CenforU A A. 

9. hdoc autem maxime animadueriioae dignum , non tantum &lla 
Gtegorij Theoremata , fcd & omnes veterum ac iuniorum paralogif- 
mos exeo fonte manaffe, quod Geometricas rationes &: minutias Ari- 
thmeticas eandem contemplationem admittere putarint. & hocidemtH 
tum funBo CenforU Kyi A. 

Huc nouo HI* funt inuentt , dequihm Orbis Utterttm gaudere debeat, d-totu 
Geometri* fibi gratulari, certiora deinceps tradere quod pof it-. Plagqinterimin- 
f$gnU,Euthjmiumaccufo,quod omnia hac dogmata[quorum Primum frinuento- 
rem toties iaBtt]'aCettfore <^A, volente an noknte,ne/cio,mutu*tttsft:quod 
quiuU qui hae eum CenforU doctrina capite procedente rel*ta,contulerit faciU in- 
. dicarit. 


E ficlidis, Archimedis , ahorumque antiquorum propofhio- 
nes,partim falfitatis partim maUdemonflrationisab 6tt- 
thymio Grammatico condemnata. 
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rum ifuamuis falft ntn fmt , nuU ttmtn tx his elementiribm demgnflrttf.male 
tnim Euilidcs hac%. quinti vfia demon (Innit tiufdem Utri propof.i/^- 20.21. 
nitU quoque t^rchimedes ex eadem demonfirauit fropofuionem 2. Ub. 1, de 
Jphara drcjUndro, ad quam Eutocim commentando multas erroneas propoji- 
ttoncs ex 8- Itb.e^. deduilas protulit : quas anteipfum Pappas lib.6. ColUcl. pro- 
duxerat. 

Ex illa quoque 8. propuUauit infignis illa paralogifmorum f ries in fecunda de- 
monJlr.propof.i.ltb.z.de jphara (f cylindro, 

Vag-m. Porro cum rationes excefflua cf defecUua inter fe comparantur, fatja 
quoque funt inadiunffu Itb.^.propo/iit .^ 1 . ' 

OOo igitur vniuerfim falfas propojitioncs in elem. tib. notaait Euthymistf. 
'vetcrumpraterea aliqisas,quas in Pappo Eutbpntsssnotauit ; nempe lib.j.propof. 
11.&12- deindeiq. Porro fatfa funt propafitiones \Zo. 181. 187. ex parteau- 
tem male demonftrata propof. 231. 2J3 . 234. qua funt tria lemmata, in quorum 
fingttUthailucittattsseH Commandinsss. 

V^%-y6o. inpofteriori demonllratione propof. i.lib.t-defph.&cyLparalo- 
gifmum Archimedes commift. 

C^APVT NONVM. 


An Logarithmi aut fpatia hyperbolica fint rationum 
dcnominatores. ! 

pErleflis iis, qua: toto de rationibus traftatu docet Cenfor, exvno 
omnia crrore.veluri ex fcatnrigine profluxifle video ; exiftimauitil- 
lc,nuionum naturam adeo d multiplicatione dependere, vt illa: vel con- 
ferri intet fe non pollintnifi fecundum multiplicationem.vel citra illam 
nullus earum fit vfus. hinc ad Logarithmos rationum tranftulit quanti- 
tates, ialogarithmisadrpatiahypcrbolica, abhisdeniq; in reliquos om- 
nes, eofque fxdillimos errores dclapfus eftdta vt merito de illo dici pof- 
fitjquod falso de audiore pronunciauit ipfe) vix nobilitas exemplum adferri 
foye,quo ofiendarurufuam perieulofios fit error in principiit. • 

Atque iHam errorum partem,qu£ rationes aliter inter fe conferri non 
polledocetquam fecundum multiplicationem, manifcllefalfitatiscon- 
uicicap. 3 .huius;ea modo refellenda reftat , qua: rationum quantiutes 
ad logarithmos,& fpatia transfert hyperbolica. 

Quiero Igitur aquo tempore 8c quibus vnquam geometris, rationum 
ilenominatores,& logaritbmihac a:tate nati, res inquam tamdiuerfa:,vna 
eademqoefuennt? certum eft nullum ex omnibus, quiad bancvfqus 
fuere diem,pra:tcrCcnforem , duo illa tam difparata confudifle ; hu- 
mano capiti caudam fi pi<Aor equinamiungat.&dicathxctamdiucrfa, 
rem fibivnameandemqueefle, nonne ingens pueris ludibrium debebit? 
eademtibicaufacft(age,vidcamusquidabomnibus retro feculis, per 
rationum denominatores Geometra;, quid per logarithmos, primi eo- 
rum Au(aorcsintellcxeririt,& ilico patebit, quale monfttum in Geome- 
triam inuexcrit (^nfbr. 

Denominatores , fecundum omnes tam antiquos quam recentiores 
funt magnitudines, qua: exprimunt quantitates rationum & proportio- 
nummimirum an firdapla,tripla,quadrupla , aut voa fit maior minoriie 
altera aut illi aiqualts- 

Loga- 
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Logarithmi, funt exponentes magnitudinum continue proportiona' 
lium; id ell numeri . qui defignant quota (icvnaquaeque continue pro* 
portionalium a prima eiufdem ferici;llue funt numeri , qui oftendun^ 
quoties ratio primz proportionalisad fecundam, contineatur per multi- 
plicationem , in rationibus ciufdcm primx proportionalis ad quamuis 
continue proportionalium. 

Quisamabo velleuiterin Geometria verlatus, non videat immane 
quantum duo illa inter fe diSeranti>denomina torum munuselb.exhibc- 
xequantitatem rationis, id eft an vna ratio fitaltera maior, minotde , aut 
illi zqualisdogaritiimurum munus eft,exhiberc,quoties vna ratio fit al- 
terius in eadem ferie multiplicata,v.g. an duplicata , triplicata &c. qua; 
duo tantum inter fe dilFerunt, quantum ratio multiplex il multiplicata, 
dupla i duplicata, tfipla il triplicata , quasfpeicicdifierreoitenfumefl; 
cap>). buios. Logarithmi igitur nequefont iftque vllo modo efiepoirunt 
rationum denominatores. 

A logariihmis ad 
fpatiadeuenio hyper- 
telica ; demonfirat 
Audor oper- Geom. 
lib.tf.prop. 130. fpatia 
hjrpeiboiica a retiiis 
alteri afympiotorum 
paralelit intercepta, 
v.g. fpatia A B, CD, 

LF &c- a-qualiaefle 
inter fe.fi linex AK, 

CB, LD acc.fijerint 
continueproportionales. fi vero redae illa: fuerintquaecunque non pro- 
portionales, oftenditpropofia9.fpatium AB tam multiplex eflelpa- 
tij C D, quamratiolinea; AK ad C B, multiplicata ell rationis CBad 
LD : fiue fpatiunt AB toties per additionem continere fpatium C D, 
quoties ratio AK ad CB. per multiplicationem continet rationem C B 
ad L D : idque vniuerlaliter. ' 

Speculationem hanc pulcherrinnam primusAc feNciffime logarithmis 
applicuit P. Alphonfus de Sarafla,Sc ipde Geometcaegregius, docetane 
totam logarithmorum dodrinam, optimi & facillime explicari per ny- 
perbolam.-cum fpatia faciant progreifionem Arithmeticam ,l]uaado li- 
uea: qux fpatia intercipiunt, fiiciuntprogreflionem 'geometricam ; ■ 8 C 
cumhucufque tota logarithmorum feiemiade illis tantum fioerit quan- 
titatibus, qua; intra feries proportionalium exiftuht , per hypcrtwlam 
vero ad eas etiam extendatur magnitudines , qux extra feries exiftunt, 
immenla hzc feientix logarithmicx excenfio de perfedio,tota vuidebeJ 
tur Patri Sarafia;- - 

Adinuentionem ilIam,rationum quantitatibus, infeliciffimeapplicuit 
Cenlbrjatque ita vult rationes fequi fpatia hyperbolica.vt ille per hxc, 
tanquam per denominatores, rdpr*(cntentur;additque,non plura de ra- 
tionibus fciri polTe,quam de fpatiis hyperbolicis. verum cum fpatia hy- 
perbolica,nilaliudreprx(ententautreprxfentare pollint, quii quoties 
rationes linearum fpatia iacludcnrium,(e inuicem per multiplicationem 
contineant, denominatorum vero munus fit exhibere, an vna ratio fit 
maior altera oiinorue,aut ilii zqualis,(qux duofpecic differunt) euidens 

Ea eft 
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cft fpatia hypetbolica nec efTe neque riio modo eile poflc fattoautn 
dcnominatorcs. 

C Deinde datxfint rationes duoSc AB qui- 

-r- — dem maioris intequalicacis CD vero minoris; 

" , P - ■ .c ertum eft illas fecundum multiplicationem 

E inter fe comparari non poflcinue non pofle ex- 

- — hiberiiani&qooticsvnafitalterius multiplica* 

a; an nuUos tamen illae habebunt denominatores, nullam proportionem 
quaeexhibcripoiScirkIiculum. fiatvc Oad C itaBad Ei-erit Ab ratio 
ad rationem CD, VtA ad E,Ttdeiaonftraaicap.6.balus: 

Rurfum datis duabus ratiooibus«fi quis petat exhiberi tertiam aut me* 
diam proportiooalem.illene petit, datis duobus fpatiis hypcrbqllcis ine* 
qualiDusiCxbiberi medium aut tertium proportionalefhoc qui dabit, m^* 
folabium abfoluit-at prius Aibiberi pofle abfqne mefolabio, nemo nega* 
nerit geometra, vide lib.8. propof. 141. i^a, 14J.144. alia igitur Bc plura 
de rationibus peti 8c fciri pofluDt, quam aut fpatia byperbolica autlo- 
garithmi pofEnt exhibereAdeoque mali 8r contra omaem geometriam» 
tam ilia quam hi, ad exhibendas rationum quantitates afliimuntar. 

Priufquam caput hoc abfoluam , de duobus mihi Cenfbr es Interro* 
gandus.f^zroamte primum,quid illa fignificent verba, quse intraAa- 
tu tuode rationibus,vbi de fpatiis agis hyperbolicis.ita lego;^WA/>/»^- 
ptfis VI itm dtmfnftratum tb tltujicet f0jfem nnai melhida .tjUM mdgHi cumf 4 ‘ 
eililtttvltrinctnicii idhrtnttrdemtnfirtre, videri ftffhP.Grfgtrmim fu» 
e/^relib, 6 . demonftratum.inquis,abaliiseft, fpatia hyperbotlca , femu* 
tuo toties Continere per additionem , quoties rationes linearum fpatia 
includejiiiumife mutuo continenter multiplicationem , idemqoeate 
noua methodo qua magnH cum flicilitate vteris in conicis breuicer pof- 
fe demonftrari. igitur id iuxtateneque primum,neque ifoloP. Gre* 
gorio demopflratum efl.at ^ quibusante vel prxtcr ipfum i cur au^o- 
■ rem tam prxclarx ptopofitionis demonftratz non profers? cur ipfe no* 
ul tuaqui tu conicis tam hicite verfaris methodo non demonftns? pro* 
pofitio cert^ illa eft eiufmodi,qux earum nullis quas Apolloni uspofte* 
ris reliquit,aut inuentionis fubtilitate , aut dignitate cedit ^age propofi* 
tionem iUam geometrici , aliter quam Au^or f«:ent,demonftra , St e- 
gregium reprobabis geometram. 

^xroabs te fecundum, i quibas,aote vel prsterP. Sarafliunobfer- 
uatum & dimonftratnmtlogaritbmoj optimi per fratia reprefentati by* 
perboiica/ao eam tuadinuentionem tam leuis efle momenti exiftimas, 
vtficuicstanteobferuataautdemonftratacflet, illam publico non fuif- 
fet commifluTus.autialtem tanto poft tempore non committeret? prae- 
fertimin Galliis,vbi tam multa indiesmadiematica prodeuntiiliam fub- 
ticuifletMerfeonius,qui Gallorum inuenu,tam edita quamedenda,ad* 
eo ftudiosi enarrat 3c extollit ii id alius ante vel prxterP. Saraflade- 
monftnt it,nomen cdeiturpe eft illam quam fuit quifque conatibus mp- 
ieturlaudcmdetrahere,&alteri perperam adfcriMre. 


CAPVT 


RATIONVM. 


CAPVT DECIMVM. 
De Ratione Squalitatis. 




TNcer omnes rationum rpecies,ea potiffimumapad Antiquos iu pretio 
Afuit,quamsequalitati!> vocJhrhanc Adraftus ScEracoftenes ordinem 
ducereiprimamqueelTerationum omnium fic analogiarum pronuntia- 
runt:ex hac Nicomachus.Pappus.Theon Smyrnxos, Boetius» medieta- 
tes omnes educunt , 6c in illam viciilimrelbluttnc: difplicuit tamen illa 
vfquc adeo Cenfori. vt de rationum numero eam tantum non elecerit. 
fed ad zero & nihilum vfque redegerit, nequehoc curfim aut ex inci- 
denti.fed ita collato (hidio, vc hxc illius nouitas , non minimam tradia- 
tus eiusi quem de rationibus confcripfit partem vindicet; Stfateacu^p». ' 
fe prxcipuum inea pofitum etle argumentum , qoe librum Andoris de 
proport. euertereconatus cibquod quam egerit infeliciter, ollendam a* 
libi, quam veionullis illa opinio nitatur fundamentis, toto hoc monftra- 
bo capite. 

PARS PRIMA. ■ 


^^0 finfu nqualitatu Ratio, caterarum fit elementum. 

E Rarofteoes apud Theonem Smyrnanim cap.) r • rationem zqualitatis 
reliquarum elPc elementum iic offendit. cmttis rgthmtm 

tmjltt,rgtuaii ver» priteifiam efi itlad bine fit mtnifefimm , tf»»d ia 

fafulit tetttrikm prtpriam tfatdJd efi elemenlam ^frineipiamdii efnod etuera 
rtftliitiua^,ipfit>n ver» in iS»ri malUra;»p»rtet igitar b»e effe iadiaiflbd» (f^ia- 
diaidaS;^a»d enim dimdi tatfectri ftteH^tteUi» dicitar,^ h»h ei^tatm /ab- 
fitntia itujue eUmenta fecandam fabH*mti2,u»diaifihiUa /aal;^asfit»tii fecaadi 
qa*Utate,tfatHtit»tit feeaadi qatatitttem. »t<fae »maia» vaa^aed^ae ei rttiane 
iadiaidaamef/ </■ vitam, qai elemealam efi c»mf»fiti caiafdS d- mixti-, aameri 
quidem ijaaatitaiifdifcrtueUmeiitam,efivaiiime»iiiimupaa^am ) ratitnit 
aatem d" prtpartitaii-a^aaUtmjietfae eaimtmpUm diaidi ptteft^ita» ia ^ai- 
titttem di fere tam , aat paaSam ia eaatinaam, tat tipatfitat ia piaret rttitaes. 
e»mp»aitar tatem aaaurm ex vaitate, Itaet ex paail » , rati» d" taalagia ex a- 
tpatlitate : a»a ttaun fiagati h»ram eadem mtd»\/ed vaitm ia fi ipfi mattipiieata, 
aihilgeaerat,ifaeaudm»dam al^ aameri ; fimeleaim vaaat,vaam. eemptfilitae 
ver eia iafiattamtagetar-paaSam aatem ae^aemaltipliratieae ae^ae campafi- 
ti»ae,fide»atiaa» flaxalatam iiaeamai/eiait,tiaeafaperfieiem,/aperficiejeer- 
pm. atqaeetiamjtqaaliam ratieeempefitieae aeaereftit) plaribuseaima^aati- 
hattrdiaedi/p»Jita,rati* famata ia aifaaiilatemaaet,pr»ptereafit,vt paa^am 
a»a fit pars liaea , efi allitas ratieak , vaitai certe pars efi aameri , fila ipfa 
eaim e»mp»fita tpaeddam iacreateasam fafiipihtaafi ver» haiat ejaed dicitar e fit 
gaiaaaa^itatiateraaS» caret, ficatpaailamaiagaiiadiae.HxciWe. ' 
Difrarflishicpartim phiiofbphicus eft , partimad geometriam fpe- 
dat. atque duo potiffimum in eo adftruuntur : primum quidcm.vnita- 
tem,elemcntumefIequantiatisdifcretz;puoAumcuntinuat;a;qnalita- 
iem,rationit Scanalt^px. alterum, non eodemmodo illorum fingulaele- 
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mentum cflc.- & vnitatem quidem partem numeri efle , at i n fl* multipli- 
catam nilii! generare icompolitam autem augeri in infinitum, pundum 
vero neque partcmliiiea: ciTc, neque multiplicatione aut compositione, 
fed continuo fluxu lineam abfolpere. squalium denique rationem, 
compofitionc non crefccre, neque partem cire rationis, quod interuallo 
careat. verum cuiufmodi hsc lint, videamus. 

Ac primum quidem, vnitatem, St numeri partem efle, & elementum 
quantitatis difcrcta:, illam item in fe mulif|}licatam nihilgenerare,cora- 
pufitam vero, augeri jn infinitum, lubens Eratofteni concedo; cum fit 
veriflimpmi& apluribusdemonftratum.-atdepuni^ononiiem : cum 
enim etiam iuxta ipfum illud elementum dicatur Sc fit,inquod cattera 
ieloIuuncur,iprum vero in iflorum nullum, lineaautem non relbluatur 
inpun^uti^iCtuBex hoc tanquam ex parte non conftituatur,(quod Ari- 
ftpteles/omnerque philofopbi ad efle principi) feii elementi requirunt) 
euidenselt pundhim nulla ratione efTe aut dici pofle elementum quan- 
titatis couti^us. quod autem pundum dicatur continuo fluxu latum, 
lineam abloluece.nilcuri vetba fiint , conceptum metaphyficum e.xpri- 
mentia, q uo modo nimirum linea omni intel ligatur carere latitudine St 
profunditate. 

Porro squalitatem, rationis Sc analogis elementum cfle, plane eidem 
afl^ntioriquqd cempcfiuytc jttn crefcerr,iju»d plu- 

ribus tqusdiSus ordine diJpofitu,rtlio fummst in equoutole moneat , dupliciter 
intelligi poteft ; vel enim compofitionem amulciplicationediliinguir, 
('vtipauloantede pnndoagens^ videtur facere,! Stperillamiiitelligit 
veram rationum additionem, Sc Ccmanifcitb falfumeftafTertum , vti 
infra iium. 2 .oftendam;vel£uclidsaminteliigjtcompofitionem, qux 
rationum multiplicatione perficitur, vtofl«ndamcap.iy. ScficverilS- 
mumefl alTumptuoufed inde nil contra nos fequitur. 

Illud autem quod coochidit,teq»alttaeeni nenejkportem rationu,qnio in- 
terudlteoret^ficut pnaiiumma/^nitneluieSalfum efl,illiufque proixitio plane 
friuoiaieflo enim squalitas interuallo feu diflerentia quanti tatis careat, 
qui vel in fpeciem inde (cquitur,illam non efle partem rationis.' deinde 
licet care.at intetualk>quancitatis,ooncaret interuallis rationum, fi enim 
intcrsqualesduaslineas,quocuisponanturinsquale$ , ratioprimsad 
vltimam,qus squalitatis eft; componitur ex rationibus omnibus inter- 
mediistquod autem ex rationibuscomponitur', ipfum neceflario eft ra- 
tio,nam quod nihil efl,non poteft diciaut concipi, componi cx aliqui- 
bus qt\z>iuac,aut puotfturo exquaotiuiibus. 

d)enique quia ex allatis Eratoftenisverbisnonnulli colligunt , fimili- 
tudineqn aliquam ab illoadftruiinterpundfumSC rationem squalirati.s, 
placet paucis oftendere nihil hanc cum i Ilo habere commune. 

I. Ratio in genere, eft vera quantitas,vt oftendi cap.i. at ratio fecun- 
dum pmnes tam antiquosquam recentiores, reiftc diuiditur in ratio- 
nem squalitatis Sc inxqualitatis; ratio igitur squalitatis eft vera' quan- 
titasiridiculaalioauin eflet illa rationis diuifio,fimilifi^uc ei, qtiaquan- 
titatem quis diuideos in continuam Sediferetam, negaret continuam, 
eflequantitatemiatqui puniftum nec quantitas eft, necilliuspars ; nil 
igitbrptiniftoSc squalitacisrationi commune. 

H K L »• Sint quatuor line* xquales H, K, L, M: 
quarum tres H,K,L,fintantccedentcSi8cMc6- 
~ . . f^uensipatet rationes H M, K M, L M efle *- 

qualitatis: 
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qualitatis:demonftratutn autem eft: abAudore propof 114J.8. rationes 
H M. KM> LM iibiadditas.iquari vni rationi, cuius aatecedensfunt 
tres linex H.K, L, confequensvero M; qus ratio maior eft ratione H 
ad M, vd K. ad M. igitur plures rationes xqualitatis iibi inuicem addita; 
faciunt quidmaius.ratiouexqualitatis; & earum fumma non manet in 
xqualitate.pun(ftum autem additum pundto, uoti facit quid maius, igi- 
tur rationi asqualitacis & putufto nil eft commune. 

< j. Sit Ali ratioquxuis inxqualitacis . & C’D 
squalitatis.natque vt D ad C ita B ad E , erunt B 
E rctSic aequales, & B E, C D rationes xquales;fcd 
^atio ABvnacum rationeEB.xqualiseftrajioniex . i g 
A & Ead B, per iT4.de proport.igitur etiam ratio ' 

AB vna cum ratione C D.xquatur rationi ex A & E C 

adB: atratioexA&EadB.maioreftranoneAadB E) 

perS.v. Euci. ratio igitur xqualitatis C U, addita 

rationi inzqualitatis AB, hanc immutat, 8c cum illa facit quid maius, 
atqui pundf um additam lineae, hanc neque immutat, neque cu illa facit 
quidmaiusmil igitur pundo Sc rationi xqualitatis commune, j- 
4. Ratio «qualitatis eft fpecificafub.gcnere rationis rationalis , quia 
inter zquales conflftic tcrminos.adeoquecommeiifurabiles i omnis au- 
tem rationis fpecificzrationalis.denominatoreib numerus «Ul integer, 
vel fraiftus in minimis terminisjSc quidem rationis maioris •inaequalita- 
tis, denominatoreft maior vnitace;minoris inaequalitatis, minor vnita- 
tejigiturrationisxqualitatisdcnominator eft ipfa vnitas: vndefequituf 
rationem maioris inxqoalitatis elle 'maiorem ratione «qualitatis, 8c 
hanc maiorem quauis ratione minoris inxquaiitatisi idquevniuerialiter 
etiam in rationibus irrationalibus, atque vnitas cum pars numeri vt 
oftenduntSalignacus, Steumins &c. vera quantitas eft , ratio igimrx-- 
qualitaiis quantitatem) habet.adeoque nil communecum puniffo ,,quod 
omni caret magnitudine. ' ' ' ■ 

, Ex quibus concludo, «qualitatis rationem, eo modo analogix c«te- 

farumque rationum elementum elTe , quo vnitas eft numeri Sc quauci- 
caus diferetx. 


PARS SECVNDA. 

RtpjciturdoBrina Cehfortsde ratione aqualttatis. 


O Ationem «qualitatis nullam habere quantitatem , fed elTe velpun- 
■*^d-um refpeiSu linex, vcl aero aut nihil refpedu numcri.quaCuorpo- 
liffimum argumentis probare conatur .Cenibr. • < 

Primum c&:videi4m , imjuit, fhtres rtJitncs t^iiilitttunoaiejjf mturcs 
vniti-,Tttientnt dqutUtutis cunnjutuisatit iimtitm , e4m nonimmHtfft •, c^r. 
vndecinu(febtm,r4tunem4qtttUt»tk nuUtmdtbere habere qujmtitfUem , fed 
tfe velp¥»ttvn refieOn Itnet, vellere re^ettummeri; 

At primam argunaenti partem.qux air plures rafiones^qualiijatisoop 
elle maiores v<uca>f4!raqiqfte;ndipriii7iap4rce)iuias nuni a.qap|k; tres ti- 
tiones xqualitatis fibi addite , producunt tiiplain primx,qiiatnor qua- 
dtuplam&c. i.: ; 

' Secun- 
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. Secundam quoque partem felfitAtisconuici num.3.ibkl. nam ratius- 
qualicatualceriinaiqualitacis arl(iita,hauc immucac, & cum ca facit quid 
maius. 

^ g Conclufionem denique, qui infert, rationem atquali- 

• —tatisnullam habere quantitatem, fed elTcvel punCfiim 

vel zero Stc. euidenter falfam eflc oftendi num. i. 5 ; 4. eo quod sequali,- 
tatis ratio xque ac inaequalitatis, fit vera quantitas, & dcnotninatorem 
habeat vnitatcm : his adde rationem quamcnnque inaqualitatis AB, 
diiflam in rationem BA, producere rationem xqualitatis A ad A, vt 
demonftrat Auiior oper. li.8. propof 76. atqui ratio inaiquaHtatis A B 
multiplicdta per rationem B A, non eft nihil, ilue non producit nibil , rar 
lio igitur tequalitatis non eft nihil, fed aliquid , adeoque ratio & quanti- 
tas. vanum igitur & nullum e£t totum prinmin Cenforis argumen- 
tum. 

Secundum eft humfmodv.cum *uleminter Juas /erminu fiapetiut 
tuHdem,nuUttfit Isgtrithmffrumdiffmntu^feHnulUm progrejpoue arilbmcli- 
ttdifferentU,c$tm nnlU queifuei» pr$grt(pont geemetrict fit int^utlitasv-g. 
inter t (fi 2,ratieilli nullam hthet mtgnitudinern, « 

Sed hocteque ac prius nullum eft ; oftenfumeftcnimcap.3. huius, 
longe aliud cfle rationes confiderare & conferrelecundum quantitates, 
alittd fecundum multiplicationem-.ofteDfum infupicr eft cap.j.rationuta 
fecundum quantitatem confideratarum, denominatores nec efte, ne- 
que ede pol^ logarithmos;nullum igitur eft argumentum a logarithmis 
petitum. 

.Tertium fpatiis innititur hyperbolidsi cnmdnqnit , inter dum lineat <- 
^uaUs,fiupeiinfvnicam,nulinm fpatiumineludatur hyperhilicum , patet ratit- 
nem^ualitatis nullam habere quantitatem. ^ 

Hoc quoque nil ad rem pertinet: oftendi enim cap.9. huius fptia hy- 
pcrbolica nullo modo polTc reprasfentare rationes fecundum quantita- 
tem,fiue illarum eftedcnominatoret,nil igitur illa probant, imo necad' 
rcmfoeftant. , 

Lubet tamen exer^ 
citi) caufa oftendere:, 
quo modo proportio 
rationum duaru cequa- 
htatis , polBt io hyper- 
bola exhiberi, fint tam 
H&KquamF 8c Gli- 
nco; atquales : erunt ta 
H K , F G rationes, 
quam HF , KG inter 
fe xquales. infuper per 
39. de proport.proportio rationis HF adKG, eadem eft cum propor- 
tione rationis H K ad F G: fi igiturin hy perbola exhibuero proportio- 
nemrationum HF, KG, etiamexhibuero proportionem rationu HK, 
F G : fint D Q,P hyperbol* afymptoti A B , B C , fumptaque B R 
aequali H, ducatur R D paralela CB , & DE paralela R B : rurfum 
fumatur S B xqualis F, dutSaque SQ. paralela CB, ponatur QJT pa- 
ralela SB, fiatque vt BE ad BT, ita B T ad BC, erigaturque CP 
paralela AB. patet ex 78.lib.de hyperb. reiftas PC, Q.T, DE conti- 
nui efle proportionales:igitur vt D E ad Q T (hoc eft Had F)ita QT 

adPC‘ 



H- 

KH 


F- 
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a'd PC {boceftKadGHniim rat'o QT ad PC, eadem eft cumra- 
riorie D E ad QT , hoc' eft H .iJF.fioceftK ad G ) exhibita igitur eft 
fchypefbolaproporno rationum HF, KG, adeoquq Scproportiora- 
• rienum HK, FG; --- Jf 

Et quodiamiairi in hyperbola verTamtir.pIacet Vnum & nouis illis Cc- 
foris.^iifcihflsiri lucem’adferre:habc'tur id coroll.i. 'Theor.i/^a/f/,»». 

dt/ta linens ^nonhdecunqut fuminti$r,eitniiem ejft quiniltniem rntie- 
nis, ctm /firtlum inter tpfis eiiicliifum,fii vnam d- idem ,fiue comparetur maior 
'cum minore, fike minor cum maiore, igitur fecundum illum, ratio linea: DE 
ad 0.T, eadeWi'eft cdhi ratione Q,T ad DEtqgis quatfo Geometra 
<CTattaHa1i^ geometriam Wepere?certi vel vnum hoc corollarium fufr 
ficit.vf totus Cenforisde^rationibus tratftatusatota Geometnaproftjrf- 
batnr. &'^e^9quieriam‘fe'curidum illitis principia , ratio D"E‘ad (Vf 
sequalis'cft rarioni Q T ad D E, cumilla fit maioris iilatqualitiitis , hxc 
autem minoris, quas inter fe conferri pofle negat ? fi autem velit ratio- 
nem DE ad Q_^T, idcirco aiquaiem eile rationi Q^l’ ad DE, quod. 
vtraquceiu|Zlqin fertile Iit multiplicata; fitilla tertia ratio H 
ad F, maioris in.Tqua)rtatis,ciiius'triplicata ponatur ratio DE ad QJT: 
igitur ratio Q T ad DE, minorisinsqualitatis, etiam triplicata eft ra- 
tionis H ad F>maioris inaequalitatis • rurfum igitur, 8f quidem fecundum 
multiplicationem,comparanturratione3 dueconiranjordinis, quod fieri 
non poteft,6c,ipfe afietic dfe abfutdum. at ratio inquies , QTad DE 
triplicata eft,rationisFadH, ratioautem DE ad QJT triplicata ratio- 
nisHadF;efto:quidindeconficitur?ap quod ratio D E ad Q T fit.a’- 
qualisratipni Q.T adD Einihilminusi probaBdum enim primum ef- 
iet, rationem H ad F aequari rationi Fad H^quod pe|viefalfum,& de quo 
eadem redit qnaiftio. 

Quartum argumentuminabfurfloconfiftit: fitraxio-pinijuitjaq.uaUtaiis 
A A- fitius quantiuttm ittcfuiramut , inueniemus nullam efe-Ju enim atqua 

quantit as, qua rationem aqualttatis reprefentet , “Vt Z. cum igitur-quiU^t dati 
ratione maurU inaqualitatts^ofit dari minor & minor, in i»fimtu»,tandtm^de- 
uenieturad qsuntitatem dati^Z minorem, ac proinde ratio aqualitatis,eritmaiot 

ratione maioris inaqualitatis,quodeJlalifurdum. 

Hocrurfum.vt triareliqua, infelix eft. fit 

enim quantitas quzeunque Z, cui aequalis po- 

natur A & hme aequalis B ; erit A B rationis, 
quaticasZ.fit autem ratio maioris inaiquali- 
ratis D ad B, fiatque vt E ad D,itaB ad M;erit 
M denominator rationis O E percap-*^; huius: 
ic quia eft vt Ead D, minor ad maiorexD, ita B B 
ad M,etitM, maior quam B, hoc eft quam Z. 
deinde inter D 8c E ponatur L, maior, quidem 
quamE, minor autem quam D ; erit ratio D — 
adL.minorrationeDad Eper S.v.Eiiclid.ra- „ 
tionit autem D ad L inueniatur vt priusdeno- _ 
minator N. oftendetur vt ante, N maior quam 
Z, Srminorquam M.rurfuminter P i8c L po- 
natur K, maioripsa L, minor autem quam D. 

erit rurfum ratio DK, minor ratiope pLs & O denomiiiuor rationis 
DK. oftendetur maior quam Z,miiior vero quam N •, atque itain infi- 
nitum procedendo ea ratione decrcfccntdenominatoresM,N,0,quade- 
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crclcunc rationes maioris inxqualitatk D£> DLi DK. quare quam* 
diu dccrefccncesillx rationes manent intra fpeciem maioris inxquali» 
tatis,tam diu illarum denominatores, erunt maiores quantitate Zi& qu 5 
vicinius rationes illz decrefcendoaccedcntad ratione xqualitatisTD» 
cu denominatores illarum decrefcendo,magis accedent ad xqualitatem 
cum quantitate Z.-vnde It ponatur ratiomaioris inxqualitatk DadE> 
per infiniraaidcoque omnia decrementa Hefccillc , euadet taqdemjn ra> 
tionem x^alicatis DT; quocafuirfiat vtTadOJta Badalknfthoce- 
rit ipfumZ.licctigiturratio maioris inxqualitatis D E,in infinitum poC-. 
fit decrefccre , nunquam illius quantitas feu denominator > minor erit 
quantitate Z, quamdita intra fpeciem maioris inxqualicatisftabitpr;fe(i 
hac fempermaior;omni autem decremento exhaufto, ficut ratio DE> 
deCnctinrationem xqualitatis DT> aequalem AB, ita illius quantitas 
(endenominator>definet inhuius denominatorem Z. £>lfa i^tur tota 
Cenfbris eft dcmonftratio. 

PARS TERTIA. 


• Resciuntur errores EuthymyCrammatieif 

C EnIbris Erroribus,nouosdc fuo, vt folet , adiccit Euthymius Gram* 
maticus: ■ 

Pag. 1 09. r«rrr»w, inquit, ilUrnm r*tien»m medum , tjue ex ter- 

minis cenftAtytfsumfrtf teret tqttSem •veteres tppeUamnt^mhiU rtiienem Veett 
itthjmim, qttemtdmedtm 0 nett sttBt feu fphrt in tlfeiatis numeris nihilum 
ftgnifictt. 

^g.137. RttiSnihili ejl rttunum emnium exceffutrum tf defeCliutrum 
funitmentum & pnnripium, vti ciphrt fiu numerus nullue: fs rttienis nihili tsr- 
tecedentem terminum multiplicem exempli grttit per 4 , adde ratieni nihili rt- 
titnem quadruplam: adeevtrttie ex ratiene nihili & addita ralhne quadrupla 
eimptjita ,fl ralie quedrupla:pncan[cauentem r at tonis mhili terminum multi- 
plicem per eundem numerum ^aufero a nihilt ratione, rationem quadruplam,ad- 
eovt rati* ex nihili ratione ti- ablata ratione quadrupla compofita, fst fubqua- 
drupla. 

Vzg-iqy omnium rationum exce/paarnmci^defelliuarum , minima ejlratie 
nihili. 

Pag.198. vbipropof a.lib 8-oper Gcom.cenfuit:rx’i«-,inquit, prepafi- 
■tione,quod admodum ahjurdum eft , etiam quauis ratio ad rationem nihtli ha- 
bebit rationem , quam antecedens ad antecedens , quod idem eft acj! nume- 
rum rationem habere dicerem ad nihilum feu ctphram 0 . 

Pag. 1 1 8. Porro nihili rationem , rationem quidem ejfe ftatmmne,fed nuBiue 
quantitatis- quod nihtli diftantia magnitudines ilUm^anttctdtnsd-conJeqnent, 
inter fediffent. 

Ingens hic errorum ftrrago.St ftupendx hallucinationes : ac i.ratio- 
nemxqualitatis,nonelTe rationem nihili, quemadmodum in numeriseft 
nota 0,fed veram efle rationem, & fuam habere quantitate, oftehfum eft 
parte i&z,prx(eotiscapitis.St vero qui ratio xqualitatis , etiam iuxta 
£utbymium,refpe( 3 u aliarum rationum poteft eflc^icuti nota O rcfpe- 
du numerotum,tum quia iuxta ipfum, ratio xqualitatis omnium excef- 

fluarum 
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fluarum & defediuarum eft fundamentum & principium', quod nota:d 
in numeris nullo modo competit, tum quia etiam iuxtaipfum ratio x. 
quilitatis>ell vera ratio,nota vetoonon ell numerus? 

2. Rationem squalitatis lad I addium rationiquadrupix 4adi,non 
producere rationem quadruplam, vt vult Grammaticus, fedver^quin- 
tuplam,oftctifum ell cap.prxfcnti parte i.num.2,& 3. 

Deinde qui poteft i ratione xqualitatis 1 ad i,auf^ri ratioqua- 
drupla ? cu m ratio xqualitatis iuxtaipfum iit ratio nihili, Seminor ra* 
tioneexcclliuaquadrupla/idem enim hoc cft, quoddnihilo feuquod 
nihil ciV.auferre aliquid quod eft.a notao veizero, aufhrre numerum 
4;V tru mque inepte. 

3. Rationem xquaIitatis,omniumexccinuarum Se defedtiuarumeffe 
minimam,planefamimeft;cum rado xqualitatis fit quidem minor om- 
ni exceffiua,.fed maidt.^nini defcdiux adeoque intra vtramque media, 
vt iateturipfe pag.tcT^ivnde hic fibi contradicit Gramngiticus. 

4. Ratioqemxqualiutiscumaliaquauis poilecomparari , atque id 
non ede ideqi.qupd nihilqm 6 conferre cum numero, euideos eftex eo, 
.quodratlo^qualitatis fitypra ratio, propriam hab$ns quantitatem Se 

nullo modd fit ratio nihili.ieu vtia numetisnotaoleu zeto,fedtefpe- 
iftu aliarum ratidnum,fit vt in numeris,Tnita$:qute omnia parte a. huius 
cap.oftenfii lynt. 

Tot igitur grauilOrooserrorcshic protulit Grammaticus quot do- 
gmata fi fiinrcntias. , 

. u CAPVT VNDECIMVM. 


I DcRacionumaequalicata 

flenti c2pitC|(lc rstiODC s^ostlidtis is* 

•^tis fuperque aiftumjde radonum atqualita- 


B 


te agendum modo: ac primo quidem, xquali 

tatis rado, a rationum xqualitate,diftinguenda efi t squalitatis ratio in- 
ter duos confifiit terminos squales, squalitas radonum,inter duas con- 
fidit rationes squales, fine illx maioris fintinxqualitadsdeu minoris, fi- 
ue illarum termini fint commeofurabiles, fine non. fic fi.Adupl^eric 
B, Se C diameter quadrati A, D vero diameter quadnd B. rado Aad B 
squalis eft tarioni C ad DAc vtraque ratio cA rationalis.* rado itemCad 
A,xqualiseftrationi DadB.Sc vtraqueradoeftirratiooalis. 

PARS"PRIMA, 


Explicatitr definitio 6.lik$. Euclidis de /ujualitatt 

rationum. . . , 

E VcIides lib-s.def.tf. eas rationes squales cfle, fiue eas magnitudinw 
in eademratione efle pronnneiat, q»triimprim 4 tttertU*^ii^eltifts~ 
cU^ ficuntU &qii*ru dquemaitifUdtm, qtulifiunqueetfit litatu , V- . 
tramqaaabvtrtqiUtVilfartUrtleJlaiitttvelfirittraqatUa (mtt velparittr 
exceJimt. , . 

. Definitio bxc ^ muldsohfcurior habetur, quod ex illo xqucmultipli-. 

p a Cium 
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ciutnpw excefTaiXqualitace, aut tfefedu, non itico appareat rationum ’ 
a:qualtat.vnde i nonnullis pUnt reieda , ab aliis alia in locum fubflitu- 
ta,a paucis yt idonea probata. & vtquod res eft fatear, negare non pof- 
fiun.BliqoidilliobfCTiritatisineire. & illinscaatn icqualitate connexio- 
ueoi^icct certa St inlallibilislltinon viqueaHeo eflfe euidecem, vt nolen- 
tem ad affqpTutn c^at- ■ 

Quia tim^j^di^ B tanto Geometra propofita eft,^ quoqui recedit, 
Geotnemam ^ferit.toirui explicando aliquid ilii lucis affmilere.quam 
kof rciic^re,aucaliam tius loco fubftituerc.fcmper enim aduerti,recen- 
dorcsqui antiqaiam Geometriam corrigere fatagunt in errores longd 
turpilDmos incidere.pro dilucidationc igitur Euclidea: definitionis 

Notandum I. magnitudinem vnani alterius dici multiplicem, cum mi- 
tior meiitqr rnaioremifeu cum minor 4 maiorii aliquotles v.g.bii^er,&d 
pr*cisecontinctur.ill;«vefomagmtudines comnlChfurabilesdicj, quas 
eadem motltur»enfitrd.'' ■ ■ >'. ' 

NUpinJuni 1 . dum tjfiatuorruntmagnitudincsj quarum tertia^qne- 

rtultlpiexdUltUrquartar.qUamprimalitftcUrtd^flrqucmultiplieitatem 

ittam>duplicem elTc,loi duobus modts polle Eiccnigi. i, prout sequemul- * 
cipllcitas illa dicit comhienlurabifitiit&fn feu irmltiplicitatc antecedentiu 
ad conftaaentia, St fle te tia «qucmultiplef. tficknrquartar,' miS prinw 
lit fccundx,cum tertia toties przcilc continet quarum aut, parte buhts 
aliquotam, quoties prima pr*cisScdbtinct lecandaliV,aut pdrtCTp eiusa- 
liquotam fimilem prioriiadcoque fupponit terminds cfle ^ofiimetifura- 
bilcs_a.&aliter zquetnultiplicitas ifltelligi potell, ptpu(abftrajiit 4 com- 

menfurabilitatc aut incommenfurabilitate terminoru.Srfic non fupponit 

aut infert multiplicitatem antecedentium rcfpejSfcu conll*quentiuin, fej 
parem exceinim,autdcfe<2u,auta:qualitate aliarum magnitudinu, qu;c 
antecedentiu funt pari numero multiplices, abaliis magnitudinibus, qua; 
cdqfc.qucntium pari pumero niulripiiees funt.lic tertiam el& zqucmul* " -- 
tiplicem quart*,quam prima flt fecundse,non dicit tertiatam cfle m ultii 

4>licS quart^.qua prima lit lecund®,ant quartamtoties prsEcifc contineri 
4tc^,quotiesfecundacontinctur 4prima7aittttftfie3cflecomenfu- ' . “ 
rabi)emquarta;,quam prima fit fecuodz ; fedciicit primzac tenise 
qualitHuneto multiplices, a fecundae 8t quart® tequali numeromulti- 
pbcil^rtrafque ali vtnfque vel pariter deficere , vel pariter a?quales 
cfle, atcl paritet excedc're. ^ . 

Notandiimj.dumJcftnitioalicDitwrei petitur, nil aliud peti qttam 
cnimtiationem,quz icaprimum ac genuinum rei definita: conceptum 
ingcneret.vtdqfinitio Sc res definita, flhtiynonima Scconucrtibilia. 

Hisprznojatisidefinitioncm Kquahtacisrationum, cx rei natura, Sc 
viputoexipsa Euclidis mente fic formo. 

ttrmints confiflmnt ttiutmaltifiices. Ter~ 
mines tateMillts ttquf multiplices voca , quorum primi nc tert^ stqutli numere 
mulsiplices,»deoque commenjtirabiles , i fecundi ^ quarti aquali numere multi- 
fhcibtu dr cemmenfurabiUhus,vtrique ab vtrijque, vel pariter deficiunt, vel pa- 
riter fumt *qu4des,vtlpartter exeedmt. 

Definitionem hanc boqam St genuinam cfle, patet i. exCoquodta. • 
lem rei ucfiu^conceptom intelligenti indet,quo prior dari non poteft: 
quemciiuqge^iiui conceptu de zqualitate rationd, prout rationales Sc 
iirarionalcs complediitur formaucris, deprehendes ilico, proprietatem 
aliquam, natura pofteriorem inuolui. patet a. exeo quod definitio ic res 

definita. 
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definita , plane lint fynonima Se conucrtibiIia;mmduamra r^cionuqi 
terminos efle xqucmulnpiices, rationes ede a:qu3fes,ic3rcs vnac^* 
Uemque funt,vt neutra prior altera fit.aiitponeipi abfque a)iapo/fit. 

Ex his collige i. obfcuritatem Eucliclea; defimtioois prout verba il- 
lius fonant, inde meo indicio ortam , quod definitionis exj^i, potionem 
potiusiquamjpfam definitionem contineant» aut fimi cumTi« inuo- 
liunt. « ' 

Collige 2 - male Euclidem a rcccp^uori notmMUpai^ni» .quafi pro- 
prietatem pro definitione attulpr.it. = talfium id eniipelSexdeniiitione 
iam explicata, manifeftumeft. deii^jV^definifioflla per proprietatem 
iaAacwijanidcircoyitiofaautnpnlq^cima?ri4?ciilum: innqdicra: m 
J;eoractria funt , quatnpn fiunt pprgpnus&differeptiam > p^r 

|)toprictatem,ve! ddcriptiqnem.en ftx ipultiapauc^s. lib.) ,Cf^di(uj 
diO>t«r,%ura plana fub vn» linea Conaprelienfitiad guamabjVflppu.urf^ 
rsre<aa:du<ijE, inter 1E.<C, qiul_c&f^tjl|Ubb. 3 tifi- 

'jV.cuni 


eorum qyc intra ruuc.omnes 


tres magnitudines proportionales fuerint, prima ad ternam) duplicatam 
habere ratwoem dicitur cius.Maio.prima habet^dffcuudany ‘lilf, 6. ti- 
tio ex ratioijibuscpmppni diWur, ^um ratidn'qm'<juanntates^^ 
'multiplicatae, aliquamcffe.Cerjnt ration.em.hb. i'i. rphsera efi;qu^dd'le- 
rnicircurits.roaucntediamcdrbcircurndudusjn l^iprurn repoluifur,. co- 
nus eft, quando reiaangyli trianguIim'inentevno' fatere eprumquar cir- 
ca redfum angulum, circumduc»u'rn triangulum ir) feipfyfti'| ttrl4m 
uoluitur. pari ratione definitur cylindrus, &o,p.^fchirae4c CJonoides . 
parabolicum & b;pcfboficum,fpha:roideS)lpiralis&c. quas dc^ntiones 
li per genus & differcntitafadas alleris , «odepi rpre 5c f^an^lib.j. 
per genus &: differentiam faflam allero. 

Collige E nAie rutrum Euclideriiab eodem t^centiore argui, ijuod 
connexionem multiplicium cum rationum requ^itate non, d^r^ynffta- 
ritrquamuis enim id facile ppttiiflet geometra egri^us, cupi e^ ipfpid 
r ' - fecerint, nullo t,^cn ipodo dcmonftrar.e pebuit , ejim ad 4e- 

non demonffraiio,fed ifola rei verit^ requiratur. fi^Iiis enim 
l^^lwU^quam teffe Proclo, Gcomccra quaefiuit definiiioQes aut principia 4e- 
mo->ftrari;hoc«pfo enimfic definirioncs^c principiaeffe 
demonftrantur- ; 

P ARS SEGVNDA?’ 

Expenditari^dicium]Aqualita\tj ratign^ ^rfcenffore e^uo- 
damaj^ignatum. 

. s "V ■ ' ' “ 

T^Ennitionem Euclidis, ranquam indicium xqualitacis ratioonin, ni- 
^~^mis remotum 5c impleXum>vbi rciecit recencior ille , aliud eius Ip^ 
clariffimumvt ait, demagis primum at imihediatum fubffituit,: (llfd ( 
autem eft huififmodi. e.— v i 

RMrnitsmiiiorUintquikutUyxqtultsfknt, if»uii»^cnf<cj‘aeMtSifft,i^ 

■ ^Nifeqiuntinm fimiUsffrteS aliqmf* quacHnqae, i/i aHtfftdentibm aqq/^U 'ftm- 
ftrnumeTocomUneniar. fm» Jtqiuti namir» eentintrf diciMtiir , e^ieUu 
quaties iieJfun(.,equ*U Hkmero fn»t abUtd^iex 'qm>niiihA\irr*iion*U^ 

' , F 5 lihu 
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tius & in^q$ialit4S(»iilmMtlace[cit , carnfictntectdeiitesctiifiqiumiimut- 
commeufutahiUs^ptrtbUu confequintihiu commenfurtbili* & profertitntlia 
exhaprUniitr, ' 

. «qualitates indicio nonnulla aduerto. ac 

' (JjLidcm illud, quantum ad rationes rationales pertinet ('quar tnm 
' nifnihnxi funt zquales,i/»Mi Ctnjiqiieniesipfa ^ ftnfcqutntmm fimtles partes 
' 4 Kquftaika'Ateceaeniibt 4 i aquali femper' numere eontintntur ) nil n6ui conti- 
nere acdiuerfuraib eo, quod Clauius fcribic ad dcfin. R. lib 5. 8c rciicit: 
verba OaQij fumi fi Suclides de rathnibsea damtixat ratieaalihm dijputatie- 
nein infiiralffet ,petdifiei quatuer mapnitudines preperlienales definire eemede, 
que lib.J.defin.lo. prepetiienaUs quatubr numeres definiuit : nimirum mapni- 
Indinei ^efertienales funt, cum prima fetundx , tertia quarta Uquemubiplex 

tB, vel eidem pars, vel eadem partes, vel eerti vt Uesad eam defirsitienem adoL 
tUmtu, cufit frma pefundum (fi iertiaquartam uqualiter centinet eandemque 
infmer' iOitstf artem vel/afdem partes: petuiffet inquam EucUderitudefinirefi 
' ■dUfilurdlietfUlibtitapr^.qutniamverinen filum prepertientTrutienales,fid 
' itratittiide} etiam cmtfUBi velmt, den fetuit ee mede quatuet fnpettienales de- 
‘finire.^c.,,,. , '''".l.., .... , 

' Adu6ito'a. iri eria.eKlndlcio, prout iriitiorialeiS 8t tat ionales comple* 
flituKcommitti circglum.' quierlrar enim «jiiid fit quatnor magnitudi* 
neseue Wfl^«i'//>»4/«,autq^uo indicio iil iciri pollit. refpondetur; tunj 
Prepertienales efle dum conicqueqtes ipf* fi? confequentium Similes par- 
tes aliquet/s i^antecCdentibuszquali numero continentur,hoc e(t,ablat{ 
qu0tie$n6{|ilinc,zqiiali numero furitabtatz. buiaiic antecedentes con- 
(equcndbus incotnrijenfurabiles.pef ablatai confequentibuS commenfii- 
'rabiliaK 'PreptrtiihaUdcxhiutiumut. inhis inquam circulus committi* 
lur, k qUia fjirtes aliqiiotaf ellb fimiles.ideAi elt ac proportionales efle, 

. de quibus quid fint quaeritur, x. quia iubetur fiefl exh^ftio per ablata 
‘ coa(equratibusiVa>^|irtiaM/r4, de quibus eft qu'z(tio,quid Qnt. 

‘ Aduerro3.ine6demfndicio,noncuiqiri(quodtamentnaJcimeinted* 
dit) zbiii^tririltiplidl. nam confequentes ipfaS & coDfequentium fimi* 
l^s^atre^aliqnotaS aequali numero in anwcedentibus conti neilV^^. ^ 
quan^miiMirunt auferri 8cc. nil aliud fignificati quam antecedcntelH^ 
ie iqiieriiultiplicesConfequentium.aurpartiumaliquotarum fimiliuiM^* 
& ctinri prztere^^eri debeat exhauftio , per fe obfcuriflima & quz pri- 
mum ab Euclide lib.io. proponitur, manifeftumeft indicium 4 recen- 
tiore illo allatum, vtpmni alio.vitipcareret, EucUdatonon modonon 
efle darios 5 c immediatius, (ed rimieb obfcuriusac remotius. 

V P A RS T E R T I A. 

\ 

Exhibentur alie^uot proprietates /equahtatis T^atiogum. 

D Eclarat^ natuta & efleotia squalitatis rationum, fupereft Vtprq* 
prietates Sc afledlones nonnullas exhibeamus, vtqoibus natura z- 
qualitatis minus peripeAa efl , per proprieicates eiufilem m^gisinno- 
.tefeat, . ’ ' 

I. Er.npriecasabEuclideprt^oniturhisverbislib.tf.propor.id.^ifM-’ 

' tuerreBa Rnea prepertiestaUsfiserint, quedfisbtxtremis casstprehessdssur relta- 
" ' ■ - puiuuh 
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efi ei tjttad fuh mediis etmfrehessditur reOngtslo. 

t. Ab eodem propoaitUTihidetapropof.iy.fi tres iisieefuerisst prefer- 
Sitnsdes-.qssed psb extremis cemfrehendiutrrecitHgalum^tquAle ejl ei,qsttdame~ 
dse defiribititr quedrete. 

Vtraquehxcaflertio prxclara e(t,Sr magnum in tota geomecriaha- 
bec vfum,vti & reliqu^.quas Eucl.l.;.permutado,inuertcndo,diuidendo> 
componendo Se ex zquali demonllratiquas Audio hfc omitto, quia pro- 
prie lpe(Aantad modos argumentandi ex rationibus atqunlibus. 

j. Ab eodem proponitur lib. 5. ptopoC.iq. fiqtisirtermagsiititditiet fre- 
fortiesutes fxerint^tximt rtrinirnt^eliqisis dnsbtss meteres erent. 

4. Ibidem i. Commandino additur: fi tres megstittiditiet ftserint preper- 
tieneUtjmexime miuimd,meieres erissit quem duple relique. 

Nota: I. &i. proprietatem in hoc differre ^ 5. Sc 4. quod in duabus 
prioribus, agatur de multiplicatione feu duftu terminorum proportiona- 
lium in fe inuicem;in pofterioribus autem, de eorundem additione. 

5. AbAuAoreoper.Geom.proponiturlib. 8. propof to8. fiquetuer 
megeitudtttes fuerint frepertie»e)es:quedretumprime,tfi reSlengstlum fit^ fe- 
eunde efi tertie, & quedretum querte,meentinuefustt enelegie. 

6. Ihid.propof. ii Ji reti» {.yiedB fit equelitretietei Ced D, 
_ reti» i.yiedBd»&einretieuemD ede, preducet retieneme~ 

" ^ queUtetit. 

duUeirt BC, efiesl retienem CB duSem its B A, vt A 
ed C fudCed fic enim corrigendus eA error typographicus, qui io 

propoiitionem illam irrepfit. 

ABC iXo\i..pnpo^.\i%.fint ABC inc»ntin»eenelep)e,<fi queuie 
2 pettetur Z.retienes AZ,BZ,CZ,itemZC, ZB, ZA ineen- 

tinue erunt enelejie. 

BIures ibidem vide:propou}9.i4o.i4f.lj4. tcc. itemHb.2>depro- 
grefiion. 

CAPVT DVODECIMVM. 


Dc mutito RationuroexceiruSc defc6iu fecunduoi 
quantitatem. 

O Stenfum eA cap.i. huius.rationes veras effe quantitates .* oAcnfum 
infnper cap. ). aliud effe comparare rationes inter fe fecuoduni 
quantitatem, aliud fecundum multiplicationem.-quatritut modo, cum v- 
na ratio dicaturaltera maior,minorue,aut illi atqualis , vnde defumi de- 
beat illa maioritasaut minoritas rationumicontendunt aliqui, rationem 
cam maiorem deberedicialtcra, qiue refpedu eiuldem tertix, magis eA ^ 
multiplicata, quidquid fit deiilarum denominatoribus fine quantitati- 
bus, proquo fit 
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PARS 'PRIMA.'„ 

<tAnn>aioritMvmHi rationis fuperaltera,defum(ndajit pa-. 
n(s multiplicattontm. " ' ■ '> 

.. • ■ fT- 

^^Ertumeftex antiquis Atifloxibiii omnino nullum pro afSrmatiua 
propohtxqua:ftionisftarc:tum quia Euclides, aliique, maioritatem 
vnius rationis fuperalia.dcflimunt pasncs xquimujtiplices.quae nihil mi- 
multiplicationem inuoluuht,tum quia ex bac opinione ea ne- 
ceflanoconrcquutitur,qu* minime cum illorum dodrina con(iftunt,vc 
moxoltendaro. ' 

I. PappnsAlexandrimis.Theon, Nicomachus, EratoftCnc^, aliique 

annquiorei, rationes omnes inatqualitatis & analogias deducunt ac for- 
inaiex ratione xquaKtaris.per rolijth additionem terminornm (niifquato 
meqiioneiHtllam facK^cs de mu‘!tiplicationel.?cin illam vicilhm rcfol- 
uuntjigitur ex illis nemo tniiori tatem aut minoritatemdefumpfit>paenes 
miaoremaut maiorem multiplicationem. . <' > 

2 - SinrqurftuoVcontfnub proportio- B C - ‘ D 

nales A, B, C,D, minoris ina:qualitatis. ' — — 

demooftrat Euclides: 8.v.rationem'A ad C, eiufdcm’ ad minorem, maio- 
rem eiie ratione A adl>,_ciurdc^ad maiorem: & tamen ratio A ad D, 
magis eft mnlciplicataeiufdem rationis A B, quatn fit ratio Aad Oma- 
ioritas igitur rationis vniusfuperalia, non defumitur psnes maiorem 
multiplicationem;"'"'''' ■ 

- 3. Omnisraeio ntinbrfs inarquklita- ’ A. B C D 

tis, multiplicata eftcuiufurs alteriusra- 

donis minoris in^ualitatis.kju® priori maior eft, vtdemonftrabo cap. 
15 huius. patetin quatuorcontinub proportionalibus minoris inxqua- 
litatisA.B, C, p ■ pqm ratioA ad D minor eft ratione A ad_B, Se tamen 
iHa,huiusoftTripIicata. rurfiimigiturmaioritasraiionis peti non poteft 
ex maiori multiplicatione. 

4. Ditat iintdaaE.a.tiinnescontrarij ordinis, vna maioris, altera mino- 
tis inxq ualitatis: exhiberi pqflunt illarum denominatores,adeoqucvtra, 
altera fecundum quantitatem fit maior, minonie,vt oftendi cap 7.Sc ta- 
men illa; comparari inter fe non pofllint fecundum multiplicationem, 
neque e*biberi,vtrutfl, «quoties vna alterius fit multiplicata, (wdei 
m onftra bo cap.ij.) neque cum eadem tertia quoad multiplicationem 
confcrrivt oftendi parte a.cap.in hyperbolaad coroll. Cenforis:maiori| 
tas Igitur & minoritas rationumaliundepetitur.quamexmultiplica- 

Denique vnicum contrarias opinionis fundamentum eft , quod ratio-] 
num natura,ita a multiplicatione dependeat, vt illa: inter fc conferri non 
pouint.quam fecundum multiplicationem.adeoque illarum quantitates 
a fpatia hyperbolica;quae duo cum euidenter falfa 

elleoftenderimcap. 9. nopitatem illam quoque corruere beceffe eft. 
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PARS SECVNDA. 

■Vnde de f$imi debeat maior it as rationum pcundum quanti- 
tatem. 


E Vclides Ub-;.defin.8. maioritacemratioois, defiitnitex xque multi- 
pltcibus:boc modojrvm vert4K}i$emiiUifUciKm, wmUiflex primtmtpiitii- 
dmutxcqjentmuUtpluem fecmulx, 4 / multtf^x ttrtU xan txeeferit rniUifU- 
ttm^MTU, tam frtmatd ferimdtm.maierem haierrrMitxtm Jicitar, ifium 
teriitMlqaartMm.qaam deiinitiooem non ad libitum poficam , Vb alTcrit 
Cenfor, led optimis Colum eile mionibos, redc ibidem ofteoditCla- 
uiiu,definittoi)emqoe quiin^elligi debeat fusi explicat. , ■ ' 

' Veram qaia illa equemuUipliciuinmetbodusobfcurior, 8c multis in- 
tricata viia efr^hic reliti > videamus quibus pofids vel ablatis , rationes 
inxuantiquoscrercant vel decrefcaat ; atqueindecettiabqaidacdd- 
.fioiti de rationnm inctemento & decremento ftatoamus. . 1 

I. Sit ratio quxuisasqualitatis AB, fiinuariato con- 

fequente B, augeatur antecedens A, in duplum, triplum, jt 

quadruplum &c, orietur ratio multiplex t-dupla, tripla, ? 

quadrupla 8tc. atque econtra decrelcet raiip B ad-A-, fietque ratio ful?- 
dupla , liibtripla, fubquadrupla Sec. rurfum fi antecedente A inuariato, 
decrcfcatconrequens B dimidia fui parre , exfurget A B ratio dupla, 1! 
tribus quartis quadruplalfi quinque fexcisfextupla 8rc> 

2. Sit-AB ratio maiorisinatqualitatis : fivetau- 
geatur antecedens A, vel minuatur confequcns B, re* ■ 

liquis inuariatis crefcitracio A ad B dc decrefcit ra- - .£ 

tio B ad A:fi vero angcatur confequens B , vel minuatur antecedens A, 
reliquis manentibut,decrefcit ratio A ad 6, & prefcit ratio B ad A. -- 

3. Sitiam AB ratio minoris inatqualitatis fi vel A 
augeatur antecedens A vei minuatur confequens B 
reliquis inuariatis, crefcit ratio A ad B Oc decrcfcit ra- 


B 


„1 


cioB ad A:fi autem vel augeatur cooTequens B, vel minuatur antece- 
dens A, reliquis tnaneptibusiifdem,de.crercitratioAad B, dccrefci^ra- 
tioBadA. 

4. Siatdme rationes maioris i tueqiialir 
liutis A B- C D fi quo exceflu A foperat 
B,eoproportioiuliterC fuperet Oisequales 
erunt rationes A B, C D- 

3. SintduterationesminorUintequa* . 
litatis AB, CD: fi quo defcdu A defi- 
cit a B, eodem propotttonaliter C defi- 
ciat a D.iqualeserunt rationes AB* CD- Atque haec omnia demon- 
ftrantur facili ex S.v.Euclidis. ' 

6 . Sit quatu is quantitas A, cuius partes fintBScC, po- a 14 

naturquequantitasqustcooqneDtratio A ad D atquatur gg Cg 

dnabus rationibus 6 D , C D per »4 de proport. qua ve- p 

roratibnesduz BD, CD fimullunqjta! » alterutra funt 
maiores, fequitur radoocm A ad; D maioris ad eandem , 


B 

D 

* 

A 

C 


B 
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ratione B aci D, vel Cad D minoris •ad eandem i ijua: pars prima eft o- 

dtaua: v-iuclrdiR. • ■ ' ■ , ; , • / i' ( 

7. lifdein pofitisi patet rationem eiufdenj Dad imi6refa*A,niinorem 
die ratione D ad B vclC, minores A. quanto enim ratio A ad O ma- 
ior eft tacito miDor elk ratio D ad A; quo ettim maior 
eo magrs excedit rationem aiquajitatis, Stratio D ad Amagisdeificit a 
ratione xqualitacis > adeoque ininor eft. 

A Nam ficiit duarum linearum B, C , deficientium i\ 

p i. jur . ;j' mdori A,iliiimarM'eltqaseminiisdcficii!^»iaiD*l7> 

p. - ' TT- — : » ■ ilia-vero mioor qua: magis ab eadenrdeficituuilatw- 

. ■ . 'inimminorisinaeqvialitaTis, -iiU maiordbqnarn^iis 

ratione xqua'litatis,8c illamindr^quaiTDagisaUvoadcindcfiaitx 
ratio etrionatqualitatis maior ellquiuisrationenainoris inatqualiaatis.-^t 
Hinepatet ratidnu.maiorisina<qcKiIitatisimaioi!itaxemTdimiDorita£E 
defumi pxnes maiorcm,vel minore exedTum fuper ratione xqualinns» 
excdrum^croiHuniutariimutatahabitudinefeufferpedlruanieocdobtis 
ad 'coofequensdimilicerrationutn minoris itiac()ualitatis:niaioritatenatiSc 
-nuncwwaieda defiuni^.patnes maiorem vel minorum defe^uiha ratione 
squalitatis, deict^umque illutw varivi, variata babitudineancccedent» 


ad con^quens. 




.-t : 1 ;ijj <>irn ti-'. .1 

ic .•! jT 


^.1 




'Re^^l^aheimt ex efuibuidi^pi pofit^ytrA ex^rd^Jjtis nfi- 
. tidhiyxs, fit maior aktrajrr^i<^ue- 
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D ’Z%v\^\.SintiuAifiu»kTtt\$aes m*i$m 
B, Cf> i'iitntettdtm 
A, maiori exctff» frofortionaliter faum exte- 
' iUtrOHfijuens t/uam C extedat D, erit 
C//5 'raTumaior ratione ■'QO. fiat enim veCad Dita Ead B,eiit £ B ra<- 
tio squalis rationi CD: qiiia odtoponiiur A magis excedere ipAiin 
B,quimCexcedatD/;tiani A magis-eXcedetB,quamEexce<iat figa- 
tur A mai^ot eft quam E > St per 8.v. ratio Aad B, maior ratione £ ad B> 
hoc eft C ad D. _ • _ t 

A C A 'Rx^Wxi Siiit daa -glumis ratioms ttuMtrisine~ 

qualitatu ABi CD: fiaatecedens A, min^i defedm 
proportiotoalitordeficiata fiiocoafeqtunteB, quamC 

^ defiat aD,crit AB ratie.maior ratione Cl>> fiaco* 

nim vt Cad U,ita Aad£,erit A£ ratiosqualisrationi CDi quiave- 
ro ponitur A minus propotiionalker deficere dB, quam C. a J>j etiad) 
A minus deficiet dB, quam ab E> Igitur B minAr eft quam K>St ABr»* 
tio'maiorrat(pne AE».boc eft C D petg.v. ..-.s 1 

A ’ C ' Regula}. Sm dua tfuauk rationes ^ id" lAB 

efmdent maioris inaquaiitatis , C D mere .mintrit: 
fimper A B ratio maior efi ratione C.p-' fiateoiqa 
^ . vt D ad C ita B ad E 5 erit C D ratio aequalis 

rationi EB, & AB ratio ad rationem EB, « ea}Icm ratio AB.ad ra- 
tioqein C D : quia veto C D nitio ponitur minoris iozqualicatis , erit 


B 


n;.- 
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& EB ratio minoris inaequalitatis, adeoqucE minorquamBjfed B’ 
minor ponitur quam A, igitur E mulcominor eft quairi A: atque vt A ad 
E,iu ratio AB adrationem EB, pera.lib.S.oper. Geom, igitur vt A 
adEitaratio AB adrationem CD : igitur ilia.multomaioreft hac. 

Regula4. Sintquxuisdua:'ratione$rationale;,3cpt'i. 
ma quidem iefquialtera. fecunda fu perbi parti ens tertias: ^ 

multiplica 3 ,ailtecedens rationis feiquialtgrasi in jconfe- ^ • 

quens rationis fuperbipartientiStertias.&produi^m erit ’ * " 

' 9. rurfum multiplica 5aIteriusrationisanteceden$, per a 9 
confequens rationis prima: , & produdum ept lo. radoqUe fefquialtera 
3 ad a,ad rationetfi; ad j,vt9adio. • a' 

Regula j. & vniuerialiilima. fintdusranV A * C 
nes qusecunque AB, CDiliue rationales (i- ‘ B D * 

ue irrationales, fiue maioris inxqua^tisfiue 

minorisifiatque vtDadCitaBadE; erit AB ? « * 

ratio ad rationem CD,vtAadE per.13.lib. de prqport. • 

PARS Q VARIA. 

‘S^^citurdo^naCenforu de rationum. . 

■ * .. • • 

/~*Ontra certam hanc antiquorum dodrinam , triaadfert^argumena 
'^Cenfor,quorum nullum,vel ad fpeciem eft probabile , vt.iam vide- 
bimus. • • 

Vtimame&.qutdfiqu/cpummtgrtitudo, cemftretur aJ Ju/is maierej , ad 
maximam ipfarum, maiorem habet rati<mtm,quam ad minorem : tum quiainter 
ipjas maior ejl irtaquaUtMyac proinde maior ratio,tum quia maxima duarum ma- 
iorum, ad tertiam, maior efi ratio, quam mi/toris-.drqutmuuhaccumde^nili»- 
ne EuiUdit non (onueniant,de iispropterea dubitandum non eti, cum in vera ra- 
tionum natura ftnt fundata, definitio vero Euclidis fit pofita ad libitum. 

Sint tres quantitates A, B, C; quarum A minima, C * B4 
vero maxima, aderit Cenfor,rationem A ad C,maiorem 
efle ratione A ad B; tum quia inter kA& C maior eti ina- 
qualitas, tumquiaraiioCad/l,maior efirationeB adA. [ed ■ 
vtraquchasc ratio oppofltum rede probat.' qui| enim maior eftinz- 
qualitasinter A & C, quam inter A & B, ideo ratio Aad C tmgisdeficit 
a ratione sequalitfitis, quam ratio A ad B > adeoque ratio AC minor 
eft ratione AB : cum enim ratio maioris insqua|iutis maior lir ratio- 
ne a;qualitatis,& hsec maipr quauis ratione minoris iqatqualitatis>vt an- 
te demonftratum eft , inter rationes minoris inxqualirati$,ea minor eft, 
que ma^s deficit a rationexquaJitatiSi quemadmodum inter rationes 
maioris ina:qualitatis, illa maior eft,quse magis excedit rationem xqua- 
lit^is : tanto autem magis ratio A ad C deficit a ratione tequaliaitis, 
quanto ratio Cad A eandem magis excedit: quanto igiturmaioreftin- 
tequalttas inter A Sc C,quaminter*A& B, quantoque CA ratio maior 
eft ratione B A , tanto ratioA ad C^inot eft ratione A ad B. 

Deindc,qu.i::roabCenforevnde rationum quantitates innot^fcant? 
haud dubie ex mutua denomi natorum habitudine, ita ipfe cenfet defin. 
^.acqui rationis A B denominator eft C , & /ationis A C denominator 
s • G a' , E.VC 
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B,vtdemonftrauica.6.igitur A B ratio^eft ad rationem A Ci vt Cad B; 
at C maior ponitur qua B, igitur A B ratio maior eft ratione AC. nullum 
igitur cftargumctum Cenibris primum • &’,dod^iina illius non tantum 
in vera rationnna natura fundata non eft>red illam penitus cuertit. 

Secundum ex hyper- 
hola petitur. Sit A miner 
B, cf- hnc miner C.fittijiie 
in hyperhoU vt <_</ ed B, 
iu LB td B G, vt A 
ed Cyit* LB di 0 M. erit 
Ipdlium LB M 0 quenti- 
JM Tdtienit A ddCyd' 
tittm LB f G qtuntittu 
'rdtienis A ed B: dt jpetium 
LBMO mdiut eH Jfdtit 
LBFC, crge A C tdtit 

mdierrdtienei^ddS. 

Argumentum hoc peccat primum, quod fpatiahyperboIicaLBMO, 
DBFG faciatquantitates rationum AC, AB, fiue LB ad MO, Sc 
LB adFG, lacnimfalfumefleoftendicap.?. hmus.cumfpatiahypcr- 
bolicanilaliud r^ratfentetit , quammultiplicaAnem rationum,quae 
funy nter lineas, (patia illa Ihcludentes. furlum peccat-quod ex eo q uod 
fpatium LBMiO,^aiu$ fltfpatio LBFG,inierat rationem AC,ma- 
iorem elTe ratione A B ; Id enim plane falfum eft: non enim AC ratio 
cftad rationem A B, vc fpatium LBMO ad fpatium L B F G, fed qua 
multiplex eft fpatium LBMO, fpatij L B F G , toties A C ratio mul- 
tiplicata eft rationis AB. porro maioritatem rationis vriius fuperalia» 

. non defumi pxnes multiplicationem,oftendi parte prima huius., 

A B C D TertiumargumencumcxablutdoducituriAaira» 
Ii. I. ' I» 4 AddBmdieBrmrdtitnemqndmCddDi/iiqneA dqudlii 
— — — JT C. /»x/4/;»y3r(ideftEuclideos>arM Add C,nuiertfl 

A ^ rdtient BtUD.idejlz^e erit fndier dUqne Humere, ($• 

l? j Ii 6 nihilum mdimdliq»dq»dniiiiue,p»n{lumlineJ;que quid 

dbfrrdimexcegUdrifoteJltltt Um A mdier C, fedB mOter D ; erit pefipermu~ 
tdtienem,frimd ratie mdier u in/ujUdButi, & fecundt mineris,erge qudntitdtet 
centrdtferdink,&qudfi diuetji generis, quedd rnegnitiidinem inter Je cemperM- 
iuntur\^uednen minm^ifurdum. 

AtquisBiii;etur,ex hypotheii ablbrdiilima,fequi abfardnm? fupponic 
ille, rationem atquaiititis,eirezerorefpe&u numeri, nihilum refpcfta . 
qu^titaiis,puDdum refpedu linea; ; Sc exeo przclare infert,zero hix* 
taEuclidem,elIe4toaius aliquo numero , nihilum quantitate Scc. qua ra> 
tiociaatione quid ineptius eXcogitaci poteftfporrohypothefim illam ial- 
famefTe,oftendi cap.ioJiuius.de rationibus contraiij otdinis*quod td* 
dit,^iidiculujQeuvcmoxoftendami < ^ 
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• • 

‘Bjsiiciunt »r errores Euthjm^ Grammatici. 

N On tot monftra vno ficculo producit Africai quot enormes & mpn- 
ftrofos in hac materia errores . protulit Euthymius Grammaticus*: 
paucos hic,nc Lei%ori,tot naturzatortiiia proferqpdoinaufeam pariam> 
caftigabo. 

I. Pag7ff. Diff€rtntUrtlicnHm^td6i^td6,eP ratio dif- 
■ ftrtntiarationum^adz,^adx-,tflratio^ad%,(irficinomnthiu' “ 

i. Pag.121. Ratio ditfU{i. adi) eJftHtiafri aqualis ejlfabdufla [i ad i) quia 
difiautia magnitudinum vtriufqut rationis, eft aquaJis, 

Pag.iay* Rationis Geometrica natura (ptjfentta, in mtgnkudinumquara-'' 
tionem eonUituunt, inter fediJlantia(quod in ojdthmetica ratione Offnes admii- 
tunt]generaliter ejl conjlituta: 

Pag.119. igitur efl,7 ad ^.maiorem habere rationem,qutm^ ad^M 

Jaifum,.i ad f, maiorem habere rationem,quam s^ady, * ' 

falfum item efi,^ ad 6, maiorem habere rationem, quam ^ ad verum autem, 

'£ ad 2,maiorem habere rationem, quam 6 adc^. 

Falfum rurfmefly\ ad j,nHiorem habere rationem,quam ^ady,(^• itlud: 5 ad 
t,maiorem habere ralianem,quam ) aif4:quia diuerfi generis rationes, excejpmt 
fPdefedtua,inter fecomf arari nequeant. '* ** * • " 

3. Pag. 146- Diuerfi generis rationes excefpsu& defeitiuti quatenus vna 
maior aut miner efi altera,comfarari inter fe non fiffuntujuod comfafatio eiufi- 
dem generis nomina requirat : quifpeeodem circo eandem verfiif nfetam decer- • 
tanf.eb-diuiteicumdiuietbus comparantur,debitores cum dfbitoribmquarq^u- 
eius qui tria millit in bonis habet, comparari nequii cum Titio,quiquatuor millia 
debet-.&c.exceijusigittirtf-defellm inter fe fecundum quantiiatem,hoc efi di~ 
flant iam a nihilo, non comparantur. 

4. Pag.178. Rationem 6 ad -^rtoneffe duplam rationis i ad 2, item rationem • 
%adi,noHeffeduplamrat'tonit4adi,&ficdeinceps-.duphcidemonfiratione ofie- ' 
dam.i. hoc ajfumpto lemmate, duplorum, duplotseffe excef[m,triplo*um triplos, fefi 
quialterorum fefquialteros-.quippevti 4 d" i,bina^ int/r fi dtfferunt ,ita iUo- ’ 
wm dupli 8 jJ' 4 quaternario;tripli it^6 fenario (fic.fic rationes f adi & 4 ad 
T,inter fe dtfferunt ratione 9 ad 4-.idarum dupla i^adi,&i6 adi, ratione bip 
dupUfuperquarld 81 ad i6iTripUyi9 adi,C‘ ^4 ad \,ratiOne 719 td64:gu* 
efi rationis 9 at/ 4 triplafijquialtera 17 adi, ad 1 ,ratit/se ty ad 8;yiM ra~ 

tionis 9 4t/ 4 fefquiaUerai cum itaque fimplarum rationum j ad 1,4 ad) diffe- 
rent ialit ratto fit 9 ad %, duplarum 6 ad a, 8 ad 3 ,fiu 1.8 ad 16,16 ad 6,'differentia- 
lis ratio, er it fimpla diffirentialts rationis dupla,nempe il ad 64; atqui eadem efi 
qua fimplarum Jcil.ii ad i6feu 9 ad Siquod efi abfurdum : ergo rationum jadto 
fp ^ad),nott fiunt duplarationes 6 ad 8 adr. 

'DcmoD&tMioc^iiWMfiaodi-. affumpto Mc lemmate. Arithqpetica pro- 
gtefiionis numeri,qilOrum ficundm primi duplu^if, eodem excefju proximos bf- 
nosfi inuicemfupertre,qiio primus fuerat nihshim : quippe fodem eXceffuquf 
vnitas fuperatnihtlum,binariui fuperat vnitatfm, ternarius binarium crc.cum 
itaq^in hac rationi progrefiione tadl.)adt:6adl.qadx.itadi.i)ad i,ralio 
‘ ■)adx fimpla fit efi vnitatis loco ponatur iemm dupla efi 6 ad z,tripla 9 ad zlqua- 
, drupta itad z-quintupla 15 ad ircontinibit dupla 6 ad t,bii pmplam 3 adz:atque 
*V . G 3 dun 


lOogle 


* 



f4. • . DENATVRA 

* Jitit fimfU <j 4 tdditi,effciimt raticnem 9 «</4. qiu miner tj! rttient lied 
i^,qmire dtipit retro 1 1 ed e^maiore exctffu jup<rat JimfUm 6 ed q.:quam fimfU 
fupere^atwntm nihili 4 ad 4: quodcjli ontra ad fiimfliim lemma, non ergo ra- 

IX ad 4 dupla e ii rationis 6 ad 4. 

3. Demonjlratio' quoniam ratio 9 ad 4,eddem ratione 9 ad6,fuperat rationem 
^■6 ad^tqud ratio 6 ad 4 faperat rationem nihili 4 ad qrratio autem t x ad 4,fupe~ 
rat rattopem 6 ad 4,rauone i x ad 6, qua ntaior ejl rmtione ^ ad 4- idcirco ratio 
to.td 4,maiorefl quam VI rationis 6 ad 4 tantum fitdupla-, fed & eadem ratio 
jz ad 4, rationis 6 ad 4 ponebatur 'dupla, ergo eadem ratio l x ad 4,(^ dupla eit 

* rationis 6 ad 4,0- maior^uam duplasquodefl ahfurdum. 

' ‘5. Pag.iSB. Grandi igitur paralogifino Japfus efl^ Gregoriui a S.rincentio, qui 
rat tonum proportionem ia huiufmodi numeris confiituit, vt ratio i ad x ad ratio- 
nem 4 ad x,tta natio 6 ad x ad rationem 3 ad x.neque enim quod fuperius demoa- 
Jfraui , quemadmodum rationis ^ad x,duplaefl ratioSad x, fic rationis ^ ad x, 

» dupla extjlit ratff 6 ad x-pd 7 onge hac tnaio/ejl quam illius dupla. 

’ Bn ledor Geometra paucas ex infinitisi monftrofas Grammatici hal- 
lucinacion$s:cjilx qualesiint,ftiQ^ovideamus. . 

I. Non diftinguit Grammaticus interiialla harmonica Sc differentias 
arithmetiaas.a racionibusGeometriciS) fcd (quod in triduano Geome* 
tra vixferendum)coDfundiComnia:5t cumalibidixerit, rationes arith- 
meticas & harmonicas, proprib non effe rationes , fed medietates(quod 
eft veriinmumjroox fiu immemor.pag.i 23,^lt elfentiam rationii Geo- 
jjietricaeconfilfereininteruallisSc differentiis, ficuteffentix medieta. 
tum Harmonicarum & Afithftleticarum,confiftunc in intcruallis & d# 
fcrenciis;hinc fabulas commatum.harmonicis medietatibus dimetiendis 
aptas, ad rationum Geomecricarumquantitatesmeniurandas, contra 
0 omnem vf{im,& rationum naturam, inepciflimc adhibet, 

^rroinqiio ratio ab interuallo & differentia diftinguatur, offendi 
ca^. huius fubfinem:quod fi reiffe perceperit Grammaticus/pesaliqua 

* aff'iilget,vtin Geometria: Tyrodem aliquando eua^at : quare paucis la 
gratiam Grammatici ea repetam. 

. Primumigitureffo ; Ratioab inieruIRo &diffetentiadiftinguitur.‘ 

. namque fecundum omnes tam antiquos quam rccentiores, ab vnitats 
adbiuariumt&abinarioad Ynitatem,vnum idemque interuallum eff, 

. nimirum vnitas, tamen ratio vnitatis ad binarium, & binarijad vnita- 
tem.non off eademtbxc ftiim dupla eff , illa fubdupla , quas non effe eaf- 
dem (vt vult Grammaticus ) mox offendam: 

Secundum eftoiinqo ratio ab interuallo& differentia diffinguitar, 
qifbd differentia & interuallum, fit eomparatio duarum quantitatum, in 
qua (bium fpptffatur.quantum termiuus a termino differat , fiue quis fic 
exceffus maioris fupraminorem,fiuc quis defittff us minoris a maiore: Ra- 
tio autem eff comparatio duarbm magnitudinum, in quafolum fpedta- 
,_!ur,quoties terminus in termino contineatur fiuequam relationem ha- 
beat terminus ad terminum : v.g.in his numeris, x, 1. interuallum feu 
- differentia eff vnitas,qua duo excedunt vnum, at ratio eft dupla ;fep a, 
bispontihent vnitatem. qiuduo planediuerfafunttnamcognttoduo- f 
romeerminorum interualloautdiffTfentia , non ideo cognita eft eo- 
rundum terminorumratip : duorum ad vnum , interuallum eff vnitas, 
item trium ad duo, interuallum idemeft, nimirum vinus, & tamen ratio 
iadidupla,noneademeftqu£3dd ifefquiicumigitufexnotointer- 
uallo aut differemia duarum quantitatun)/ non poffienofei earundetn ^ 

. . magnrfu- 
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magnitiidiflnm ratio , palam^^rationern ab intij-ualio & cfiffcrentia 
plane dfffingui, neque ifta dno «u^is.quahi cretum & terram pofle con,- 
fundi. ' ' * ^ 

- 1. Quodallcrit f>Sg-7^. &alibifepiUsmitoi'rumpropofitis(lBabusra- 
•tiojilbii!) inacqtiSIlbdsT.g.iiad t S^'4atf‘rj exceffum quo niaior mino- 
f-Sfn fiipirar, ellb ratidneih illam qaia: rejiwftJfSnicr vtriufq^/c j^tionis 
autecedenieti terniHiw;fcl6ti hic, raTronetn i i arf^*, plane lalilim eft,: il 
'tflHHrhafib ii i ad ' 4 fit fetxceirusquo rrftio li ad f.Hccdit ratiQtlgpi '4 qJl» 
•i"icur¥ifift I k at! 4 iddiftraticmi ifad r.iquaruPfationi la.ltl i;fieut ii j 



E 

P'".« F 

M 

: r.Nlo’ . 0 

A 

'1.. 


c 


dei4it4^i#ib|liSiiri4'adiiMq<ie vhiuetlHtecft in cijrte‘n«'omuibu5':wIft 

tur eft quod affl-rit Grammaticus paq.7<?'.'Jt a’llS?.florro exci;fius,q'uo ra- 
atfjWcedit ratiohen^ 4'ad tib’£ffati6'8 acf jlhr^:C cnimaUditaratio- 
•«i4Sd»,'ft*«riiWi«^ ■■'•’• ••«•••:»<•' -=|- • ■ , , . ' 

ttfferit pag-7 iif , tiktionfm dupUnt i id^ ‘ 

'Sfkdlhit i atCi^^uia didin- 

‘tit iHtpHrudiUktk wtikf^fUe rationis tfi.kifuiUs-. v.g. . 

■^Ut i^lMikiii^His magrittiitmes E F, GF,"ta/i/a di- 
fiahtia e ifl, ifWakia inter fuhdupla rationis m agnttudi - 
Tirt iJKtfr, oTf Or.pbnc elt monftrofum.&huic 
VflertWiii lintifc; inter magnitudines , fefquipe- 
dalemA, 8rpedalerrt C,wdemeftdiftantia qua: ititcr pedalcmCJtfe- 
'mipedaletn D (differentia enim vtrbbique eadetneft nintirum femipe- 
da!is)erg6qiiantitas fefqiiipcdalis A, tequalis eft ftmipedali D^rgumen- 
fumpri>fedio-rubtile,5£ tali Geometradignum. 

-'■'4.' QjWdafleritpag.itg.8t feqq. tlihiirutn ih rationibus mi- 
VioRsm!eqMli|itatis,quas^defediu3S Vocat, falmm effc, ratio- 
nem 4 adjj «itifdem ad thiiioretn. maibtem eflc ratione 4 ad 7 
jtiUfilertiidmaioremiabfurdiffimutri^xum enim vt fatetur 
ipre,ratitt7ad4,maidrfitratione 5 ad 4^quia illa magis exce- 
tJit hatroiVeiia|req Halitatis 4 ad 4,quarafhaf ciinfuper ipfo faten- 
te , rationeis4!ad 7 , 4 -ad 5, tantum deficiant i ratione aiqualitatis 4ad 4 
quahttitn riitiones 7 ad'4,f ad 4 eandem rationem 4 ad 4 excedunt, pa- 
lam eft rationem 4 ad 7 magis deficere i ratione aequalitatis quam ab ea- 
idemdefitiat ratio 4 ad 5. igitur ratio 4 ad 7 minor eft ratione4 ad j : fi- 
cut c duabtfSimeisab eadem maioredeficientibuS,fHa minor eft qua: ma- 
gis deficit, illa vero maior, quse minus-vetiiUma igitur 8c vniuerulis eft 
propof.8.l.5.Euclid. 

5. ■Quoflaflericpag.i4S. diuerC(gen'er'is rationes, defc(ftiuam8eex- 
ceffiuam quatenus vna maior aut minor altera eft , non pofle comparari, 
ineptum prorfus eft 8(ageometricumi8t his aflertionibusilmile : pars 
nequit comparari cum fuo toto, aut totum cum parte, quia fuqt diuerfi 
generis;item quantitas pedali maior, nequit comparari cum quantitate, 
pedali, minori, 4 aw 4 txetjjiMoc^-sUfeiiina^iiaMtitates, inter fe conferri non pof- 
fintinam dinites eam dinitihos,deipt«rescumdebittTibm comparantur , no» a»~ 
tomdiuiuscum dtbitoHbsa. quishuiiifaaodi ferat iUeptiasJRatio fubdupla 
rad aibisperadditionemfumpta , producit rationeita arqualitatis lad I, 
8 e1izc bis fumpta pier additionem,gigflit rationem duplam %ad i-.igitur 
ratio dupjfl n ad i, quadrupla eft ratiotil^fitbdupls i ad a , & faxe quarta 

pars 


7 5 
4 4 

4 4 
4 4 
7 5 
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pars ilUu$t(i|iiiliterratiQtripl^ 3 ad 1« fcxcuplae^ ratipniifubtriplsetad. 
3,& fiqdecseterh." dcipde videte egreg^lam Grammatici coptradiiSio- 
nem:piig<'lb5. 'r 4 tUJifpktjnith,/ipmtrttioium/itidiipUm i td t,r*tig»eii 
dupli, id eji qK^rupli\quijip$$i» luhili ■ *d t, fupertt rttitntm l ad i^atiunt ^ 
adi,dr ratiinem mhiU,Jjiftrat ratiazaduraliatK 1 advttif!o&t. ,il pttiopt- 
hili fuperet rationem iad a 'ratione aad i(quod pUpe faiAupr) Sciatio- 
nemhibili ruperet ratio» adi ratione a adi (qupdptiam &l(u(n.jadpo- 
que ratio aa'd i (u peret rationem iada> rationequadrppla ;( qupditem 
fairumitiahi illa huiu$pra;eis& quadrupla e(l)igitur fc^qndiim il^um» ra- 
tio z ad f comparari potcfl cum ratione i ad a JmQdef»i^pco||[>^acur« 
dutn diciturra/w laq i faperat ratiantmi.ad z natiame qHodrapiotimifA ta- 
men £eri poflc,dcindqnegatpag. ia 6 .- qnidi^cutqairum^Orammaii- 
cus Audipres alios non iotelligatfCnm nec illa quidem.ip&qnttienbit» 
vllo modo videatur pe^ipere. • , I..,., . ’ 1 

6 . Pag.l 78 . 8 cfeqq, triplici demonftratipne con^tur/ofteBd?rejratiOi- 
nem ^ ad z,non eile duplam rationis 3 ad a.fedvt r^qua orpoia > infeli- 
cliRmemullaenimex tribus, (prcterquam qupd^Pgulit’ tot panie fca- 
teant vitiis quot verbis^rpecicm autTlIa.m formam captioetfyUogirmit 
vt vel obker legenti,etiam tyroni philoibpho tpanifdfum effmupcvitip 
pauca reconfeboun i. demonllratipnc, vtalUomiftapi., litirHtP.eft >• t^e 
num 3 ad z,4ad 3,d>£erentialem ratipnem eirc,9.ad S.lUfnn eft »,ratio- 
num6adz,iad3,rationem difierentialem elTe , 8iad^4< vndenil mi- 
rum exabfurdis 6c falfisprxmidis, inferri ablurdum- in a. demonftra-:* 
tiooe.falfum eft i. binarium eodem excelTu fuper^e vnitatem>.quo vni- 
tas fuperat nibilumrcipn enim vn itas Iit vera quantitas, cqmpatari nequit 
cum niliiln.adeoque vnitasnoneft excelliis, quo vnitasfupieratoihilum^ 
falfunieil z. rationes duas (impias ^ad 4, iibiadditas edicere rationeiq 
9 ad 4; etficiunienim I» ad 4- deniquecpncluiio nulla ei);, neque alTuin- 
pium lemma quidquaad remfacit.in 3.demonftratione rurfus.faKumeji; 
i.rationum 9 ad 4,6 ad 4,differentialem rationemeiTe 9 ad ^sdidecentia- 
lis enim eft.ratio 3 ad 4,quz addita xatipoi 6 ad 4 pr^ucif rationem;^ 
ad 4> falfum eft z. quod ratio 9 ad 4, eodem expeiTu ruperct rationem 4 
ad4,quohzcfuperqt,ta<iauem4ad4. ratio enim 4 ad 4 excedit ratior 
nem44d4rationcz{i44iqiiiab«C3ddiiaratioi>i4 ad 4 (ack tationesp 
6 ad 4 - exceillis vcro.quo ratio 9 ad 4 excedit rationem ad 4> eft ratio 
3 ad 4.. ■ ^ 

Nil aliud igitur triplipi fua demqndratione probauic Euthymius, qua 
fe nec phi|plbpjbuq]^ep Geom^trf^ vllumicd purum putam efte Cka- 
maticum. 


C APVT DECIM VMTERTIVM. 

An rationes poffintconfidcrari vtfraftiones.- . 

'P Xplauatis iis, quz ad veram geriuinamque rationum uaturam perti. 
•*^nere vifum eft.eafupcreftdifficultasjquzprzcipuasrationumafie- 
e):ione$,additionemunultiplioa|ioaemaic compofutonem inuoluit:atqui 
in illisu^ecentiorumplcrolque itaverfari video, vtrem per fenonexpe- 
ditam.rcddidcrint intricatiffiinamquz fpecie differunt , invnunicoa- 
fuderint, iplaque terum nomina penitus immutarint.quoruiqerroriim 
. ommiu» 
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omnium folaatquc vnica caufa eft, quodad cam regulam, qiiatri Euch'~ 
des, addendis, multiplicandis, &c. iis rationibus, quse per numeros expri- 
mi idlenMdliibuit,rationumvniucrfim omnium operationes, non tbr- 
marintiquare illorum errores nefequendo iterem , quas dixi rationum 
affecaioucs , ad Euclideani lcgem,quam 7, aliifquc elementorum libris, 
prxfcriplit numeris.atqueadeo rationibus pernumeros expreffis , veluti 
adamulllin regulamque longe certillimam, exigere coulilium eft. qui.a 
, vero in rcribendisraxiotnim terminis, eadem qureiii tradtis bb/cruatur 
methodus, operationefquc integrorum a fraiftis in nullo difFeranraid ho- 
rum norniani veluti commodiorem , rationum formabo proprietates; 
quod antea quam ago, de fratftionumrationmnqiiciimilitudine, &an ia 
Jiisperindcatqueinillisprocedipollit.in praifentiamquiram, 

Fratftio feu numerus traiftus.cft pars vna vclaliquot parte.s , integri v- 
nius iaajiquot partes xqualesdiuifiivc II totum aliquod fciftumnc in par- 
tes quinque a-quales,fumaturqne ex illis vna,veldure,aut tres, qum cum 
omnibus integri partibus conferantur, dux illx.vcl tres,vcl vna, dicentur- 
fraiftio fcu numerus traiftus. 

Quaslibet autem fraiftio duobus conftat numeris, qui in ea proferen- 
da exprimuntur ; primus numerator dicitur, quia numerat quot parte.s 
fracftio contineat ex illis, in quas totum diuifum eft. Denominator ap- 
pellatur alter (fiuevcalij.nomeo, nominator, diuifor ) quia denominat 
partes in quas totum eft diuifum ; »c cum proponitur fratftio continens 
tres quintas,numerator eft 3, denominator vero 5. feribitur autem prse- 
didlafraiftio(vti Sc reliqux)inceriecla. lineola, numeratorem interfit de- 
nominatorem,hocmodo *_ 

Ratio vniuerllm definitur, duarum quarumcumque magnitudi- 
num eiufdem generis, mutua quxdaoi fecundum quantitatem habitu- 
do. 

In hoc igitur fratftio cum ratione conticnit , quod vtraque fit eflen- 
tiaiiterrclatiua , fit certa termini ad terminum eiufdem generis quoad 
quantitatem habitudailla folum differentia, quod fratftio fit vnius vel a- 
liquot partium totius diuifi, ad omnes eiufdem dhiifi partes habitudo , a- 
dcoque incerterminosconfiftat commenfurabiles . ratio vero Iit habitu- 
do cuiufcunquc quantit&tis ad alteram eiufdem generis. 

Deinde, certum eft vcrctfteCandalla, ca qua; Euclides dc numeris 
dcrauoftrat.nonnumeris tantum, led quibufuis quantitatibus fit rationi- 
bus pcr numeros exprelfis,cooueDire ; certum infuper eft.vt docet Cla- 
uius ad defin.v.Iib.6,eaquxde numerorum proportionibus demouftr^ 
iur,conuenire magnitudinibus incommenfurabiUbus,hoc eft proportio- 
nibus irraiionalibus;cumhx ab illis inalio non differant > qu.am quod il- 
larum denominatores numeris exprimi polfiqt , harum vero non irem: 
quiE diftbrentia,naturam rationum vti nullo modo immutat ,■ ita opera- 
tiones ficaffediones non variat:oamadditio,multiplicatia\firc. quae -ra- 
tionibus rationalibus coDueniunt , illis non conueninnt qua rationales, 
fed quatenus fune rationes, cermm igitur eft,in rationibus vniuerQm ea- 
dem methodo procedi poffe,qu$ in numeris vtitoc Euclides: cum autem 
numeroi'umoperationes,^ fraiftorum in nullo differant, vt 
Clauius, Volumnius, aliique, manifeftum eft rationum operationes quo- 
ad additionem, multiplicationem Scc. ad legesfiradionum reifteae legi- 
timi fornuri. , 

Neque id Auiftocopeiis Geom. primos auffolus fecit; multo illum 

H ■ aate 
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antcpr®iuereSa!lgnacuslib.i cap.i.Henirchius lib }. Volumnius Ro- 
dulphus.Cardanus. Clauius aliique Geometrsc cgregij , quiprsfatam 
(lodrinam,expreffis non tantum tradunt verbis . ied vel inde maximt 
docent.rationum additionem a multiplicatione , fubdudionem i. diuJ- 
iione.perinde atque in numeris diftingui plane dcberc.quod recentio- 
resalij rede Ii pcrcepiffent.non vtique tot, eofque grauilli mos errores, 
vbi de rationum agunt additionc.St c (vti deinceps demonftrabo; accu- 


mubllenr. 

AtgrauiterdoatinailladifplicetCenlori. bilemquein Autaoremo- • 
per.Geom.vchemcntius accendit: audiatur Decretoria illius vox, qua 
le<aorcm in exordio tradlatus.quo librum de proport.ccnfer.afifatur.y^»- 
tequum fin^ulia,ini]mt,prip(!filicnes rcctttfeam , menea tat arrarum vnictm rjfe 
caupim:'vnde vix patajl ttabilius exemplum »dferri,qua aflertdtturquum pericu- 
lafus Jit errarinprincipiif.in hac ieuijuefulfut e/l P.Gre^arius,quad ruiiaues eait'- 
Jiderarit vt fraBiaues,(J- putuueri/ duas terminas qui pradenaminafareruliauit 
'fingHlarisajfigntnlur,quUudmadumfTaBianisprihifalent, naturum frtliiaaum 

■ e ariiq^ affeUtanes fequt : vnde quidquid de frallianihm deman^ratm. hic ratiani- 
busappliatit (J-c. vnde.meliaefuifet inferiptut hic liber , de ratianibm frailia- 
num,quarn de prapartianalitatibus, Jiut de ratianibus ratianum : quare Ji amnes 
eiits prapajitianes frallianibm applicenltir^veraeQe deprehendentur , &hicfal- 
tem erit tanti tradat ut aliquatisvfus. 

Praelata haceft cenlura.&tamvaBitatisquam falfitatisplena/ccnfa- 
ram & illa viciffitnquam meretur non euaderec , fi perinde mihi atque 
illi lubuit.luberet ineptire.vnum illud Cenforem moneo, res geometri- 
cas melius inpofteriimvt expendat, priufqiumadcenfurasfimiles,im- 
matuta: confiderationis indices, deucniat. 


Reliduntur errores Euthymy Grammatid. 


P Rioridenfuraifimilem dedit Grammaticus pag. 105. his verbis : hat 
autem maxime animaduerSane difffum, non tantum falfa hac Gregari/Thea- 
remata , fed & amnes veterum ac iuniarmn paralagtfmas, ex Cf fantemanaffe^ 
quad GeametricM ratianes,& minutiae Arithmeticai eandem cantemplalianem 
admittere putarint. ’ 

Pag. 131. duplicem tradit minutiarum confiderationemsquarumvna 
vultrationibus geometricis conuenire,aliam non: vnde illam geometri- 
cam vocat.hanc vero Arithmeticam. Geametrice canfiderantur minutia, 
quatcuMjpedantur fecundum di/bantiam antecedentis Jeu numeratarisacanfi- 
quentefeu denaminatare ; Arithmetici vera, quatentu numerantur partes in- 
tegri. : 

Porro minutia differunt a ratianibus Geametricis, quad ratianis dua termini, 
vnam dumtaxat natianem ingerant , fpatium nempe inter vtrumque terminuna 
interiednm. minutia autem dua termini,duas natianes includunt , numeratarit 
st denaminatare didantiamA^ partium denaminataris numeratianem: quam ab 
rem fecundum geamtriam,ratie 6 ad q, aqualis eji duabus ratianibus 6 ad 
q ad q.at minutia*^ fecundum Arithmeticam,aqualitefi duabus minutiis 1 
atque hinc quaque efi,quad amttes minutia inter fe fint eammenfurabiles , cum 
cantradiuerfi fundi ratianes,nuBamcammunemmenfuram admittant, adeaque 
nec ratianem interfe habeant effabilem -vnde parra liquef, ratianum ac minutia^ 
rumdiuerfamejfeadStianepi&fublradianem. praterea minutias abdenami- 

natari 
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tuteris iHtm nmntrttiancm per numeres ■meltipUceri pejfe ec diuidi , rttienes 
vere neqeetjnent-, Euclides vere ex Arithmeiic i confideret lene minuti erum, que~ 

' tentu penes integri numerenturfielfum ijlud Theereme{i.v. )febriceuit. 

Multiplex hic rurfus error, i. cjuoii Geometrice velft conii Jerari mi- 
nutias.dum diftaniia termini il termino, leu numeratoris a denorainato- 
reconlideratur.id enim falfum clt:quemadmodumcnim tationisellcn- 
tianon confiftit in diftantia antecedentis a coufequente , fedin mutua 
illorum relationc.ita minutia (qu;e Geometrice conliderata:, fune verse 
rationesjnon dicuntur geometrice rpedari,dum confideraturdiftantia 
numeratorisa denominatorc,(harcenim potius eft arithmetica confide- 
ratioficutinteruallorum aut differentiarum ia numeris contemplatio) 
fed dum conlideratur habitudo feu mutua relatio termini ad terminum, 
numeratoris ad denominatorem. 

i. Quodratio6ad 4litsequalisduabus rationibus ad 5. 8c 5 ad 4- id 
enim plane falfum effiratio enim S ad 4, xqualis eft duabus rationibus ; 
ad 4 Sc I ad 4,hscc enim addita rationi 5 ad 4,facit rationem E ad 4. prout 
minutia ‘ geometrice xqualis eft duabus minutiis 

3. Quod diuerfi fundi rationesnullam commuhem menfuram admit- 
tanif.adeoque nec rationem habeant effabilemdd enim falfum efle ofte- 
dicap.4-fub finem. 

4. Quod rationum ac minutiarum diuerfa fit additio &fubtra(ftiot 
hoc enim falfum effe patebit excap.feq. 

5. Quod rationes per rationes non poiSnt multiplicari; quod falfum 
cfTeVftendam cap.i5.hui'us. 

6 . Quod Euclides ex arithmetica minutiarum confideratione falfum 
Theorema(8.]ib.v.) fabrfcarit;id enim aperti &lfumeft : Euclides enim 
ex veri Geometrica rationum confideratione , veriflimum Ifheorema 
confccit.-vtoftenfum cap.ia.huius. 

• 

CAPVT DECIMVMQV ART VM. 

' De Rationum additione. 


I^ERationum additionefcripfere Nabodus,Nonnius, Tartaglia, Lu- 
^ cas,Cardanus, Gemma Frifius,Tonftallus,Butheo , Ramus, GoiTeli- 
nus,Salignacus,Henifchius,Mycillus,Stifelius Stc. fed illorum plerique» 
locoadditionis,faciunt veram rationum multiplicationem; &quod per- 
ridiculum eft,cum in rationum compofitione, fblam agnofeant additio- 
neni,nil minus agunt,quamrationesadderei8c quod minime volant, ra- 
tionesnimirum multiplicare,id vnic6agunt. 

PARS PRIMA. 

^«/4« additiorationumabearundem multiplicatione Mffef at t 

^inquo. .r. \ < ■, 


O Stenfum tll cep.i. Ration^iq 

linesB, fuperfides 5 tc. adeoque eas omnes illis deberi affediones. 


^ue veras elle quantitates, atque funt 


qusc his conamunesfiuu;atquilongcdiaerlafunt,liDeamlineiE,fuper-< 

H a ficiem 
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ficicm fupcrficici addere, &: lineam m lineam, fupcrficiem in fuperficio 
ducerepieccllario igitur etiam differunt, rationum additio,8c earundem 
multiplicatio. 

5 ff*»<^»:oHcnfumell cap. pra;ced: rationes redteconfidcrarivtfra- 
cl:iones;Sf lilllem vcrarumqueaffeiffiones legibus conllringi : cum ita- 
que tam in numeris integris, quam tradis, fpecie differant, additio 8e 
multiplicatio, cardem etiam in rationibus differre (pecie, manifeffum 
cft. 

T<r//«:datis tribus v.g. rationibus quibufuis, dupla, tripla, quadrupla; 
certum eft, aliam prodire fummam exadditione denominatorum illarum 
rationum, aliam ex ctmindcm multiplicatione; nam ex additione deno- 
minatoru z,5,4,fummaeft9;ex multiplicatione.fumma eft z4:atqui ra- 
tiones l'e habent vt denominatores,aliud igitur pfoducitur ex additione 
rationu,dupIte,quadrupla;,tripla;ialiud ex earundem multip)licatione;& 
ilcuti denominatorum addiiio>fpecie differt abeorudem multiplicatio- 
ne.ita quoque rationum additio, fpecie differt ab earundem multiplica- 
tione. 

^»4r/e:datis tribus continue proportiqnalibus,9.3.i. ratio 9 ad i, fe- 
cundum omnes, bis continet rationem triplam, 3 ad ratqui continentia 
illa, non eft additionis, fed multiplicationis, vtoftendi cap.j. aliud igi- 
tur eft rationes per additionem copulare , aliud per multiplicatio- 
nem. , 

Denique pratterantiquos.idcra docent,Cand;illa,Salignacus,Carda- 
liuSiClauius &c.&Cardanus quidem lib.5.de proportionibus, prop^f.u, 
his proponit \CTh\s--fri>pefitis datim froptrtienibiu,vnim alieri iuBgere . abf- 
que deinde ibidem demoi:^rat. Salignaens lib.z.ca; 

\q-.r*lientm,inqitil, duplicare, triplicare, qiuirHphctre,nt>ntfiratit»cmbis, ter, 
«ut quater pofitam addere.vt <vulgui exijhmat , fcdeamconunue in(e,bu,ter, 
quater paptam mulriplicareiratio i ad 1 ,bii,ter, quater pejltajibi addita , ejt 6,9, 
izi ateadembit,ter,quaterpefitacontiimei» fefe multiplicata ,'e(l quid 
italqaia i» additioKt,fumma additu, tit totumfuis partibus aquatur . at tn mul- 
ttplicatione,'vt vuitas ad alterum multiplicantium, Jic rehquuf ejl adfacium. ide 
fuscoftendit Clauiusadfinemlib.p. 

Differt igitur rationum additio, ab earundem multiplicatione, ficut 
fraiftianumaddicio,gbcarundeinmu!tiplicatione;lineaeadlineamaddi'- 
tio, ab earundem iainuicemdutftu- 'i 

y;’l'AR's SE,^C'V N dX-., : 




Quomodo fiiitrationumadditid. ' ’ 

. • yx '/ -rJ. / ^ i 

Q Voniam rationum ^dditioabcaruntlem multiplicatione fpecie dif- 
paulo anteoftcafum, Vocetur rationum additio,..dv^tin velplur 
rium ratl>h'um,in vnam rationem, colL clio, ^ , 

Triplici methodo ea perfici pottft*vna quam Arithmetici minutiis in 
vnam fummam colligendis adbibent,fcpina altera, qua vtitur Audor 
Qpcr.Ge^,., ..JVC'..’ T .1., t '3 

^ ^prrpminutvum (olledio&inftiiaitut.-.fiotdiic miniitisdiuerfit!- 

rum denofflioatioauffl adden<|ie , ^ ~ moltiplica t tlumeratureoi 
■ ' ' prtoris. 
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prioris, per 4 denominatoretn pofterioris.in formam crucis : item 3 nu- 
meratorem pofterioriSipcr 3 denominatorem prioris.- pradu<Sofqiie nu- 
meros, 8 A 9, in vnam fiimmam collige,vc fiat numerator 1 7.-dein pro- 
ductum exmulcipIicationedenominatorum3 in 4. nempei2,critdeno- 
minator minutia; collecta;, qu£e erit 

Metliodumhancaddendis rationibus (icap- k'\Tr Q - ^ 

plicabiniusifintdua: qua;uis rationes addenda: o 

AB, CD. duc A in L), 5 c productum fit F.duc 
C inB, Sc productum fit G : aggregatum ex F ^ 3 ^ 

,& G.efto K.deniqiicproduaumexDinB.fitLjcrKratioKadF.fum- 
roa rationum AB, CD fibi additarum. 

Geometrice autc quafcunque duas 
rationes in vnam colligemus, hoc mo- 
do. fint dux rationes A B, C D : fiat- 
que vt D ad C,ita B ad Fcaggregatuip 
ex A E,ponatur H;dico rationem H 
adB,fummam efle rationum AB.CD. 
cum enim rationi CD, aequaMfeexconftr. fit ratio EB. igitur»AB ra- 
tio, vna cum ratione EB, xquatur rationi AB, vna cum ratione CD: 
quia vero aggregatum ex A & E, ponitur Hj ratio HadB(perii4, de 
proport.)xqu.aturduabus rationibus AB, EB, hoc eft rationibus A B, 
CD cratio igitur H ad B,fummacft rationum AB, CD. 

Hancautem veram ac legitimam efle colligen- 
dis in vnam rationibus methodum , ex eo collige; 
quod eadem perhanc producatur ratio. , quxper ^ 
praxim arithmeticam prius cxhibitamiapponancur ^ 
enim quatuor terminis A,B,C, D, iidem numeri, ' ~. 
quibus antea vfi fumus:fitque A ii,B 4, C 8, D i.&fiat vt D a ad C 8,ita 
B4adE;critE i 6 . fummaautem cxAn &Et6, fit H 28. erit ratio H 
ad B,r.itio i8 ad 4,c]U£ eadem efl: cum ratione K ad L, 56 ad 8 
‘ Sint iam dux minutis addends, eiufHem 
. denominationis, A B, C D; adde A ipfi C,Sj 
lumma fit Fi cui-fuppone communem deno- 
minationem G;crit minutia F G, fummami- 


H 


A 

B 


E is 
H 28 


C8 

Da 


'li- 


^ 3 

, C 4|F 7 

3 IO 

Dio|Gio 


nutiarum A.B> CD.fimiliprorfusmodo,fiet ' ^ . 

additio duarUm rationum commune habentium canfequeps : fiotqax- 
‘uis rationes dus K L, M f; adde K ipfi M, & fumma fit P; erit datio P 
ad LjXqiialis duabus rationibus R,L, M L, per 114 de propqrt. 

Porro ^niperlalis & .j^pillima rapones addendi ^ 

mechodus,e/f huiufmodiifint dux rationes AB, CO, A< i Ca 

equas addere' pporteat : reuqcentur Jll^ ad commune r cD 

confequens.hocmodoifiat vtDadC,\PtBaclEj " ' . ~1 

A.addaturipli.E: dico rationem AE ad B,,fiue E.f^ '' *' 

G,eflerummamrationum'AB , Cl) fibi adjiij^r,^^".'; ' -t^oiic j 

4«tEt: nam per 114 de proport^u^ Wdpnes A B, ^ B, Cmulfumpti^sei 

3 ualesfuntrationi,ej^A.$^Ew)^; f^ilu^etaperconftr.ratidfiB, ea* 
en^qnx ratio CD, i^^^etij^qqi^ntiqau AB, GD fimidfuiqp.^ 
ifcat<juaIesfim;ratioi^fj 5 A 4 ^ 4 ^ji^^ . n j-) . 

-f lU 4* 

jA El 3 ‘ <Jue 
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Qux eft huiurmodi. Dau Jit qntnu qutn- 
titat i_^C, vtcimquediuiftin alia qMtn- 
titaa D. dictratienem B ad D, vni eam ra- 
titae B C ad D, aqualem rfe ratitai A C ad D. 

p Q . PropoGtionem hanc ita perftringitCc- 

g for Ah: eji falfa hac prtptjilit : cumque 

® huic ianitatur tota quadraturarum raeles, 

pauli eji examinanda, ratte A C ad D, e(l aqualis ratttnibm A C ad A B, phtt 
AB a dD: ergo rationes AC ad A B, plus B’ ad D , aquantur rationiiies 

A B ad Diplus B C ad D; ergo rationes A C ad A B, (Jr B C ad D , fune ne- 
cejjario aquales^quodeil falfum:cum quantitas diuija Jit vtcunque. (ed 

fit AB, aqualis D,cumratio aqualitatis alteri luniianihilimmutet, erit ratio BC 
ad D, aqualis rationi adD -pars teti,quo nihtl aijurdim. 

Doteo ex animo Cenfbrem tam vbique in fuisdemonftrationibns eile 
infelicemtecce in prima demonftracioni^ linea, quam prasdardparalo- 
giCec.-ratio inquit AC ad D,ejl aqualis rationibtss A C ad La B, pises A B ad 
•D.qusroivbi 8ciquo,idvnquamfitdenionftratumJ anaCenfore? qua 
ratione ?cur demonflratio non adfertur^an afTettio illa tam clara eft , vt 
demonftrationc non egeat? at illam falfamcfle , Sc in numeris demon- 
ftro. 

AB C Sit A C primum inaequaliter di- 

■ g uifainB.StAB quidcmfit4, BCve- 

^ rf)8,at D a.ratio A C ad D ,in mini- 

. mis numeris, eftfextuplajratio AC ad 

^ ^ A Bi eft tripla;& ratio A B ad D du- 

pla:tripla autem plus dupla, fatit quintuplam : rationes igitur A C ad 
A B > pius A B ad D.non funt aequales rationi AC ad D , quae fextupla 

Rurrumiit AC diuila bifariam in 
B;8c A B quidem fit 6 , vti & B C; D 
j) , veroa. ratio AC ad L) , eft fextupla; 

I- : • ratio AC ad AB dupb,& ratio AB 

^ adD tripla : fed dupla plus tripla facit 

quintuplam, rationes igitur AC ad AB> plus AB adD, non aequan- 
tur rationi A C ad D,qua; fextupla eft. 

A B , C Tertio fit AC inaequaliter diuia 

7; 7 inB.Sc AB quidem fit4 BC vero8. 

jj , atD 4. aequalis AB. ratio AC ad D 

■ — cft tripla , ratio quoque' A C ad AB 

4 ‘ , tripla cft.ratioautcm AB ad D,a:qua- 

liUitis I ad tjtripixdutem fiaddatur fimpla t ad i, facit quadruplam , vto- 
fiiendicap;9. rationes igitur AC ad AB, plus AB ad D,don funt ae- 
qualcstapioni ACf ad D.auartantnmtriplaeft. ■’ 

InfeliciflimaigitfirCcnlDriseftdemonftratio , veraque manet & in- 
concuffa Auflotispropofitio. 1 • 

A8 Cr Eix ‘ Rationumadditionemhaernethodo inftituuc 
*' rs p * .cxfupradiijii Au<aoribus,plerique:lint AB, CD 
Bj I . i>i P"* ■ ■= 'rationesquaeuisduae in vnamcolligendae.tiuc A 
inC,8tprodu6lum firtE.ducB in D.Je produdtrtn litF.ratio E ad F, erit 
fumma rationum ABiGD in vniam coliedarum.atque hinc ibl^unt ra- 
tionum additionem, a multiplicatione fra&ionum non difitrre: > 


eft. 

A 
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At in vtroque vehementer funt deceptijcum operatio illa, non fit ra- 
tionum additio, fcd vera earundem multiplicatio, vt patebit exlequen- 
ti capite. 

Qux Euthymius Grammaticus de rationum additione tradit , partim 
reliquis erroribus funt conformia.partini adeo inepta, vt iis velrecen- 
fendis,pudeqt inhaerere. ’ ' " 

CAPVT DECIMVMQVINTVM. 

De Rationiirri compofitione & multiplicatione. 

PARS PRIMA. 

• De compofitione. 

P Ofteaquam Euclides lib.j.defin.io, de iis rationibus egit,qu* inter 
extremos continue proportionalium terminos exiftunt i St prima: 
quidem ad tertiam, rationem vocauit duplicatam eius , quam habet 
prima ad recundam;pcimae vero ad quartam,eiufdcm triplicatam Stc.ad 
pleniorem rationumdo(Srinam>docetIib.^.defin.y.eam rationem, qua; 
interextremos terminos, intcrie<%isquotuis Stquibufuis aliis eiufdem 
generis ex ifiit, componi ex omnibus rationibus , qux reperiuntui inter 
quantitates interieras, atque de hoc nulla inter Auflores eft contro- 
uetfia: cum id ab Euclide, Apollonio, Archimede, Pappo , Theone.tota- 
que Geometria hucufque admifium fit vt indubitatum,& infallibile: de 
modoautem quo compofitio illa fiat,magna.Naboduscnim, GolTelinus 
Butheo,Ramus,Tartaglia,Gemmafrigiu$,Mycillus,Henifchins,TonftaU 
lus,aliiquc complures, contendunt rationum compofitionem, nil aliud 
eire,quameaAmdem additionem; Sc qux quidem fieri debeatad eam 
Dormam,qua minutiarum muJtipiicatio:cuius opinionis . folum&vni- 
cum fundamentum eft, quod alia prxter additionem, nondetur ratio- 
num copulatio.at verior & omnino tenenda eft fententia Clauij.Candal- 
Ixi aliorumque Euclidem & antiquos fequentium , qux docet in ratio- 
num compofitione,nullam aliam interuenire operationem, quamratio- 
num multiplicationem ab earundemadditione,fpecie diftinAam; 

Qnx veritas plurium demonlltationibus confirmata cumfit,vnicam 
breuiiatis caufa,ex Clauioadferrsnon pigebit. 

Sint,dux rationes AB, C D qualefcunque i ducatur 
AinC,&producatE.ducaturB inD, &producaturF. 
dico rationem E ad F,produdam efiTe ex multiplicatio- 
nerationis AB, per rationem C D. fiat enim G,exB ia 
C. quia.ex A,BInC.fiuntE,ScG;eritvtAadB,ita E ad . 
G,peri8.7.rurrus,quiaexBinC,D;fiuntG&F,erit vtCadD, ita Gad 
F,per i/.y.componitur autem ratio Ead F,ex rationibus E ad G,& G ad 
Fexdefin.j.fi.igitur eadem proportio Ead F, componitur ex rationibus 
Aad B,& C ad P;cum hx exdem fintqux Ead G,&GadF.cum autem 
compofitio rationum abEucIide deferipta , refpondeat multiplicationi 
denominatorum interle, yt ibi demonRrauimus. noftra vero multiplica- 
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uo.anniftipIicaciQaccIenominatorurn nonditFcrat, liquido conftac.co. 
politionem illam nitiohiim,cflcmultr])!icationem,quam tradidimus^lia 
^'emopftratione perfecit idem fub finem lib.p.vbi docct)minutatn vnatn 
per alteram imiltiplifare. 

Eadem ventas pattt ex abfurdis.qu^ necefliu io confequuntur, fi co- 
pofuio rationum fit earundem additio, fi enim ita fit ,igitiir*ratioex plu- 
ribus rationibus compofita.eft vere totum quidpiam, cuius partes iunt 
ratione‘9,cx quibus libi additis, componi dicitur.- igitur inliis tribus ter- 
minis i,io,ioo;ratio i ad too.erit duplo maior, ratione lad lo; fine erit 
coaccrqatacx dnabus rationibiisa:qualibus,iadLO,&ioadioo,libiadd»- 
ti.s.hdc polito, quis non 'vidcat.partem fuo toto efle maiorem i>nimiruta 
rationem I ad 10, qua: pars eft, maiorem efferatione i ad loo ? in bis au- 
cem 4.4.4. pattemefle ajqualcro toti rurfiiminhisnoncontinub pro- 
portionalabus,4',i,8.r3tio 4adS . verecoacerualiiturey rationibus4ad 
a,8c 2 ad 8,tanqiiam ex partibus: at ratio 4adidupla, maior eft ratione 
fubdiipla 4 ad 8,rurfiim igiturpars toto fuo maior eff.ila Clauius ,iSaIi- 
gnaciis&c. 

, At J^.Vtrus Nonnius , cap.7. abfurda illa abfque vDo (cruputodegliuiC 
admitti tque difertis verbis.in ratibnibus.partem maiorem efle fuo toto, 
atque iri illis principium hoc, telum ejf maius fuaparte, locum non habere; 
cuitisalrcrti , tota&ynicaeft probatio, quod rationes non fint proprie 
quantitates. vtrumqpe inepte: & probationis quidem falficatem offendi 
cap.i.affcrtio ver6'ipla,aliamrefponfionem non meretur, praeter eam, 
quam adfert Salignaens lib. peiiiu, inquit , totam maihejim, potius vni- 

uarfam naturam deflru'xcris,quam principium illud, in vUo rerum aut rationurro 
genere, yd tantillum infirmaru-nuUa [cientia abfurdorum efl-.igitur ncc mathe- 
matica, totum Jiid parte rqinuhaut partem fuo toto maiorem dicet. 

PARS SECVNDA. 

■ -i . 

i ' ' ' * 

Af ficitur, fpecialiterdoSrina Cea[pris de rationum 
: i comfofitionc. 


pR®cedentium'Auifforum erroribus, alterum dcfuoadiecit 

patet, inquit, quidjlt rationum cempolitio •, qua nil aliud ejl , quam rationum 
vniojiue fiat addnio,fiue ablatio-, prout funt eiufdem,'veldiuerfi ordinis-, quemad- 
' modum Icgarithmiprodniloriun.fiunt 'per additionem (p- fubtrachonem togari- 
thmorum producentiurn.cp in hoc confijjft eorum natura ; quod enim in progref- 
fionegeoite trica, fit ptr multiplicationem (fi diutfoUem , hoc in arithmeticacor- 
rcfp 6 »dettte.Jit p& add'itionem-, vnde neminem monere debet, quod pro additione 
ratiofiumfileheat fiefimultiplUatidlermiaorum,hoc enim necejfarium ejl , vt pa- 
tet ex- natura progreffionumicum ierminijint in progrefione gcometrica[in qua 
■ -vt aliquid oriatur debet Jieri multiplicatio) (fi rationes in artthmetiea , qua addi- 
I tionem exigit. ‘ i • • ■ 

Quani doctrinam Tlieorem. 3. m hyperbola fic conatur demonftra- 

Ic."Ratio inter duos termines , coinpomtur ex omnibus rationihtfs ,, ifi- 
' ter terminos quimediffumuntur. jSt ratio ad D-, dico eam componi ex ‘ratio- 

niiuscpd'ddB, plus S ad C, plisS Cdd D.fiat enim in byperbola, S L ad E H,vt 
A adB:(fi' E H ad E G, vtSadCi & IG ad D I, vtC adDitrit Ratium 

LBDt, 



1 

1 



vRATIONVM. 

•apSDf,- qaMiiiMutu- 
■ituAddD-.fidhtc Ifntii 
-aaiuU ifi f^ttto LB EH, 
jiu r*tu»i tdB, flm 
Iftth EH F G ,ftH rtttt- 
- 0 t-B *dc[ mmit) J^dttD 
F G D I , ftu ntitne C ad 
^iy.{ <ftui ftbtrdhitur > (juod 
ikdrdtHuconirtri)] rrf^o 
rttit inter duts termiaet, * 

-Mippeni/nr/eu dantia eft, 
rdluniint inter terminet 
medies. 

o^-Toa fafeCCenforisdbcitrina peccat in pluribus, i. quod 'cam ritio- 
nuaicompofitioncin,cooccndat fieri per additionem; illam expJicet^ier 
logariihmos Sc fpatia hyperboUca;quurum vnicum &: totum munuseft, 
exhibere qualis Iit rationum inultipUcatio,fiue in feric geometrica, iiuc 
inter lineas, fpatia liypcrbolica includentes, vt oftenfum cap.9. 

■ 1»; Peccatiquod pro additione rafiooum , velit fieri mulupiicationcm 

terminorum,ni mirum antecedentis in antecedens,cbnfequcntis ki con- 
iSquensiquod meritoGeometras moueredebet,cUm illa tncthodo,vera 
fiatrationummultiplicatio.-vtanteoftenfumeftex 'Clamo, r-.’ , . . 
w ji Peccat.-quod fpatia liypcrbolica LBDI, EBEH, H , vo- 
cet quantitates rationum, A D , B C, CD; id enim plane lalfit^c^^ci- 
ftCndicap.p.huius. ■ is 

4. Peccat dum aitirationcm AD, componi px rationibus, AB plue 
feC, plus CD. idenimaperte falfum efle oftenfum elbanlb; vbi%tt» 
Honftratumcft, compoliiioncm rationum , fierfperveramituilqplicai- 
t>onem,non autem per additionem: W fUn vero, hicaddirioaemlb» 
nat. 

Tota igitur Confotis de rationum |compolitione dodrina, erronea 

«ft. .1 ; 

- PARS TERTIA . ,, 

De rattonttm multiplicatione. 

I> Ationum compolitioncm per veram fieri rationum multiplicatio- 
*'^nemdemooftratumeft,vtantemonui,a pluribusiquid vero fit ratio- 
nem vnam per alteram multiplicare > & quaficri id poliic methodo , fpe- 
ciatim modo cft dicendum. 

Euclides lib.y.defin.ij. quid fit numerum vnum , per alterum multi- 
plicare, fic definit, numertu numerum multipltcere dicitur, eum toties compo- 
fam fueritis qui multiplicatur, quet funt in ipfo multtplicdute^vnitdtel , dc pro- 
eteatm fuerit dhquis-. 

E;mcdefinitiodd,pulcherrimalizcemanatnotio:««»n'r«:ir«m»iV//£'>' 
idtieneprtdulhu, eandem habet ratienem 4 d alterutram multipltcanlium, qdam 
habet aliermatiiplicaniium.bdvniiUem/cyxm cnim exdefinitiotae, altcru-> 
termuItiplicantium,toriescompenendusfit,Ctfhciatprodudum4 
Uctpaltcro multiplicantium dtvnitas;continebit numerus produXis, 

I toties 

. . 1 


1 
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toties alterutrum multiplicantium, quoties alter muItiplicaotian,ooa> 

tinet vnitatem.hinc multiplicatio numeri per numerum, aliter dc€nitur: 

tiHmerm numerum muitiplictre dicitur, cum preduiJm numtrm, e»m huirtrutiu- 
nem ud numerum multiplicatum , quam numerut multiplicans , batet ad Vniu- 
ttm. ‘ . 

Veraque hxc definitio rationum multiplicationi hoc mudo applica» 
tur. 

1. KaturaMnemmultiplieare dicatur , cum ttties campafita fuerit ea f tu 

multiplicatur, quat/unt in multiplicaute,ratienes aqualitatis,drprecreata frerit 
aliqua ratie. • i. t 

2. KatieratienemmuUiplicate dieatur,cum precreataratititam habuerit pru- 

partienem ad ratianem multiplicatam, quam ratia multiplicans , habet ad ratia. 
saentaqualitatis. . ^ 

Exoisdefiaitionibutrequentes formantur ^ denaonftraotUr propo- 
fitiooes. . . IT 


/. 'fi . 
■ ■■■■), : 


I. 


. 1 ri;.- ; 


^Intduaquauiratianes At,CDt & quaties ratia aqualitatu, continetur hn' 
^ratione C D, taties campanatur ratio AB, ^producat ratianem EFs - i 

Dicorationem £F>produdainefle,ezBiultiplicationeratioius^6s 
per rationem C D. . • - ii 

A ca Cumetiimrario AB, toties compofita , quoties 

B n ‘Vt ratio aEqnalltatireft in ratione CD, producat tatior 

nem E F; ratio igitur E F, toties continet FfUionem 
aaultiplicatam A B , quoties ratio multiplicans CO» continet ratio- 
oeA aequalitatis i igicar eadem eft proportio rationis produdae E F, a4 
nuldpltcatam AB, quae rationis multiplicantis CD eftad railonevii 
mquaKtatispgitar per defio, z. ratio £F produ^ eft ex tnuluplicatia^ 
ne rationis per rationem C O. i 

■ II. 

A± C6 Bi 4 i,^lntduaqutuar4tienet\Jf B, CD\t^‘^it>Cpr 0 ‘ 

^ ducat E,B in D,praducat f, 

Bj Dz Ftf Dico rationem E ^F,produ(ftamefle ex mul- 

tiplicatione rationis A B, per rationem C Dt 

, Haecallertiodemonftrata eft i Clauio duplici modo, Stabaliisdein- 
ceps alitcr,quare nouamdemonftrationem addere , operae pretium nod 

......IT, :. ... .tt- . 

III. . 


_ Oint dua quautt ratiana A B, CD, fiatque vt Cad D,itaB 

S ^MdB. 

Dicorationem A ad E, produiftaro elle ex multiplicat 
tioncrationis AB, per rationem CD. 

Ratio A ad E,compooiturexratioue A B, dudaioncionem B$,pe( 
Eacliden^fed BE ratio, per cooftr.eft ratio CD, igitur tatio AErprOe 


A 

B 

£ 


du^^aolIetratioDc AB, dudto iniatiancm C D. 


IV. Ktdk 
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» 


T) Ji, ex nmltifi/tttitHf rk- 

^^tiexkmeitru isdjxeUeetu , ftrelte- 
r*m msieru ixttjiuUt*tie,eHrdtie xteie- ' j, 
rmixtiiiuiattii, vfrimt mtItiplictH- ‘ ^ 

Hxmmtitr. ■ t, j . i 

Slot enim du« qaseuii rationes imfons 5 na:ddlafitttis, A B;'CD:ffat-. 
quevcCadD.tcaBadE; erit AEratio, produ^iacxdudu mutuo ra- 
tionum AB. CD, vt ante demooftratumefl.-quiaveroeft, vtC maior 
ad minorem D.ica B ad E.eritE.mmo^qu^m B,adeoque A E ratio, ma- 
ioris eftin*qiialitati$,& maior, um ratione AB. quam BEJjoceftCD: 
per 8 .v.EucIidis. ^ 

. V. , 

v X U i' z. llU!-.- > 

JD Atie fTtdttUsxtx mxUipliettione rttunis 
mxaritiiuti}udUutu,fer CD rt- 
tuxem e tum minoris inxAtUext it .Jim/uiit 
efl minoris irrn^noliUtu S- vsrJUu rXnlsi^- 
tMXSium minor. 

Fiat enim vt C ad p.iuB^d Ritipt AE ratiOt.froduiaa e*multipli* 
Catione muiua rationum AB^ C D:,«nia ycro cft vt C ad DVminor ad 

maiorem, ita BadE. etkEnaaiorqittt& B, adeiqieratio Aad E mino- 
ris inaiquali tatis. 6 e minor tam ratione A B, quam B E , faoc eft CD- 

per 8 .V. , ■:)jruu'i‘y.‘ ■. - 'firpeL 'siti ■.■vi:»'', .vf 

• ' - - ' ii _ ! 1 y .t. - ‘ • 


A 
B 

-r 


iK.r|rTt'-j rnVi 




U-i., 


l: , 1,1 




i j / , ,i 

Zi # rr 

A 


0 «; 


B, 

E 


'JD^tie froJieidexiiosilispUcMtuxe r»- 
^tionis B rtuioris ixxtftuBufts, fer 
rotionem CD minoris 6pkqssoUtofis~jixk - 1 
noreRqiadem rttsotse mtioris int^suB- 
M^.C^fie.^txsninrfminn*cpnomerMisufiufy^su 
FiatcnirovtC adD.itaBad E ;.eric AE raoo. prodaliaexAuM 
inuiaofa(ipQii|n ABi CD. quia vero eftvtC ad D,miaoradniaioretib 
I?* B m*H>r qua® Bddeomic ratioJkA^ £,^misoicadoae AS, 

^mi^r.^nrapBa 4 £iEocefttfad£>.per 8 .jriu_ 7 , 

.-j - I f - -1 

Oj.;, : ■ ) ' 3 ( 10 : .i.. . 3 i 

ari» fri^i&t ex ms^fUettitue rsaienie AB, A 

"^msxori vel mineris snxsqiulstd/x, fer rosio- g 

l^o^ss^i^a\ c p,''isulem ej cumroliosfO^A 

■ -Fiatenitfvi Cadi), ita B ad E; erit AE ratio, 'produda exmuqia 
multipfii^tioneratii^um AB, CD. qyia^er6e^vtCa4P'>/u']|^ 

Tcii;,;i f-iiiS ( .1,1 1 cj/il ji, ..Si , fr.'^ v' ; i . xiio, . 1 1> 

3;! .) bt yi . A uJifcijfjTi 'i Lii 1 -i j.|^ 
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A ' ■ B '^>-At'ufr»dMB*exmidtipticttu»er4tiimiti$iiiJlM 

■ — Sumatur enimE,{equ?lisA:ratio A ad E, per Eucli- 

dem compoakur>ex multiplicatione rationum A B y B £, hpc eft B A> 
igitur fiCf- A v.-.intt-. ... . 


-•.r- V-— 7- 

V. a.. r. m 

g ' multiplicatione ran^ 

afymptottiruffi ir.prd^rtioiial^sijpns A.B.Hat^uevrU aoI/,KV FK 53 
GL, (qua: fieri poffe patete* lib. Audoris de hyperbola. ) curo igitur 
{^cqnftr.racio £l ad FK^ fit ratio A ad B>& ratio FK ad GL> fic 

ratio 
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ratio Cad D; atque cxhypotheli, ratio A B fit maior ratione C D,eric 
quoque ratio El ad F K, maior ratione FK ad GL; quia vero per 
78.de hyperb.c<t vt G L ad F K> ita H K ad HL> ?£ vt I' K ad EI, fie 
Hl ad HK, ratio quoqiie HK ad H I,' maior eft ratione HL ad HK: 
fiat igitur vt L H ad H K , fic H K ad MII, ponaturque MN para- 
lela E 1. cadet N M inter E I, Sc F K : ( cum enim L H , K H, M H 
continue fint proportionales , etiam NM, F K» GL continue erunt 
proponionales;5c ratio ad FK, atqualis rationi FK ad GL, ma- 
ior autem cft ratio EI adFK, ratione FK ad GL cxhypotheli, igi- 
tur&ratio E l ad FK, maior eft ratione NM a.i FK,adcoqne EI ma- 
ior.quam NM,-pcr S.v.quarehxc cadit inter El 8r FK ) &rpatium 
£IFK, maius cftiptio NMFK. quia autem redx NM,‘FK, GL, 
funt continue proportionales, fpatio N MF K, sequatur fpatium FKGL, 
per 130. de hyperb. igitur fpatium EIFK, maius quoque eft (patio 
£KGL; (ed quam multiplex eft fpatium ElllK) fpatij FKGL,to- 
lies ratio E I 'ad FK. multiplicat rationem FJ^ ad GL; icitur quam 
ipuhiplexeft fpatium ElPKifpatij FKGL.totWs A B ratfo-.pcr multi- 
phcaiioneiri continct rationem CD. quod erat demonftraaduiq. 

P R O P O S 1 T I O X I. 

*• • , ' 

O Mnit ratio minoris inttfnaTitatis , muhipHcata ejl alterius rationis minori 
watjnablatu,q»a priori maior efi. 

•• Sint A B, C D, rationes duiB 
minoris maiqualitatist & quide 
C D ratio , fit maior ratione 
A Bj dico hanc, illiusefTe mul- 
tiplicatam. ponantur in faypcr- 
bola reifta: E 1, G L , paralelsfe 
vni a(^'mptotorum, 3t propor- 
tionales 'reftis A, B- fiatquevt 
Dad C.ita E I ad F K : erltra-' 
lit) FK ad E I, a.qudHs rationi 
'C 4d D.idcAqucmalOrrationc 
AadB,hb(ieltEIadbL.quia N .n LM I K umeup ii, 
vero cft, Vt FK ad El, fiC iHI ad HK. «cvtE) iHGLH'»t HL'ad 
HI, erit quoque ratin HI ad HK,'raaiot ratione' HL ad'!!!*? fiat 
igiturvf HK ad HLfic Hl ad H M, ponatiifqne M N jiafalela GLi 
cadet NM» i.utcr GL dc EI-' (cum enim ratio E^ad N M j 'flfieadtttt 
H(mririiyne‘FK ad'Ef, tytioantCrii P K maior fitrsttitme Et 

ad GL, dritratio Ef kd' NM, m^ior ratione E^f ad GIj, a^oqu^ 
NM liiiea.toinortquim dt: pefS:V.d(iade jffM. tadit inter GLSfEl) 
& fpatiuifi EIGL.maius fpatio Nm, Ef, 




thyperb.quaipnmhiplcxCftfpatlajn ElCft, 'fptij ! 

Mtlo El 4'd'GL, mnltipRcatrariofleih FK dUEI, igituretiith qiiant 
multiplex eft fpatium EiGLj fpatij FKEI, toties AB ratio, mnlriplb 
catrationein CDiquoderacdemonftrandum. 
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Qlat diuntiities B, CD-d- 4B /juidem maieris iad^ntlitatu, CD\vt- 
'^rcmiiiiiris, dica exhiberi maftjfe, *a, ami quaties ima alterimjit multifti- 
tita. 

Sieniai fieri poHif, 
1 fit AB ratio, v.g. dii- 

\ y A Jr plicata rationis CD; 

■ ■ ,E . jj & ponantur tnhyper- 

, \ 'i bola.reax EF. GH, 

; \ ' c— . proportionales redis 

K* * A, B. fiatque.vtCad 

■ . D,ita GH adlKterit 

\ \ C igitur rano E F ad 

• ' ■ ~ ‘ T " ^ GH, dupljcafaratiCt 

‘ ' ' ' I nis G H ad IK: pona- 

F K M H tur auicm inter EF St 

G H, media proportionalis LM: erit ilta,vele^em cum I K , vel ca- 
det vitra, aut citra i K. fi eadem lit civn IK, fvoportionales igiturfunt 
EF. IK, GH, Stratio E F ad GH, duplicata rationis 1 K ad GH;fcdex 
bypotbefi, ratio E,F ad CH duplicata eft rationis GH ad IK, ratio 
igitur IK ad GH, xqualis eft rationi GH ad 1K> quodimpoilibiljK 
iam vero, cadat L M, inter 1 K St G H: quoniaaugitnr E.F, LM.GH, 
continub funt proportionales, erit ratio EF ad GH duplicata rationis 
LM ad GH : fcd ratio EF ad GH , duplicata ponitur rationis 
GH ad lX. rarioigitur LM ad GH, xqualiscft rationi GH adIK; 
igitur GM minima, eft ad IK maximam, vt maior LM, eft ad eandem 
minimam GH; quod impollibileifimiliteroftendeturfequi impoflibilc, 
fi L M, cadat inter I K St £ Fligitur ratio A B, non poteAeile dupli, 
cata rationis C D: fed neque triplicaia,aut quadrvq’^*;^^ Scc.^ exhiberi 
igitur non poteft Stc.quod cratdcmonftrandum. i •- 

Hiric/equitu^ i . rationem maioris inxqualitaris^quoad mult^licatiqT 
cjintexri aut comparari non polTe , c.umjtariqne tninqris,inz^Hali^ 
tatisiquantumcunque enim ratio minoris ina:q^al''^^'^id ipjanamut- 
tipl^c^u;^u|iqsi^ producet raaenem imu^isinxquafiqaus,ic:d oai, 
l^isfffippf.jv^ qftc^l^^pw 3: fitdusi inioqud fippius»^. 


✓ . i.a, va' 
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PARS Q V I N T A. 


VindicAturk Ceafttra Prppofy$.oper. Geom. de multiplica- 
tiom rationum. ' ' 


c 

D 


ORoponit Audor opcr.GeojD-lib.S.propof. 75. Theo- ^ 

* retnahuiufa]odi:M/>( fmtntunes AS, CD\ fittque vf g 
C*dD,iuB 4d E,dic$ rttuuem A B , dnfltrn i» T4titntm < 

C D,frtdiKerertlititem A E: • 

Fcopoficionetn batic icacenfetau&orrecentiur I.5.Eleai^paKej.pag. 
Ijt Jute tferttit t(l Grtgtrij * S.f^taretnieJ.i.prtp.y q.fid nee eamipfe,arc alim 
^ijqutmdemtnjlrttihiiiic Igitur in mtditmdeauajlrtbitmt. 

Demopftratio rcccntioris au^ons;i?ii/>tf A Id E,frtdMeitnr exnmUiptira- 
tttnt rttitmtm A td S.a^ B id E,vt ptubit ex dtmenfirtuitne n. 1 x, *b his in- 
itfendenteifedratiines o/ td B,<Jr B *d E,f»ne rttituet AtdB,& Cnd D,fer 
ecnfir.erge rttu A td E, ^ euxjiu fi* *x mnUifliottiant rttifhnm A*dB , (fi 
CtdD-.^tudtrts demfttfirtndm. , 

Detqonftratio F.Grcgori):A</M»» .AB, SE, ctmpennni nuianem Atd 
E.fedratia S E,efir4tia C D,fer canftr.ergarttit A S.cumraiiane C D, c»m- 
ftnHHtrAti«nemAtdE.erg»r4tio AB,dn^4i»r4titnem CD,prtdiuit rttit- 
ntm A ad E. qnaderat dep^nfirandnm. 

Demonftratio ha:C P.Gregohj.abaliaiin nullo differt, quam quod in 
illa aflumaturcanquam principium 1 tota Geometria faa^enus adinif- 
fam>rationem A ad E, componi ex rationibus A ad B,& B ad.Eun hac^vc- 
ro idem aiiumatur, non tanquam principium , fed vc Theorema poliea 
demonftrandum.idcircoigicurP. Gregoriusopetadonemiuam npn.dc- 
oionftrat,quod in demonftratione alfumat compofitionom rationum, vt 
principium, admillum quidem ab omnibus , fed tamen non demonftra- 
tu.fed oonaduertit au(^r ills,aliud effe operatioac aliqua npn demon- 
flrare.aliud eandem demonftrareaiTumpto principio,a tota Geometiii 
sdmtffo.licet id demonftratum non Iit. quis vnqua ad A> cascutiuit Geo- 
metraiVt neget, Apollonium magnum illum Geometram . Theoremata 
lua 8c problemata conica demoi&tafle?& tamen hic , rationum compo- 
fitionem qnafi libi propriam tc lingularem , ita demoollratienibus tuis 
adhibet.vt vix vnam hereperire , qua: ablque illa perficiatur : igitur F, 
Cregorius operationem lium idcirco li non demonfttct > quia inea ra- 
tionum compolitioDemvtprincipiumallumat, neque Apollonius. cui 
eadem caufa eft,propofitiones laasdcmonllrauit : quod nemo dixerit 
Geometra- , 

Sed ad hominem,vt aiuntjam formo argnmentumndcirco P.Grego- 
tins operatkmenfuam nondemonltrat,quia in eaal^umit,cfmtpoficio- 
Qemrationum>vtprinclpiumaulmifiUm quidem ab omnibus, /ea tamen 
non demonftratum ligiturneque audorille compolitionem rationum 
demonftraticum illius demonftratio, dependeat abalio principio , quod 
iieciple,aecaliusquilquamdemoaftrarat,& vtuuerlaiiterfumptuoiaon 
admittitur ab omnibus, lequelam, exiplaiUiut demonftradoite fiepto- 
ho: . ^ . 

- . . 1 . ■ • ' • . ■ . , , Dat A 
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ai^nili»iiiust}UMim^ue dr quttcuntiHe A, B, C, D: 
fflernUaiium ej ratimem A td D, cimpoai ex ratwhibiee A id B, 

B ad C,C 've S'adX^,itaX td B.eTuntquertiunes AadB, 

B td C,rrdu(7x ad rattenes AadB, &-X ad B , hahenus cemmune ^ 

confeqkem S ; acpremde ratunmn dexemmatefts f»nt A ® ■ ‘ 

&(. 

Aflumitur in Lac dcmonllratione, rationum A ad B i & X ad B com- 
mune habentium cdnfequens B, denominatores elFe A & X- id vero vel 
alTumicur ytprmcipmmleu axioma non demonftratura, vd vt Theorct 
ma a P.Gr^rio demonftratiim (nemo enim id ante ipfum demonftra- 
uftjli pnuiiigictirAndor ille, compofittonem rationum non d^moltrat^ 
quiaindeiTionltratione fuaaflumit aliquid hdn demonftratura. fi pofte- 
riuSiidemrurfus fequitutinam rationum commune habentium coirfe- 
qucnsdeoomioatorescfire, antecedentes terminos , tlemodftratur i Pi 
Gtegof lO.dependenter ab hoc principio (fine quo demonftrari fortaflS» 
non poceft)^«4;>r»« Matianis ftu deH$minattr,duCim i» cowfeqnentem termi- 
mrnt raiuniStprieUcit attteced*Btem\q\Xod nec iple,necalms quifquato orni 
demonftrarat, & vmuerTalicerabomhibus non admittitur ; ergo rurfat 
audot ille compolirionem rationum non deroonftrat, cnm illiu^demoi 
ftraiio dependeat,a priiKipio nondemonftrato.Autigitur P.Gnegoriuk 
Tuam operationem demonftrat, aut neque Apollonius fuas propofitiq- 
nesaiequerecentiopillecompoficioBemrationumdemonftraaic. 

Deindc.quod Audor idem dicat , 'compoliiionem rationum i nullo 
ante fe deraonftratam efle.planea vcroalicnumeft. dcmonfttraulcenint 
illam inKaiclidefuoLogirtico, Ntibilis Dominus Francifeusde Nonan- 
coaTt.cujusdemonftTationem,abau<ftnrcillo,3t ledam ellc, Scipudi- 
lios laudautP)CeriUi>dcio.‘quod miror abiplb difiimulari. 

C A P y T d e c I M V M s E X T V M. ;* 

- : De rarionibus proporticmalibus. 




A X 
B 

C . 


' T» I* - 

d ^ > y\ l J^Ationescaspropoftior^lfS voco, 'p«a)>»iwdn*i* 

A C X,: G, r, .*i'’'*''’''"/w»'Pr^p<W</4Au.fintquatuotTat*one» 

Ji D F H CD, E F, GH quar.om denominatores fi« 

. . , fi quanticates,«.i3,}r*^ fuerint continui pro- 

portiondes,erune& rationes A li, C D , EF , G H contiuuepropOtv 

ratio ad rationem GD, 
GH; ratio definitionis cIaraeft:cunLeiiimvc 
didum «p.j.& S.huias, denominatores, in re idem fine cum rationibus^ 
eadem proportio yft inte^ rationes, qux reperiiuripterdcnomuiatores. 
hihcbttncs proprietates qux ab Euclide deiuonitrantut oonnentre 
quaWriiatibus proportionalibus,, ad amuillm conueniunt rationibus pro- 
pottionalibusiquod paucis ex Audore dcmonftro. 

Sir nA ryalieadiatmem CD , w ratio EB„tfi ad ratitnem G H. &■ 
xarattodini yf B , da^am ix ratfeium Q H., aqaari rationi CU^daO* 

» ,EF. ■ ^ ;;nj; 

^ ^ FiatvfCadH,ficBadI.5cvtEadF,ficDa4 

AC E G Kjcrit ratio AB ad rationem HG, vtAadljfiC 

B G F H Mtio CD adrationena FE, vtC adK , perea 

que 
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quz demonftratafunt cap.tf . huius-rurfum qnia cft vt G aJ H, ita B ad I, 
erit ratio A I. orta cx ratione A B> dudta in rationem G H per 5. pr.ca. 
15.hnius.fimiliter.qu1a cft vtE^F, ita Dad KiratioCnd K, ortaeftex 
ratione C D, duda in rationem EF. rurfiim, quiaexhypothefi ratio 
AB cftad rationem CD. vt ratio EF ad rationem G H, per 6'o.lib.de 
proport.ratio A B, eft ad rationem H G, vt ratio C U , eft ad rationem 
F E: fed A B ratio, e(t ad rationem H G, vt A ad Ii & ratio C D, eftad 
'rationem FE, vtCadK, igiturvtAeftadI.itaCadK redratio Al.or- 
ta eft e 5 c dad:u rationis A B, in rationem GH,«f C K ratio, cicacxdu- 
durationis CD in rationem EF, ratio igitur AB duifta in rationem 
GH, arquatur rationi C D dudx in rationem EF: cft Amftoris 86. 
hb.8. 

Simi liter demonftratur, fi fuerintttesratiories continue proportiona- 
les.quod prima, duiftain tertiam, xquetiirmcdix’,duifta: iii fe. 

SmtrHr/hm B,C D,rdtieaes, prefmrtiiiulesrd- AC E G 
tionihm E F, G H: Jhque <^B rdtio omnium maxi- » 

md:Jicodgff'egdfur^exrdtiomlnu A B, GH,maiM.eJli B U 
4 ggregdto,txrdtionikui CD, £F. p.atetJ cum enim rationes ilis propor- 
tionales lint,deoominatoresqi}oque illarum proportionales cru ut : 8c 
quia ratio AB ponitur maxima, Stconfequenter ratio GH minima, de- 
nominator quoque rationis AB, maximuseric ,. Strationis GH,tni. 
nimusiquare iuxta25. v.Encl. fumma denominatorum rationum AB, 
GH, maior eft fumnaa denominatorum , rationum C D, E Fligitur 
fic fumma rationum AB, G H , maior eft ,■ fumma rationum. CD, 
EF. . 

Similiter oftendetur, quod fi tres rationes fuerint continati propor- 
tionales , fummamex. maxima 8c minima , maiorem ede dupla rcli- 
qus. 

Fropofitionem 86, quam paulo ante cx Audore attuli : ira Cenfet 
Cenlbr A, A. Si P.Gregeriuf,int^tiit,rt^} inret/igeret , quidjit ducere rdiio- 
nem in rdtunem,verdfjjet eiut fropofitioxum ex proprietate quatuor quontita- 
tum prcportiOHdlium.fdclum fub extremit logdrilhmu^tqueturfdclo ptb mediis, 
t}-c.fid cum putet in ratiouumctmpojititne, fieri verem retionum multiplitdtio- 
Wm, voluit hduc proprietatem ipfii tribuere, qud nuUdtenus eis conuehit, fi enim 
rttiones AB plus GH, tqudlesfintrdtionibas CD plus EF, tunc folummodo 
fummdpriorum, equdbiturfummt pofferiorum-non autem eorum produilum: er- 
go tunc rationes non poterunt effeproportionales-,cum esi Euclide , fumma extre- 
morum proportionaliumcmaiorfit fumma mediarum, 

AtfiCcnfor, anteaqtix fcribitipfe,autrationumnaturamreift£in- 
telligcrct.ciiftingueretvtiquerationum additionem, ab earundem multi- 
plicatione/videretque, dum dequatuor rationibus proportionalibus di- 
citur, /r/»,.!»; in quartam, idem produrere,quod fecunda in tertiam,3gi 

de vera rationum multi|plicatione;dumautem(fe iifdemdicitur,4^r^4- 
tum ma,ximu rationis ef minima, maitsseffe aggregato reliquarum , agi de vera 
rarioDuraatlditione.diftiniftaabeanindcm multipKcationeiatque vtram- 
quchancptopnetatem.tam rationibus proportionalibus, quaEuclideis 
quantitatibus conuenire. 

C2ua methodo, datis duabus rationibus, tertia aut media inueniatur 
proportiop«lis,breuitcrexAu(ftore,do&rinx ergo, non pigebit hic ad- 
terre. , j ;t 


T.-tm, 


Sint 
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DE NATVRA 
A ei SintdMeutitnts AS, C oTi^iet eithiitre terti/um pr»~ 
p jj ^«'^«««-‘^w.fiatvtCadD.iMDadEjScvtCad E.iu Aad 

E £ Fidico rationem BFieHeillam<qua quatitur: patet:cum 

• « AF, CE,ftrailesfint,per 6x,lib.de proport. 

ratio AB cft ad rationem CD.vt ratio DE.hoccft C D, ad rationem 
B F. igitur Scc. 

A C’ S,C D,r4tit0tt^itdcM»^Mr.tpirMme-* 

g U Mtmfirtpiirt/»nakm»fflgMn. &itvt Aid ^,{icEidVi' 
E F* G vtC ad D, ficF ad G:tuminterE,G.mcdiainuc- 
J^ niatur proportionalis H.dico rationem E H. efle illa, 

qu*qu*ritur.ratioEF,du(aainrationemFG,pro- 
ducit rationem E Gifimiliter ratio EH, duda in rationem HG. pro- 
ducit rationem EG: fed -H G ratio, exconftr. eft eadem cum racionc 
EH, Igitur EH in fe ipfam duifta, producit rationem EG, qua oritur 
ex duiSu rationis EF in FG.boceftex conftr. AB in CD. igitur EH 
ratio,media proportionalis eft,interrationes A B, C D. 

Forro notata dignum eft,quamdiuer(asafte(Siones*inhyperbola caa- 
fent, tamfiroplices quantitates, quam rationes continue proportio- 
nales. 

I. Sint inhyperbolaai* 
teri afymptotorum para- 
lela;,redse A BC D, con- 
tinue proportionales.dico 
fnperficies hyperbolicas 
A B, B C, C D . efle om- 
nes aquales, eft conuerla, 
propof. 1 3o.lib. de bypet*' 
bola. ) 

a. Si rationes A ad D, 
B ad D , C ad D , fuerint 
contipueproportionales, dico fuperfleies hyperbolicas, A D, BD,CDi 
efle arithmetici proportionales s esm enim rationes illa finr continui 
proportionales, & commune halieant conieqaens D, emntantecedentes 
illarum termmi, A,B,C, jn continuaanalogia : adeoque fuperficies ‘A 
(excefllis nimirum quo fuperficies AD excedit BD,) aqualis fufiet^ 
ficiei B C,(exccflui quo B D. fupeat CDjigit\tr fuperficies illa arltha 
meticc fiint proportionales. 

3. Siratio AD,toticsiiiultipliciitalItrationf»BD,quotiesratioBDi 
eft multiplicata rationis CD ;dicofupeificies hyperbolicas AD, BD, 
CD continui efle proportionales geomptrici. patet.-nam fuperficie* 
A D, tam multiplex eft fuperficiei B D, quam ratio A D , multiplicata 
cft rationis B D; & fuperficies BD, tam multiplex fuperficiei CD.qna 
ratio B D, multiplicata eft rationis C D: fed ex hypotbefi, qiiam mui ti- 
plicataeft ratio A D rationis BD, tam multiplicataeft ratio B D ra- 
tionis C D, igitur quam multiplex eft fuperficies AD, f^ierficiei BDl 
tamhsECipfa fuperficies BD, multiplex eft fupecficiei CD; igitur tieis 
• illsE fuperficies continufefunt proportionales geonaeoricii'’*'!' ' 

. HiucdemonftratHie patet, qiibcies crcsfoncrartOnes,quibus'bzc pro- 
prietas competi t,yt quoties prima multiplicaca cft fecuoditrl' toties fe 4 
cundafit multiplicata tertiat; nunquam illas rationes efle continufe pro 4 
portionales:nam rationes illattranslatzadhyperbolam, intercipiuntfu' 

perficies 
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perficies continue proportionales geometrice.- rationes vero continue 
proportionales i (Jiiinfintb/perbolalU^ficieslarithmetice tantum pro- 
portionales. 

Ar% ^ «-I «a ^ ^ 1) 


CiafatMa.negtt P.StnJfdtjirAiio Afy ^idHpUcttfrititHlsCH, dr hsc du- 

\ 


pr^cerquam quoa a^eomei;rica: mu lucuuuiics nx: ^ro£ormnAU$ 
f»muliipUcidoms,pr 0 partidiiiUs in fenf» iddithnii ^ ^iVaslGeotneinabatfte- ' 
ifLsiionatrdiilir.fappooWr ^P.Sarafla, rationem APltamefieniiflfipli- 
cdtam rationis H, qUam hxc e(l multiplicata rationis D I; fiue fi ita 
loqui fas fiti rationem A F io fenfu nnultipiicationisi Itafe habere ad ra- 
tionem C H> ficutihsC 11: habet ad rationem D I, io fenfu vtiqiie’ miil- 
tiplicatiohis.-aique hoc ruppofito,qua;rebatur,an inde fequermir.ratfi-' 
iles illas efle continue proportionales: quxrebatur autem noa dc nomi- 
iie,an nimirum ob illam xquimultipiicationem rationum , nomCti pro- 
portionalium polTet aliquo fenfu illis attribui, fed de re: quaircbatur ; ar»l 
nimirum 'rationes ili® verS eflcnt contione proportionalesi hoc eft.an 
jllaru quantitates continua feruareiit analogiam.negabatidP.Sara fla,® • 
duplici demonftrabat via. mox alter, inquit /d" cum 
cum demtnlirtt vehtmeHSerftUituT.<\u adc causa? fiat enim ceatinue prtper- 
tiiHtUsihfenfimultipUctthau,tttmrtlio lafen/i multiplicuthnis, Jic 
fehtbet tdrttitnem CH, fient hac tdratuaem D I, iat ftnfn vtiquefanhi- 
p/rra/»»M,athocnon qu®ritur.fuppofitumeft:qu®fitumafuppofito dif- 
fenjilla fic fe habentia (ecnndum mulriplicationem,hypotheSs eft:qaa:- 
xitur autem, an ex ea fequatur,rationum illarum quantitates fn continua 
cfle analogia>rurfiim idem KpomwtfintproporeieatkiiafeafiniultipUcd- 
tienis &CC- quidfacias refponfibnium ad rem non pertinenti? videte mo- 
do conclufionemUxeiufmodi prxmidisdedu&Am-.gemiaait/kjdedemea- 
firdtune fni.ail aliud effecit P.Straffd^uam rttitais AF, C H, DI, ntn ejfe 
frtporthnales i» fenfu additionis, hoc ell vt Geometr* loquuntur^, fecnn- 
dumquantitatesfiias. atque de hoc lolp tota erat qiiasflio , aliud enim 
Vtrimque fiipponcbamr.redlfc igiturP. Sarafla Sc 'afleruit Sc demonftra- 
uirid,quoderatinqa®ltionc:.qutigiturineo quodreAi abiUofa^m 
dicitufjVehcmenter falli afleritur? 
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Spongia Centuria: Ccnfurarum,quas in Audorii 
brum 8. deproportional, confcripfit vir ClarilT.A. A. ' 


e faifa opinione nafcentiaivbi definant nopibalientinuirus eniin ter-^ 
■*^aiinusfairoe1l;viaeunti,aliquidextremumc£ij error eft immenfusj. 
quc^c^^l^m verum.(ic>paIanitaciun(Cen(bri$ illa; de rationibus nouica-[ 
tes,&re'x illis orta Cenfuraruni centurians enim. vhi a triu^^rimoruni^ 
Ccometraruib firmata veftigiisfemita, primum deflexit, in inirocnrui^ 
errores drcumdnxit.Rationum naturam ^ multiplicatione omnino de- . 
pendere.att]uein illa fitamefle , ca:terorum errorum omniiim fons sit. 
& origo. Hinc in denominatorum locum,logari(hmos 5 t fpatia intrudit 
hyperboricairatioi)cmtequalitacis,ad punitum ii. nihilum. redigit; ra- , 
tioniijp multiplicationem, cum additione confundit; librum ptene inte- 
grum Auaori.s de pToport.falil.tatis.accurat: Euclidem ipfilm erroris ar-' 
guit;6mnem dediqup qux de rationibus efl geometriam, euertit- idque,' 
capficl|d,entia,vtcumjie vnumquidemcit |>txdidis oifinibus, proba-, 
bili vel in fpeciem ratione.natdum geometricademonflratrone adftrua^tji 
figmenta /lia fua, certam yeluti yegulam Sc amulGm propbnac,ad quam ! 
omnis de lationibus doi^rina dirip& explorari debeat,. . quae res quam| 
infolens St nouaftam ab omni veritate aliena efliquodin prxcedcmfbuis, 
euidenter demonftratumcumfit,eamodoexcutiendarefta,nt , quxcx. 
principiis huiurmodidaduda.cencuriam ftatuunt Cenfuraijoim. , „ , ' 

Atqu^yniuerfimjquidemexiyi propofitfonibus, quifwsljibj.8 Aii-J 
Acris conftac.vix 70. veras eile pronunciatireliquasomnes aut ape^c^e, 
fallltatis,^Ut mala: cQoHruAionjs,aut alterius crrbrisaccu/at'- porro qiia' 
vanatStniillaeeat Ant cenrunf , ex iplls quibus deducuntur principiis 
omnino patetiqu^^UIcatis manifeftx conui Aa.cum ilnc.falfas quoque, 
ccnfuraseaseffe, neceiTeeft ;; quod ipfumluboc fingillatim ouen^ 


re- 


Frjmurnjexeb quod Togaritbinos St (patia hyperbolica , Velkefle ra- ■ 
tionuin quantitates, locumque denominatorum oblinere , fallam aflerit'' 
propof.2.l.8.8cexbac,propoCtionesfequentes. J.4 T.S.i3 }7-43.i4-yy-^ 
5^.^9.101.103.1 i3,i2M6i-ifi2.i6t. at cum caj^^.. dilucide odenderini,' 
neque Iqgarithmos.nequerpatia hyperbolica, cfleautelTe pqlTeratip-' 
numqiiaqtitates,r^uiturcenrurasillasmillas.cflc. 

Sccdndum:ex e'q quod ratio aequalitatis, luxta illum fit velpunAum,' 
velniml,adeoque'aItcri rationi ad, 4 ita,nequefaciac quid maius, neque 
haDcimmutet,re4uente$propofitione$i^fitatfs arguit 7.9. lo.i '.13.14-, 
11.16.I9.21.2fi.j3.54 38.39. 50.51.53.58.59.60 61.62. 63. «7. 71 84- ii*.I38, 

145. 164. 165. verum cum principium hoc filfiiIimumlit,vtoftedi ^p.io. 
palam eft cenfuras eas omnes quoque fal fas ciTe. 

Tertium, ex eo quod ratio minoris inaequalitatis , fecundum illum, 
quoad quantitatem conferri non pofi^t cum ratione maioris inaequali- 
tatis,autcontra,er5oriscoodemnatpropofJequences 18,32.13.41.92.94. 
l3i.atquehpcprincipium,erroneumcum fit,vtoftendi cap.u. 6 c alibi 
vanas qdoque St erroneas efle cenfuras inde du Aas,necefle elV. , 

Quartum; 
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Quamun;Cxeo quod rationum compofitio, iuxta ipftlm niJ aliud' fic. 
quam rationum vnio > quse mulciplicarionem excludat , iklfitatis arguit 
propo(itiones.7^.7$.77.8o.8a.9a.93.uo.' fedSe ilkid priac^Kum fallam 
cfle cum oftenderim cap.i(.fallx qiioque ex fuot cenfurx» 

Quintum; exeo quod rationes velit 1'equi naturam &c proportiones 
fpatiorum hyperbolicoruipartim ignbtas > parum iniolubiles aderit pro* 
politiones fequentes:f4.i5.r7.x8.t).j9.ji.<58.S9t'7o.ioi. 117.i22.11j.141. 
141.143.144.1 ji. denique & boc priilcipium falium cum fit. vtfxpius 
«ftcDdi.vetiiatemfuamaclegitimam quam Aui^bt dedit.fbibtioneiy 
pbtinent, : T'. .,>[.•■>, . 

, Rijiifdemprincipiis,quibusvrusCen(br A A , EutliymiusCrammoi 
ticusdamnauit propolliionesfequences.-i. Iib.8;j.4, 5.^.7. 8.9. lo.iuaaji 
14. i5.i6.i7‘i8.i9.io.ii.ii.23.24.i5.3ciic qonfeqMbtetvfqueadiSi.tiiclu- 
fiuc:quibus alias addit vlque ad 117, led cum ceoAirs illa tota fallisiplius 
{ffincipiis inniuturivrante oltenlum « nulla eft ; diepropoitcionibus quaf 
inlibtjto-Audforis damnat.fuolocovidebimus. ' ! . 'i,-;; ■ •i',-.. i 

. CxterumanimoscaodotemqueCenrorisJaudb; 8tquodtlDCumlar 
boris ac tnolcftix rebus geometricis Audoris examinandis impendcfiti 
gratias ago;quod vero id egerit infelicius , v«httneixerd«leo.* porro ne 
tantis ingratus limofficiisiCeaTurarum Centirrix. quindenajn repono; 
totnimirum.quot Theorematis litum de rationibus tradatum comple* 
xuselbatquinon nudis 8t gratuitis con(fabuotillxjallertionibas,led ap* 
'pofitis lingulas lirmabo demoodrationibus ,aui locum indicabo j^vnde 
peti illz podint. • ^ 


CAPVT DECIMVMOCTAVVM. , 

Cenlura quindecim Theorematum , quibuis vir Clarifl^ 
A A, qua:cunquc tura Euclides in Elemento dc ra- 
tionibus iimplicibus, tum alij de (implicibus &; com« 
pofitis, nouamethodofe putat deraonftrare; 

THEOREMA. I. ‘ 


S I in hyperbola ducantur 
pluresredx vni afymp- 
totorum paralelx, (patia 
hyperbolica, quz mcludun- 
ror i redis, reprxfentant ra- 
tiones inter illas redas, v. g. 
fpatium A B C D, quantitas 
ell rationis AB ad CD, & 
fpatium CDBF , quantitas 
rationis CD ad EF &c. 



I 



frtfofuio: dtmtn- 
^ Jir*t tnim Aathr$ftr.GtnH. 


t-.Xv 


^t$um KjACMAtm mkbipiexiffe^ttf C SfJf, ^tum nmbipSettM elf rttit 
kAS ddCD) Tttitnit »d Ef t6.pnfA2^-fJlnfimwfiiptre/lr.iol 

K 3 hui». 


on w> 
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h»iu,fiMtU hfpnhhti^c t^t^netjue effe faffi ^nuniutes rttiauKmiMttr Unius 
yfistU tndudtntes-.igUMrnt^ r^s/enunl rmnsnes ilLu , neqnrrefrsfen- 
tsrepcff»nt.fieitnsl»mt}musuisifm. . ■ 

Hinc qM«qsefsll»m eJffrtUims tfnsi 'ihitremsti prims fntinng^nr.- cnmilt 
iim fsUuUitlihse dependent- fs^»m item nroU.t i,e^em innixnm. 

.!!■. ■' '!i rr-' • ' ■ 

^THEOREMA II. ' i i.; 

c . .il :> '-i/i .. ' ' • K-* ;- •' . ' 

1>' Atio «qualitatis nullam habet quantitatem Aquareprarfentetar. fif 
■^•^ratiocqualitatis A ad A;fi per problema prxccdens.eius quantitatem 
quzramirsiimieniemusnullam eile’; tum inter dttas lineas zquates, feu 
potius vnicam,nullumrpaiium hypcrfeolicum intercipiatur 'ergoratio^ 
nis sequabtati$noB datur quantitas. 'f ' t 

•i’ c^Arrririt aliqua quancicas.quae rationem «qualitatis reprglentetiV.gi 
E. cumqualibet data ratione maioris inxqualitatis, poffit dari minor SC 
minor in infinitum, eandem deucniernr ad quantiratem .dataZmiaore] 
ac fvroinde ratio xq Halitatis , erit ifoaior ratione maioris imatqualitatis. 
quodabfurdum. • I •fi’"'- i ' I 

. /tUterSit rurfus Z quantitas rationis «qualitatts;cfgo dux rationesatu 
qualitatis A ad A , plusAad A % eruntdupix fimplicis rationis A ad A^ 
quodxquefaifum;cumquoccunquerationesxqualitati$ compoficx,fin: 
tafitumtequalesvnicx rationi. 



ejf prep»lith,ei- itmenfirtmnesemntt tres errtnen.dimostflrktnm tfi e- 
• nim, ctp. I o.huisu,rstionem sq»sUutis,versm e(fe qssntitstem,& hsberede- 

ntminsieremsqntreprsfintetur. • ' _ _ ' 

Demen^retienis prinis errer^pstet ex csp.<). huius, inqus demenjSritumeP, 
Jfrstis hypnbtUcs , mne^e qHsntiutesrsthrtnm , tdeoque nec iihu (ecundum fi 
reprsfentiiepfii,,-, ■ ; , 1 ;:.;. 

Demonjlrstuticm fic undem filjitstit cenuici esp, i o.ptrt.i..fuhfi9tm ~ , 
Tertiem item ‘dcmonjlretionem felfim oUendi cep:s d.pert. i . num.i. 

Felfim q usque ejl cerolLl d-.xdnm ex TheerJeducentur, vtfingiUutim »Jlf~ 
dicep.io.huimp.i. , 

THEOREMA III.' / . .< 

» . ‘ j ’ 

• . . 5'i 

I) Atio inter duos terminos, componitqrei omnibus rationi* 
•■A-bus inter terrainos,qui medij fumuntur.' ■, >. t 

S it ratio A ad D. di co eam componi,ex rationibus A ad B plus 
BadC,pIus Cad D.feueflezqualemotnnibusrationibus. 
Fiateniminhyperbola 8cc. , 


Cenfttra. 


Bruefinffertiein ebHrtOtprop»fite-,mnurumr4ti»ettm AtdO, tempeniex 
y «mnibmretieaibuei^r lerminet qpi medqfimmetnr.fsifum entem efijre- 
tiemem A edjf^mp»t^e$^i{im Aedtiplm S e/d C, flm C edj>. nsm- lipbee 
j X edditienem 
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tdditionem hic ftn»t,comf»fuit tuttm ntientmjlt per verem muUiplicstiemm 
reti»mimmedierum,(<r ntnper etrHndtm gdditicnem ; vtdemenjlrauictp.vi, 
vnde dr ftlfum ejl.rethnem A edD, ejje etfueiem omnibus refioailus A *dB 
plus S ede, phuCedD-Miudenimefi, retionem A edDcomponi exretiomhus 
intermediis,eliud retionem A ed Didis fimulf emptis effeetjeetem. 

Demonjlretio qeoqeeTheoremetis plene erroneeeft o-felfe,cem efiemet re- 
tiones lineer em Jfetie hyperboliee incledentinm,ejie inter fe, vt (^etie ; ftee ides 
perhecreprefenteri.qno nihil minmvertmefi. 

Corod. I. ftlfum eft, d- nihil pret er efertionem Theor.eontinet;felfum quoque 
ejl Corod. 2..cum eundem errorem Theor.contineet, 


THEOREMA IV. 


Ciquataor magnitudines fintpropmrtio- ^ „ 

‘-'nales.inuerfa; erunt proportionales. — — — ^ — - 

SitAadB.vtCadD.dicoinuertendoef- B D 

fe DadCvtBadA. ~ 

Cum enim eadem Iit quantitas rationis, inter A ad B,8c B ad A, & pa- 
riter inter C ad D,Sc D ad C, erunt igitur rationes D ad C , & B ad A ae- 
quales. 

^ Cenfura. 

V Ereelf efertio,vtptte est Euclide defumpte, et denionftretio prorfus eUer~ 
ronef.cuientmvnquem in mentem venit eUcere^eendem efe quentitetem 
inter A d" S,q /e e/i inter B d- Athoc enim nil eUud fgn)jicet,quem retionem A 
ed B eendem efe cum retiene Bed A, prout exprefse idem docet 2 . corod. T heor. 
frimiuibfurditetemhuiufceeUnmpti,vieLcep.io. huitss, perte a. ed tertium ergu- 
mentum. 

■ THEOREMA' V. 


A 

C 


Clquatuor magnitudines lint proportio^ 

*^qales, viciifim erunt proportionales, fit 
A ad B,vt C ad D;dico permutando efle A 

adC.ytBadD. . 

Ratio enim A ad C, aequalis eft rationibus A ad BipIu*'B ad C ; ratio 
quoque Bad D.aeqBalis eft rationibus B ad C,plus C ad D; fed ex hypo- 
Uiefi,xqualesfunt Aad B & Cad D , quibus eadem additur vel lubtra- 
hitnr ratio B ad C>ergo tota, vel refidua funt xquatia^reu rabones A ad C, 
BadD. ^ • 

AUter. iungatur vtrique eadem ratio B ad C , vnde xqnalitas non /m- 
mutatnr;erit hinc A ad B plus B ad C. (hoc eft A ad C ) inde vero B ad C 
plusCadD(hoceftratioBadD.letgo xqualesfunt rationes A ad C,Sc 
BadD. ' 


ura. 


Cenfii 

, \ '-t, - .... 

■A SfertiovereeHyetdemtnfiretioerronee.felfumtiiSmefi, quodretio Aed C, 
-T \. uquehs retioni A ed'B plm BedCi verum entem efi ^uod ex idtmm ru- 
tienum multiplieetieneconiponetur,vt demnf ritum ejl cep, 1 %Jbuittti 
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So DENATVRA 

Mfi qu$que tfi Jemtn^rath ficHndt ; tutm rAtit B C , Addit A rAttAUi A B, 
vel C D, hAtte immutAtivt demenllrAm (Ap.io.fArf.i. 


THEOREMA VI. 

A B I? Atiocompofitaexrationibusrcciprocis,fjcitra- 

Q~~ . 1 ) " ■^•'■tioncni aequalitatis, 

■ ~ ^ Sint rationes ajquales A ad B.&C ad D; & fiat 

ratio conapolitaex Aad B plusDadC; dico eam efic a;qualem rationi 
zqualitatis. 

Cum enim fit inuertendo D ad C.vt B ad Aerit Aad B plus D ad C.vt 
A adBplusBad A;id eft vtAadA. 



A Sferth{j! per CAMpA^luiiem InteSigAtAr verA rAtiArtHmmHUipUcAtii) verA 
•^-^ejltd- defumptA ex til>.%.AiiilArisAper.GeomprApef.y6. quAilAprepAxilHr, 
dAtAfitquAAisrAtiAf^AdBidicArAtitnemi^B, duiUm iu rAlie/iem KA,prg- 
ducere r At tonem AquolitAtis. • 

Sivero per cempofitionem intelligAtur rotionnm Additio, vt fit in cofaTheA- 
remAtis,plApefAlfAe[l:HAm rotio AB, AdditArttioni B^, prodneit rAtioneip 
inAquAlitAtis:vt demonfirAtam ejl cAp.io.p.i. 

• 

THEOREMA VII. 


'1 


TN ratione copofitaex duabus rationibus , ratio primi termini ad quar- 
A tum, plus ratione tertijad fecundum, squalis eft rationi primi termini 
ad fecundum,plus ratione tertij a4 quartum. 

A B _Sint rationes Aad B plusC ad D , dico iis squales 

^ 'jj efferationes Aad D plus C ad B.nam ratio Aad D,a:- 

qualis eft rationibus Aad Bpins Bad D;& ratio C ad 

. Bixqualis eft rationi busC ad D plus D ad Bjergo rationes A ad D plus C 
ad B,zqu«les funtrationibus A ad B plus B ad b.plus C ad D, plus D ad 
B-W rationes Bad D plus D ad B,faciunt rationem aequalitatis.qu^ ni* 
hil immutkc, ergo remanent atquales rationes A ad D plus C ad B, ratio- 
nibus A ad B plus C ad D. 

Ii;, rii ' ' ' ' ' i 

' Cinjura. . 


infeile^Syfraut iilimAutltr tnteRigit^ 
- de compofitionerAtionum.qHA fit per ilLirum Additio^ 
nemfiAlft efi vti (fi demonfit Atiottutm rAtio A B , Addit A 
■ '[pttAni C D, 'non producit eApdemfiiintnAin, qaAmrAiio 

«<»/<« r</M»i C Bi yt euiuis yelleuitcr inrAtionummAtrriyyerfAtOipri- 
mAfronteAppAret. fiotenimvtD od C,itA B AdB,(fi AggregAtum ex A & Efit 
H;erit tAtio H aA B,fumma tAtionum A S,CD,fibt inuicem AddttArum t viJ. 
CAp.x^.hmuspArtA. ^ 

iiA C8 ^‘fttAmAddendArAtiones AD, C B fiAtvt BAdCfitADad 

* ® „ ®4 Ad " AggregAtnm ex AtfiiK fit L-, erit rntio L aJ V,funm»ex 

■ ti.R*'- AdditiAttfrAtionit ad rAtionetn.CylB-.qitApUn.e i prit^ 

T 1 J, , ff^liAerfAefi-.prepoJitu figitur i» fenfnAdditunu mtlkilA [ a^a 

efi'. 


Eifi. I 
liA C8 1 
4B Da 
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t/l. TnteBflftveriwC^rifimilfipliciittavuX qtuUmntn admittit ipfe)verM tft-, 
ntm ratio duUt in rationem C D, ^tdacit idem quod ratio A D daiia 

in rationem CB. * i ■ 

Demon/lraiio infuper Th^oremati),tot fcatet vitiilyfipt pane vertSirumJin- 
qnla pane afampto falfa fmt, vt cuiuis examinanti ad oculum patet. / ; 

THEOREMA ■ V‘Mk 

S I fint rationes A ad B plus C ad D,afqiia1esra- ^ B - 

tioniEadFjeritquoqueratio AadB.aqualis ~ E F 

rationibus E ad_ F plus D ad C. ' C ' D' 

Auferaturenimvtriroqueratio CadD; re- ‘ 

manebit hinc ratio A ad Bjvtautem ex alia parte auferatur, inuertenda 
eft.hoc enim fupra docuimus , vnde proueniat tatio E ad F plus D ad C. 

addatur vtrimque ratio DadC ; erunt hinc rationes A ad B 
plus C ad D ,plus D adG;inde vero rationes E adF plus D a4 G-j ,l,'<rd: ra- 
tiones C ad D plus D ad C.faciunt rationem xqualitatis , vn^Qrpmanct 
ratio A ad B, aequalis rationibus E ad F plus I>adC- * 'irvnj. • 

Cmfirtt. 

TiRepeJitioe^fal/ifiima inteOeilain fenfuaXditionis prout Cenfor Hlamintet- 
Ugiticttmentmratio EadF.jitfumma ex additione rationis kAB ad rat in- 
nem C D, patetiSammaioremefie tamnetione A B,’quain C D.: tgitnrjdntma 
ex ratione E F, addita rationi D C, multo maior ejl ratione AB. 

Im. etiam demonfiratione/^me^afumptem^rationes C D pluo DC.fa- 
eere rationem aqualitatis;adeoque addit aa rationi AB, hanc non tmmutare,pri- 
idoamdemonpationemfattormeno^ percipere. 


THEOREMA IX. 




B" 


G 


F G 


CI vna r«ib aequalis fitdnabus, notae 
'‘^autem fint duae quaecunque, nota ' A 
,etittcrtta'.J ' , 

Sit 'ratio A . ad K aqualis rationi- 
bus c; ad D plus e; ad F:& dats fint ratiotrcs A ad B.Sc E ad F} dico ra- 
tionem <Q p,' data|n el&. ■' i' L' - "t- J 

“ Fiatemmvt AadB.ticEaJGjerit ratio GadO; «iquahsrAtiomF^ 
Giquaedata eft,cum,ipfiusdcntqt termini. CTm enim rationes E adF 
plui F ad G,fint xquaies rationi feadG,hoc dlt Aid B,cui aequales qu^ 
que funt rationes E adF plus CaulD; erunt rationes C ad D, ficFadG* 
inpetfoteqiiales. , ,*ii t i .. 

• - i:;; , '.i... , i- o- 

■. i. Gesjynf. ", 

■ ■iiiifn b.ii-. .ic. i." • . . 1 ; ■ ■■ 

TiBoPofiiovera //l,feidemonpatio vitioja.falpmo eB enim,qnodr^ii E G,ftt 
A aunalss rationi E F pluo FO-, hee eJl prout ipfe intelUgit,rattens E F. addt- 
U rationi FG-, efl autem ratio E-OMf^ta ex ratione EF duBatn rationem 

f fpf^ 

11>'\ XSt»,, . Vy .'. .A,'. . i .''i' '■''rp C A 

.'tiro /.;• ( V.lsnV;«.\\ii'tv.siiV\%r Vrlsnutwi t 

'.■iar 
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DE NAT.VRAt 
THEOREMA xl 




A 

B 


C 

D 


c ClatduemagniradinesqazuiS) A&B,qu 

_ ^fiunanturxquemultiplicia C Sc D > vcl i 


3uanim 

^fumanturxquemultiplicia C & D > vcl xque« 
* portiones£8rF:dicp clTe AadBjVtCadDi 8cA 
• adB>vt£adF- 


Cenfitra. 


XiRep 0 fi$i»vtr*efi,<i-etdemcmn if EnSMt^.fei m$Iiiiu ejl mtmevti,vti-& 
^MMtMrt»r 0 lUru feqtie»ti 4 ,v^ifpfmrui$ttM. 


■ q»tt»or{*r0U*m ftqt 

THEOREMA XI. 

ClSntquotcunqttcordincjquatuor magnitadinum proj^ionalium, 
>^in eadem teldiuerfis rationibu»;& fit prima vnius ordiois.ad primam 
alterius, vt tcnia ad tcrtiam;erunt omnes prima; fimul , ad omnes fecuor 

das, vtomnestertiae,ad omnes quartas fimulfumptas. ^ _ 

a ' j R r ad D 5it cpim A ad B. Vt C ad D; E ad F Vt G 

^ adH;IadKvtLadM;fitquoqueAadE, 

E E vtG H ‘vtCadGsacAadlvtCadL. 

I ' K 1. -M Dico omnes A,£,I,efic ad «MBneaBJP,K> 
ficutomnes C, G,L, funt adomnes D, H,M. 

Cenjura. 


A 

E 

1 


B 

F 

K 


C 

G 

E 


H 

M 


ver4efi,vtpete Archimdet:i.tUcfn0id.Jed^ 
^ tup reatf»p»ff*-^f*f» it* fx Archimede etr- 
ripeiejlt quedtm mtgtiUiidiiies A, £ ,/, item elie totidem 
C,0,Li & A ddE,itt!dem hc^ntretuaem,qitMmB td FJf‘ 
fivere E &*dl,^»t E 4 iipfiiitE,,referiti$rM^ A,E,f, 
tnignitudines^eliiumegitituMnes C,G,L, ittfaibMjctM- 
atte pnptrticnihu ; ip/k vere hitK, ed eHei , viMcit 



imilUmpreptf, 

’ TrH-EOR;EjMA 1 

<■ , -j , CII, f 5 'd' ■ . -.'.iJ.ii: 

S T qiiatuormagnitudinesfint proportionales , earum <lifiipeoiii«prO- 
portionales quoque erunt. • , 

A B SitAad'«)Wt C ad D; ponatur autem A ma- 

ior B,ac proinde C maior D.dico A minus B,elle 


•,C 


\ . i\ V 


odCniiausD^vt AadCI ^ 

■••«i i' . 

' •'■Aii-.v;. . Ctnftua^ t.'- t ^ . 


Tputpofiti* efi Eatiditi^: / j. adeiqiH 

^meittendi medie, pertim tx CUmu defumptam ejl,ptrlim /iqaeUeex EacUdxie 
dedxS 4 e, 4 dttqnt mixexi temtimtkidtm efi de terilUrus eliis^xime 7 . 


G( 
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THEOREMA XIH. 

S ltqusfuisratio Aad B:fi vtrique termino addatur 

eadem quancitas.v.g.E, erit minor ratio A plus E. “g 
ad B plus Eiquam A ad 6: fi ab vtroque dematur, erit — 
maior ratio A minus E, ad B minus E, quam A ad B- 

Cenfura. 

\jTttt]ae tJJtrluftlfiejl mratienibiu mintris iua(jutliutir. 

» fit €nimrttioi^ad6,xad^.il»ibutsdddntmraqatliaC,D. „ j-. 

t&i.rtritjtplusC,tdBplmD,tfirtliti^ad6:ratitveroi^ ' ^ 

ad B,efi rttit t ad a-raSit amem fmhjijqui altera /^ad€,marir efi ratienefab- 
dapli a ad 4^ fiat enim vt 4 ad 6 dta 2 adyerit ralia 2 adj,per i,v.Eaclid.ma~ 
itr ratione 2. ad dgitar & ratie 4 ad 6 ,maier eH ratione t. ad falf 1 igitar efi 
frimaafferlie. 

Rarfam ratio Kyf S, fit ^ adi^atjaibm aqaaliaaa- Cl” | 

ferantar C,V,i (fi l; erit ratie A minat C,ad B minat gg £) , | 

D^atioj ady.ratitvert Aad 84 «/8= fiat igitarvt 


Al Ci 


E} 

F7 


4 ad 8 ,ita$ad 6 ttritratit^ad 6 ,nimiramAadB maior ratiene j ad y , hee efi 
ratione A minas C, ad B minus D. vtraqae igitur ajjertio falfa efi in rationibus 
minens inai/aalitatis. 

THEOREMA XIV. 

D Ationes commenfurabile$,feu multiplicat^ per numeros ifunt inter 
■•■^fcvt numeri a quibus denominantur. ^ ' 

Sincrationescentuplicata &duplicataieiurdem ratibnis; dico ellein- 
terfevtioo ad a. 

Ratio enim centuplicata > eft atqualis centum rationibus limplicibus, 
ratio vero dupli cata,duabu$ ; ergofunt interie vt centum rationes , ad 
duasfeuiooadz. ' “ - ■ w- 


AB— - 
AB D 


Cenfitta. y i' 

T)Repefitie/al/aefi,(fidemenfiratieprer/us erronea : Ae- 
nim i. ratio Cab maioris inaijaaUtatis ■ (fi in tuum 
(entinaataferieprepertienalium,efioC,centeJimaprima:pa- 
tet rationem A C, centaplieatam ejfe rationis AB. rarfusin eadem Jerie, eHo 
V tertia preportienalii; erit A D ratio , duplicata rationis AB : (fi D maior 
qaam C.vnde (fi ratio A C quidem maior ratione A D, fed ratie A C:'non nit 
ad rationem A D, vtioo ad r.fidvt D^ad C.efio i. ratio A B mineris inaqua-^ 
litatif,(fi in Hia ferie continaatajertia proportionilis fii Dh,centefimapri'ma vero 
fitC:patetC maiorem eJfe quam fit T>\adeeqaerationino AC minorem^ qaamfifi' 
ratio A D: falfa igitur efi propojitir.demenfiratie porro efi erronta,i[iia ajjamit' 
rationem AC, aqualem e/fecentumrationibusfimplitibus; A D vero' daabttrf 
quod falfam ejfe,alias fapiusofiendi : vtraqueenim cemfofita efi ex ratione A B ‘ 
aliquoties tnfe dalia. 

L r THEO- 
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[!D E N A T V R A 

tHEOREMA XV. 


S lHntdux progreflioncs geometrica;, quse ccrminum antecedentem 
vel cbrifequentem habeant communem, erit ratio fecundorum ter- 
minorum i communi, dupla feu duplicata rationis primorum i Stratio 
tertio^m, erit rationis eorundem primoruin>triplafeu triplicata ; St llc 
deinceps. 

Cenfura. 

ViRopolitio hicdefumftt tjl ex duUereeper. Geem.lii.i.pref.tj. eJeetiuevers 
^ eH-et meli ceafunditar re/i* dafU cum dufliceU^^ripU cum irif licete \ que 
due, IptcitdifferuHtifuut edditit numeri/ 'e multiflicetiene, vti efiendicef, 
^.huim, 

~i . Monitum. 


IJjEc illa quindecim funt Theoremata, qpibus vir Clariff AA, nofi 
* ** tantum ea, qua; Euclides in v.elementodc rationibus (Implicibus, 8C 
alij deiimplicibus St compolitis propofuerunt , noua methodo dcmon- 
ftrare,fed totam rationum naturamexvcrillimis edudlam principiis co- 
pledi feopinatuseftjidquc ea brevitate St claritate , vt huncfuumtra- 
ilatum, Geometri* tyronibus ,veluti nonum de rationibus eiemcntumi 
proponi polle exiftimarit.at quam hac fpc fuii St opinione falfus Iit, indi- 
cent periti‘omnes, qui vel obiter figmenta haec noua legerint.^admonen- 
dus certe eftiibrum Audior, vt melius alias res' geometrlcasexaminet, 
£rmatifque' prim6rum'gcometrarumTeftigiis inilftens , St fallere St fal- 
li definiit. . < ' . 

‘ 'C A P V T ’ D E C I M V M N O N V M. 
Digreflio ad Alexium Syluium. 

L lbrTiii5bperis'6(^rnetrici oAauum,quemdb' proportibnalitatibn* 
itrfcfipfitAudlor^uam infeliciter impugnaritCenfor AA, abun- 
, dcin, praecedentibus, dcinpnftratumcft. Alteramodo excutienda 
eft Cenfura,quam dc eodem libro tulit Ajexius5yluiusPolonus;is fub 
iDiciu^^ex^minis,quqd Ephemeridibus fuisaunexuic , >ca librum de pro^ 
portionalitatibuscenlet, , \ ‘ ’ 

Grei^ tf/tem Aar^iii^^mm p‘f opoftibnalitas ejl-.cum fub vniuer- 
fili nemfr/^etienis ex ret/enitu/ compef/e, coruineatuf i, que p eheti ratieni eyt 
retieieilii^(,^mfpptepmil^pd<^rii\fieiprepertie re/ tonum compefiteiifm-, licet 'v-/ 
ne expturibifi retienthm cpmpo»etur\quem eltere. /^uomed* vero ex i'eiiinibitf 
dijpmiiibm ergumenteii* procedere popitiproiil in difinttione proporthaeliin-t 
tum Auttor fefetiterum primipt, [retuspropopturies 'eUquti fore, que peeetogi/^' 

mot 
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‘m»s circd cinuli qiudrMt»r*m continerent)tctHm librum euolui • nihil Umen fi- 
tutU in eo refiri-.donec Undem aduerterem,prepof. ( 5 o , etndem cjje quam iam i 
jex annu inueni d-c. quamratienem permutatamvocaui hoc ni fallorejlex 
Tttiombm dtfpkllihui arpumeneari -. (^c. ex his apparet antiquis haud ignotam 
fuifi formam argumentandi a railonibus diftmilibiu-/ion proximis { quod feri 
nequtt,nec Aulioridvjpiam demon!lrauit)fed remotis-, quales funt , inter oClo la- 
tera quatuor reBangulorum prop/rtionalium;proxima vera fimiles inter ipfamet 
quatuor reBangulaStc. 

Cenfurahxcjtriaafleritiprimum quidem, gratis confidam efle pro- 
. portionalitatem. idque ideo, quiafub vniuerlali nomine rationis cx ra- 
tionibus compolitte contineatur : Alterum, Audotem operis promififle 
edodurumfe quomodo argumentatio cx dtllimilibus rationibus poflit 
procedere,nihil tamen limile abeofadum effc. Tertium, antiquis haud 
ignotum iaulTc argumentadi modum d rationibus diffiiailibus, non pro- 
ximisquidem,quiaid fieri nequeat.neque Audorid vfpiam pratfticerit, 
fcd remotis- videamus modo cuiufmodialTerta illa fint. 

Afleritigitur i. gratis confidam elTe proportionalitatcm.quia htec fub 
vniuerfali nomine rationis compofita: continctur-alTertio hzc exgrauif- 
fimoAlexij errore nata efttexiftimauit enim ille, quod rationes dilEmi- 
les,aiiter inter fe conferri non poilint . quam fiat in rationum compofi- 
cione,atquc inde illam gratis confidam efiTe ait, fub vniuerfali nomiqe 
tationiscompofitz contineri,adeoqueaiitiquishaud ignotam fuifle. ve- 
rum ego vehementer miror , aflertum illud Alexio in mentem potuifle 
vcnitc;rerumquctamdiuerfarum,qualesluntproportiona!icas , ratio 
cx rationibus compofita,non vidille differentiam, qua; ex ipfis terminis 
tamobuiafitSt euidens. ratio enim ex rationibus compofita, nilaliud 
ell,quam catio produ6l||| ex multiplicatione aliquot rationum ininui- 
ccmiproportionalitas autem, eft habitudo duarum proportionum fecu- 
dum quantitatem comparatarumiqua: habitudo ( vti dc rationibus.con- 
ftatex cap.3-huius) plane independenselt a multiplicatione, aut compo- 
fitione; imo exifteret, etiamfiothnScbmpofitioSfmuItiphcatioelTec 
impo^bilistquid igitur, non dico comune , fed vel in fpcciem fimile ha- 
bet ratio compolita,cum proportiorulitate, vt hate fub illius nomine di- 
catur cominerifi '■ 

- Videte modoargurteoturn,quo aflertum fuum probat. Si ratio, inquit, 
■ex rationibus cotHpofila,Jimilis fuerit alteri rationi ex rationibus compofita , ex- 
fuTget proportio rationum eompofitarum-, ergo proportionalitut continetur Jlibv- 
ttiuerJiUi namiuetatiotois etmpofiu.q use quat fo iflhxc cft illatio, qux (eque- ' 
la^age duas aflume rationes,dequ!bus nil aliud conflet , quam qiiod ra- 
tiones ex quibus componuntur, fintdilCmiles ; peco,an , &r qualis inter 
ipfas rationes compofitas fit proportioJrurfum duas pro libitu (tatuC ra- 
tiones inter fe diflimilesjpeto, per compofitionem exhiberi illarum proi- 
]>ortionem?iterum duabus iliis rationibus diflimilibus.duas appone alias, 
<aminterre,quam prioribus diflimiles;peto vtriufque proportionis ex- 
hiberi rationem, idque per compofitioncm.ha:c vbi tentaucris;; ilico vi- 
-debis, quoufque rationum compofitio fe extendat , Sc vtrum diliimiles< 
T-ationes o«m aliter interfe conferri pofllnt,quam per compofitionem an- 
tiquis notam. non igitur 'graiisconnda eft proportionalitas, neque vHo 
ttiodo fub vniuerfali rationis Compbfitz nomine continetur fed toto 
czlo ab ilU differt,Dec quidquamhabet commune aut fimile. 

«•'J :o,'i L ^ 
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AiTerit z.promifillc Audorem operis , edod^urutri fe> quomodoargo» 
mcatatio ex diflimilibus rationibus procedere pofllt; nihil tamen fimiie 
ab ei^raeftitutn. 

Aflertio ba;c grauiflimuin rurfiis continet erroremjSc Alexium in ra- 
tionumargumentoperegrinum ollcndit. dicoigitur> Aut^oreni quod 
promiiit,abundepreftitiire,acdocuifie quomodo argumentatio 4 dilB- 
milibus rationibus, iifque proximis & immediatis , procedere debeatt 
quodficoftcndo. 

Certum e(t , prxcipuum argumentationis a rationibus diflimilibus 
fundamentum eUe, datarum quarumcunque rationum dilEmilium , ex« . 
hiberc denominatores, St proportionem notam reddere : atqui Audor 
pluribus id deir.onftrat modis, propofitione 2,7,i3.i4.8q.ergo Scc. 

Certum eft fecund6,ad argumentandum ex rationibus diffimilibus, 
maximcnecellarium eile,quarumuis rationum dillimilium proportiones 
interie comparare, earumqucrationcs notas facere; atque id Audor to< 
topalBm libro odauodemonftratiergoStc. 

Certum elltertib, ad argumentum ex rationibus diilimilibus , pluri' 
mum pertinere formas illas argumentandi, quibus Euclides , pern>utan- 
do,inuertendo,componendo,diuidendo&exa:quali, vfuseft inrationi* 
bus (imi libus.atque omnes iilas,dil]imilibusrationibusapplicuit Audor, 
propofitione44. 45. 46.47.48.49. ergo&c. , 

* Certum eliquarto,ad argumentum 4 rationibus dillimilibusfpediare 
formas illasargumentandi,quibusArithroctici, addent^o, multiplican» 
do,diuidendo,rubtrabendovtuutur;atque iilasetiam Audor tota parte 
quinta lib.S.didimilibus applicuit rationibus,ergo &c. < 

Quxronuncab Aiexio,num ad argumentandi modum ex rationibus 
di(Tiniilibus,pr£teriamdidla aliud requirat, afj^n. fi prius, quid velit 
edat,8t ilico id in Auftoris libro o(tcndam,ve^ eo deducam, fi pofte- 
rius,fidcm igitur fuam liberauit Audor,& quod fadturum fc promifir, 
prxftititabundb. 

Aflcrit3. antiquis haud ignotum fnilleargumentandimodumiratio- 
nibus diiIimilibus,non quidem proximis, quia id fieri nequeat , neque it} 
Audior vfpiamdcmon(trarit,fcdremotis. «i 

A(rertionishuiu$faIfitas,ex pratcedenti parte manifeftaeli. cum enint 
ante ScpratterAudoreminemotationumdilTimilium , item proportio- 
num quarumcunque denominatores exhibuerit, illarumque proportio* 
nes, ac proportionum rationesnotas fecerit, nemoitemfurmasargu- 
meniandi.quibus Euclides Iib.5.& Arithmetici in fradionibus vtuntur, 
difiimilibus rationibus applicuerit, atque in his tota confidat methodus 
argumentandi a rationibus difiimilibus, nemo vtique ex iifdem argume- 
tari potQit, adeoque modum illuni argumentandi a rationibns diffimilH 
busnotum habuit 

Quod addit , a rationibus difiimilibus proximis , argumentum de-> 
■fumi non pofle, neque id ab Audfore vllibi fadfum efle , plane vtre- 
Kqua, fallumefl: : nam argumentari a rationibus difiimilibus proxi-l 
tnis i nil aliud elt. , quam difiimiles rationes immediate interfe coor 
ferre, & proportionem illarum qotam reddere, 8c cum aliadifliini- 
lium rationum proportione .comparare : quod Audor toto proportio- 
nalitatumlibrononUQtumagitiledvniciagit, &ia hoc totus coUimac 
Kbct. " ' ' 

Propo* 
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Pfopofido antem illa, quam eandem ait efiie cum €o Audoris,toto 
cxio ab differt ; nec quidquam habet commune aut fimile : neque 

magis f(?dat ad argumeotacionem ex rationibus dilfimilibus proxi- ' 
rois , quam Audot docet, quam quod maximb eftinpcrtineos, quale 
illudquodderedangulisquatuorproportionalibusttddic, &qiiidquid 
ipedat ad rationem compolltam. 

LIBRI PRIMI FINIS. 


SYLLABVS CAPITVM 

ET ^IaTERIARVM 
LIBRI PRIMI. 



' Apvt L Pars i. rttioU» fit ver* tpiMiitiu , 

' Vitsi.Errtres MeibetHij- * 

Cap. II. liter qum mignituMtut det»rr*ti».*tt inter fimttm 
I efi ittfimum,a$rK*m tfi reU*m,*ng*les contingentU^efic, 

Cap. III. De medo dufUci rttiemesinter fe comftrtHdi.*lter« 
quidem fecundum qu*ntit*tem,*ltere fecundum multiflicuienem. item tn & in 
que differet rttit multiplex* multiplicet*, duple edupliette, triple e triplice- 
teefic. 

Cap . IV. Stfidproporti*,medietet,prepertienelitei- MercicMeibemij erre~ 
resdefrepertiene. 

Deneture^muneredeneminetomm , retienumee prepertienum 
numeritexprelJerum.Vais i. de deuannttettre retitnis fiSterii fumpte- Pars a- 
de deneminetore prepertienis. ^ 

Cap. VI. De nttnretfi munere denemineterum, retiennm ec prepertienum 
irr*tienelium:V*m. dedeueminetereretienisfeliterii fumpte: Van t-. dede- 
neminetere prepertienis: Pars 3. de innentiene denemineterumquernmcunqne 
retienum ec prepertienum. 

Cap. VII. DigreffieedClerijJtmumvirnm \..dA;qui Cenfirit nemine de- 
inceps venit.cempendiumnene illius de retieniim de 3 rine,&uidtcium P.Gre- 
gerqdeeedem. 

Cap. VIII. Digre(fie*d tuHtyminm Gremmeticum: Parst. Thfefinifini 
luthymij Gremmetici.Pan t.Celamnie eiu/deminprecipuesGeemetret. fars 5. 
Sinepfis deSrin* Euthymq Gremmetici; Pars 4. AntiquerUfi prepefitienes ei et- 
dem f* fit itis eut meU demenfiretienis eeeufete. 

Cap.IX. t-^nlegeritimi eutfieti* ipperielice,reffis lineis vni efjmptete- 
rnmperelelisinclufefint retienumdeneminateres,centr* Cenferem Ca A. 

Cap.X. Deretienescquelitetis.VaKi. qnefenfuequelitetisretie, cetere- 
rum fit elementum. Pars a. reijcitur deGrine Cenfirit A A, Pars}, reijciun- 
tur erreres Euthymij Gremmetici, -k 

‘Cap.XI. De retienum equelitete.Vaxsi. explicetur defimtie 6 , lib.^,EncL 
Vatii, expenditur indicium ttqnelitetis retienum erecentiertnupereUetum. 

Pars 3. 
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SYLLABVS-* CAPitVM LIBRI PRiMI. 

Pars^. fr^riitdtes'*riqiiit dijutbiatis ntienum. 
j Cap.XII. Vemiltto ralieiiKm exttjfud- defeSx fecundum qnimtitatem.' 
Pars I.' in miitriiai 'vnites rtlienis fiper alit , defumenda fit panes muhiplica- 
tianent.Tars z. ■vndedefimideieat maieritas’^ minaritas raihniim fecundam 
quantitatem. Pars 3 . regula ex quibm dignofci queat, ytra ex prapajitu rationi~ 
im,/it mater miperue altera. Pars 4- reijciturdeCirina Cehferis A. Pars 5. 

. retjciuntur errores Euthymij Grammatici. 

CAr.XlII. An rationes pofpnt conjiderari vt fralfipnesfeHminutiafreq- 
tiuntur errores Euthymij Grammatici. 

Cap.XIV. De rattenum additione. Pars I. an additio rationum ai earun- 
dem multiplicatione differat,^ in quo. Pars a. qua methodo f at rationum ad- 
ditio. - 

Cnt.y.V. Derationimeompofttione multipHcatione.tznt. rationum 
eompofuio, /ola multiplicatione perficitur. Pars a. reijcitur doilrina Cenforit 
A A. Pars 3. quo paUo fiat rationum multiplicatio. Pars 4- vtraexduahmra- 
tionibm propefttis,fit alterim multiplicata, & quoties. Pars 5. vindicatur i ten- 
furapropefy^joperisGeom.hb.i. . 

Cap. XVI. De rationibus proportionalihui. j 

Cap. XVll. Spongia centuria Cenfur arum quas in lit.i. P. Gregorijjtulit 
Cenfir A. . ' ‘ . 

‘CAf. XVIII. Cenjura quindecimTheoremitim ,a Cenfore A prepoji- 

torum. \ ‘ , 

Cap.XIX, Digrefjpo adx.yilexiumSyluiu Polonitm de proportionalitatiius. 
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Explicatio, propoftcionura aliquot priimx quadratur*,- 
^U£B perperam a nonnullis intclle^* , occafioncm 
dedere, primam qpadpturatn viti) Scparalp-.’ . 
gifmi- arguendi. > 

De Propo[ittonihtu 6.tibiio. AuBorisy , 

i’ S, L. " -i ;,;?.. • .,f: ;« r!,;'iVii53 jVj 

J Nter eas propoli tioneif,qu» ad euertendatn quadmwattl 
j primam indubium vocat® futit.primimi Ideam obtinent 
propofitiones, quinta & lexta lib. lo, operis geotn. qua$ 

* nonfolum vtnon rc<2e demonftratas, fed v-t-fa-lfas.fe in- 
. uiccmcucrtenres,chymcticas Scc.cenfuit nonneimoihu- 
t lufmodi feripto ad amicum Geometram milfii i quod tatrt 
clarum St liquidum cenfebat illius Audlorjatqye vlla in toto opere geo- 
metrico cftdemonftratio. 

: DefeBHfquadt^aturAp.Gregfir^^^.VmtTiftd. ^ 

frimustH i» lib. ro. T- hmajMk:' r,«- 

Data (it ratio A. ad^^uamuis aliam quantitatem dmifam 

in B C ! dico , quod ratio A ad B . excedat raitioiiein A ad^-l-S^- 

•BC . ratione C ad B. ratio Aad Bad ratioaetiiA'34 'B C, per'prac^eii- 
tem. aequator rationi BC adB.adiutMoemBHd^IedetkifANttoBG 
ad B, Aiperat rationem B ad B, ratione C adB.igttardtiainnuio A ad 
B. fuperat rationem- A ad B C. ratione C ad ®i vv> 

Mtnifepydeficit vltimt cenfiqutn- H D £ I F 6 

//4i ^ ftccdt etntr* fitftf. 17. 5- . - . - •>. ^ ^ — ■ — 

dictl-,fifiuriat tfuttutr qutntittte$ Dj P,t,G, (^'quidem vt D td E, itt F ad 
C-Jit veraexceJ^mqM Djuftfat E , ipfa D'H; tton fereipfam DH, excedam 
quantitatis F, fu fer d, quod frtpejttia iM cenfiqueniia, quam deficei^-dixi , a(j'u- 
mit ; fedexcejfum FI, que F fuperat G, fsfeprafartienalemexcefuiique DH 
fuperaiE', ficvifit D H ad E, ficui FI adG:quid adanlum ptretinnumertt 
excefisu enMsfunt q & lo, ipartebati^tur'inferri ,il/tftijf adi 
fuperat raMnem\^ad BC aliqua raiusie , qudiUfe habeiadrariiiitM-fiiJ 
Bficutrati» Cad B adraiunem C B ad B. l 01 

idem frurptaetreriaterueBititt prep^frUeimi fiqtenti^ ia vitiata item e»a- 
fequentia\ex que fit, vtduaha prepefitieaetfe iaaifem-maaifefieeuertaat, dum 
prima dieit,ratieaean^ ad 'B, excidtr>e'ratietttat^ad B C raiatie Gad S,fi- 
^ tuada auum dicit ia aqaithdeatibtst/Tnmiau , rat^tm 4 ad Bttiitdire ratfe- 

M nem 
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iJjtdMhne S id idt^;q$ud virum ejl-.fed ntu S C tdB io id i ^fupent 
ntuHtm BidBi\id i^,riliene CidB^ id i^,»d ritiimem 'C 6 tdB «> <i/i 5: 
qiud €titm verum eft.ntm tx doUrirn Titii <i td \^,tdrt- 
tieKtmtoidi^,(quUvtnqHe tdidem ctnftqutns) fe bibet vt mUcedens id 
MtecrdentyXempe vt 5 id t^-ftd^ rtJ^eHu 10 efl qmrti ptfs-,ergo ntie B C td 
B %o id iq .fiipeni ritie»eBidB\^id\\, ^uirld pert( )pj}^ ib- idee^ue Hb.io 
fi qmrii ptri detnbitur , remanet tiihnt rttienei^mles ij ad iji tJ- if' 

id\]:quii i rtthneio td t^,tbtiius efi.e^ce^ ,quefiteril>tt rauaem ^i*r , 
lititu iqidlyqutrevefiillmmor demonflritiini , fi-^ne (fitiuxtamenten^ 
A.»Hiru inttUigitnriVert efietdem modi cpnfiquentii : i^nr eiittpr 'rttiaA td 
B 10 id \yfitpent r it unem A td BC ip idtQ . ntune C id idtq,id piiio- 

nem C B tdB 10 td iy,qnit ib eam dcdlrmtm JemefifirttiinemVtm ei^bct-' 

tim A»£lerifiuperit iUtm qiiirti pertt nnmeri ip; qui tiUid, fient re^iinit 4 ‘ 
qmlesi’iidiy&>.6idltf. . . , . \ , . l-.' • , 

Simili mt do vtrt eft S.prepefitie fi eiui dimon/lritu eodem medaintelligt- 
tarinxti mentem efideCirintm AnCloritibene eiiini condidit , qiod r/ifio A td 
S 10 id lyexcedit rttioni A td B C lo td io,rttione iid A 5 id,i.Oj^dittie- 
nem BC tdtAiotd to\ctmenim ratio CadA^ tdio',^ rttio S Q td^A.io 
td 10 Jiibetnt idem con/eqnens-, per r-l.%,fi habent vt antecedenpfieljtfttecei, 
dens,nempt vt J id to'Jed<^ td 20 fi babentvt quarti pirsTelpe£}»2a,er^:rt~ 
tio A td B lo td lyfuper at ritionem A id BC 20 td 20 i per quartam pprtem 
antecedentis , qui tblttS: fiet tquaUtts r itionum 1^ tdi^ , S" ‘•o.td 20,vi. 
patet. 

Ctterum cum bic A udor in UbAe proportitntlitttibm,pontt fius principia, dr 
incedit nouivii,demonftrttiui fimper progrediendo t miru^non ed qutdfiffi- 
eilier fit-,^ nifi eius pr incipit, O' rttio progrediendi tc demonfirtndt inlhc mtte^ 
rit diligenter examinentur, (fi intedigantur , facili erit eiue pr.opefitfintsetc de~ 
monfintiones itomucipiitteo Jenjuinquotbipfi tccipiuntur. , . . 

Exbis pttet,id infiiiitltm ex Euclide ; eumhicnon fumatur nudtproptrt fi 
C td B,fed proportionalitta modo dide, neque petat vUo medo propofi2,eiufdem 
lib.ntmidqued fupponit,vt vidimus , verum efiiqupd tutem confundat mulii- 
plicitionem cum tdditiene.ftlfum efi euidenier-,femper enim loquitur de multi- 
plicitiene,(fi fit progrefiua i r itionibus audis per muliiplicttionem , td rationes 
tndts etiam permultiplicitionem-,nen tutem per additionem, vt obijcitur mm 
Tatio AL, continet per multiplicitienem bis CU, efi rttio CH continet, bis per 
. multiplicitienem rationem D O: fimiliter eiitmex demenfirationetqpregreff. ' 
rttio A continet etiam per multiplicationem bis rttionem C S;(fi CSevnti- 

net etiam per multiplicationem bu UT , ergo fimper loquitur de pregrefiupet 
multiplicationemmin per tdditienemilegaiur attenti propofij.de proffrefi i qua 
defumttur medius terminus huius I2,(fi reperietur quod Auder feqipertaquttur 
eodem ptjfu de multiplicatione, 

Hucufque R.P.Ioannes Baptifta Giattinus-exquotnanifeftumeft eos 
qui propoiitiones illas ▼( fallas. vt Ce inuicem euertcntes cod(lemnarunt> 
Dii nifi nodum infcirpOquxfiuille. 

' Ca;terum,flquisviterioremhuius tfiaterixdedu<liionem,8c fufioremi 
explicationem deliderct.is elegantem tradat^ P. Alpbonll de Saralla, 
quem ea de re confcripHtilegaomulta^ue/bicieau digna, Srqux pau- 
cis fuere qota reperiet. /< : 
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OE 'propositione VII. & viii. 

Lib. IO. Audoris. 


P niodisHucufcjue Geometria>rationcinduarvI 

quantitatum ad duas alias, vel pluriumad pluresex- 
^ hibuit;prl6rab Edcllde deoionllratur lib.s-ptopof.i 2;& 


A C 
B D 

efthutunnodirfifueHc vtA^dB.ttaCad D, St Eadl' Scc. erunt onmea 
ACE. adonfties BDF, vt prima A ad primam B. 

ABC, ' DEFi ■ ' Pofterior.Arcbiiiicdjs eft propofi.de conoid. 

'j , lifucritvtAadB! itabadE.&vtBadCitaEaJ 
G M . i K p^fucritque infuper vt Aad Gita D ad 1 , & vt B 
ad H ita £ ad K. denique vt C ad lii ita F ad L , erunt omnius A B C a,d 

omnes GHM, vtomnes DEF adonjnes IKE- 

CJuiavSro propofitiones illa: certasac determinatas quantitatum 1 !^ 
initationes requirunt , nouam AuiSor & vniiierf.ilem adinuenit metho- 
dum, qpbtcunque St ^ualelcunquequantitateHomparandi , cumtoti- 
deihaurphiribus aut paucioribus aliis , etiam quibulcunque.qux adin- 
uentio.non adeo leuis cil momenti, vt nonnulli exiftimiruntifed eo ver- 
git, vtcjtrationibuspmnibus fecundum quas, partes in quas tota diuiia 
Uint,confcrri interfe poflunt , totorum ration.es innotefeant. qua; res vt 
snelius intelligatur > pauca priusannotabo , quamaddemouftrationes’ 
procedam. 

A Sit ratioquxuisAadB , StipliBintelligatur addi 

“. quantitas C dcmonftrat Euclides lib.j.propof 8. quod 

'' ratio Aad B, fit maior ratione Aad B C; quod veriiE- 


B 


inum cft,quidquid opponat Cenfor, vtoftendi<lap. la. lib. primi. explij 
candummodoeft,quomoilo,St qualis fiatalceratio , tam iaratione Aad 
B, qfiatbio tationeB ad A , pe^accefium quantitatis C, ad quantita- 
tem Bi 

pToqiiari;i aduerte i. inter omnes duosterminosdupIiccmelTere- 
lationem:vnam,qua A vt antecedens.refertur ad B vt confequens ; alte- 
ram(qusfc pridri correfpondet)qua B vt antecedens, refertur ad A vt co*' 
fequenSiqua: dutb relationes, ita eflen.tialitcr interfe funt conexae, vtvna 
crefcente,altera neceflario decrefcac,Sc viciflim vna deferefeeute , cref- 
'cataltera. 

Aducrtei.pcraccetibm quantitatis C ad quantitatem B , non tolli re- 
lationem Aad B, aut B ad A, Icd hanc augeri, illam vero minui : auge- 
tur relatio. B ad A , relatione C ad A , qna; eum priori facit relationena 
B C ad A, maiorem vtique quam fit relatio B ad A: Sc quia relatio B ad A 
crefeit peracceflum C ad B, neccll]u’io decrefeit correlatio A ad B , 8c 
fit relatio Aad BC. 

Aduerte 5. quod ficut peracceflum quantitatis C_ 

.5 ^ adB,noua oritur relatio C ad A, diftinaa i relatio- 

" nc B ad A, ita viciflim nouaoritur correlatio A ad C* 

diftindfa i relatione A ad#, ijaod clariils patet fi A Sc B ponantur aequa- 
les,* C dupla ipfius A vel B tunc enirti relatio C ad A, erit dupla,8c cor- 
relatio A adCfubdupla,cumtam AadBiduamBad A.fit xquSlitatis. 

Aduerte 4.quod per acceffiim Cad B,liciit relatio C ad A, accedens 
ad relationem B ad A, facit celacioncm B C ad Ajita correlatio A ad C« 

accedent 
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AccedeosudUdoai A od B , ifadc .frktionein A ad Bd : S CcBtire^uiD 
££ adA^nuior celadoae B od Adoi relatio A ad BC>n1int>c eftrdk- 

.tiooe Aail B : «|>nxrUur3nodo^iiere«BiaicioCa<lA,acced0nsrektioiM B 
ad AtfiKiattjatdiiMHi^cBEtelaic^ autem Aaddi aCoedeaMveiationlA 
4 U'B,&ciacquid'duoaE:fro<]iiOM^ . 

Aduertc 5. quod relatio C ad A accedens rclatiMii B<ad. A<>. exCutgac 
cx augmento antecedentis B> per additionem i^antitatis C, inuariato 
manente confegueote A‘ aBc^aatem^aKeeadoata. inuariato confe- 
quente A.fempercrefcit ratio Bad'A> &'quidein ea pjpportione qua 
ccclcit antecedens B. vnde relario CA accedens relationi B A, facit 
relationem BC adA> maiorem qUamfueritBad A. quiavcrocorrela* 
po A' ad C, non orintrex armento antecedentis A, fed confequentis 
'^^erat-eeflUmCad BiflccefuriOTelali^AadC iicc^enstiHatleini A Ad 
(achcdatiodtm Aad BG> ndixsrem quam fiicrttreUtto^ad B : aiu- 
Cfoenimcdnfequcnte BianaaniatP A^, dimioaimratioA 

ad B.Sc quidem ea proportione qua crefeit 'confequehsB. 

Adu^tc 6 .qqo 4 ^<^Wc^tioCad Aaccedendoreiitioni Bad Ahanc 
:au^et fe q'ftenflSt qiwnijiim relatio B ad A. creqeritptjrajccefliimC. ad 
>n£ecedelis B, ita correlatio A aiJ C, accedendoafl A B , Jianc ilnminait 
‘ 8r oftendit, quantum relatio Aad B defecerit per acceflum C ad cOlift- 

■ qucnsB; 4 uc quantum B exercuerit petacceHuinC ••vndcacceflusrfe- 
'htioms AC adrelatiqnem A ad B non eftadditiofcd niiJtilatio. 

■ AHuertC7.quodduxnEucIidesdemonftfat,fBtipnetn Aad BC, <ni- 
^notem elle idtione A ad B, conltderaiieTitduas i^tas relationes A ad B, 2 c 
'A ad C permodam vnius quod exfnt^ic ex additione i^^tatis C ad 
' quaotitacefflB,quia hoc propofitoillins l^d^t^ qua taihenperat- 
'ceflimlCad B, Ucutnoua oritur relatio C ad A . d®ndi i fi|atiooe8 

itd A, Ita noua quoque exfnrgit correlatio A ad C , dHlindi 1 relatione 
AadB, & Audor illaconfiderationead propbfltumfuumindigeatiduas 
Bllas relationes A ad B , 8 c Aad C io ratione A ad B C , yt diftiudas, 
quales veri funt , contemplatur, ex quibus patet dodrinam Au£toris« 
quam in propof.y 8 c 8 tradit, non eflh fidf itiam aut chymericam, [vtnon- 
niilli, minus in rationum naturaveriatiiexiftimaruntlfedrerifiimameire, 
plane in Euclidefundatam. ^ -i 

His prxnotati.<;,faciliserit propofltionis 7 & 8 demonlfratio.quasqttia 
Audor ex f & d deducit, illas primum in vcroaC genuino fuO feofu ptd-' 
^ ponam acdemonftrabo. , 

' ■ PR OPOSI TIO Y. 

Lib. 10. , ' 


^It A ariteccdcnsj&confctjuens diuifiiin vtCunque in B & CJ 
O dico quod ratio A ad B, excedat rationem A ad B C, par- 
te aliqua ratioiiis A ad B^qu<e ad iplam rationem A ad Blcha- 
bctjVt ratio C iid B efl ad rationem B C ad B. 


R Atio A ad B, e(f ad rationem Aad B C, Vt B C ad 
Bpet 7 deproport. fedvt BC adB, Ita eft ratio 
B C ad B ad rationem Bad B p6t ^ eiufdem , iginff W 

Mi 


A 

B 


ratio 



,4 PRIMA C^RCVtt 

rado BC adBiftadradoncmBadB,itarado AadBcftadrarionem A 
ad BG, fedrado BC adBj fnperat rationem B ad B , radoneCadB 
(quseparsettradoniJ BC adBperii4- eiufdem ) igitur 8r ratio AB, 
duperatrattonemAad B C.partealiquiradonis A adB, quaiadipfam 
rationem AB fe habet, vt tatioCadBeftadradonem B C ad B. quod 
cratdeaionftrandumi ' 

. ■ . -.t , . * ' ■ 

' P R O P 6 S IT 1 O VI. 

:• • Lib.io. '•?' ' • ' 

I lfdem pofitis-.dico rationem A ad B C . deficere a ratione A 

ad B,raxioncaliqua,qua: ad ipfam ratione AB fc habet, ve 

ratio C ad A fe habet ad tationeni B C ad A. 

A t? ^tio C ad A eft ad rationem BC ad AiVt C eftad B C; 

U ^pcndeptoport.fed vtCad B'C, ita fe habet ratio C 

' ^ j. 7 -ad B ad rationem B C ad B.per eandem; igitur rarioC ad 

A eft ad rationem B C ad A, vt ratio C ad B eft ad rationem B C ad Ba 
fed ratio A ad B, per pracedentem.fupcrat rationem A ad B C> excefiii 
aliquo rationis/juiaatpfam rationem. AB fe habetvtratioCad Bfe ha- 
bet ad rationem BC adB, igitur & ratio AB fuperat ra<ionem A ad 
B C , exceflu aliquo rationis , qui ad iplam rationem A ad B fe habet, vt 
ratioCadAadrationemBG adA;igiturratioAad BC deficitdratio- 
oe A ad B, defedu aliquo rationis, qui ad ipfam rationem A ad B, fc ha- 
bet vt ratio C ad A ad rationem BC adA.quoderatdemonftraBdum. 

; propositio VII, . • 

Lib. IO. 


I lfdcm pofitis : dico rationem A ad B C conftitui cx daabus 
rationibus A ad B & A ad C. 

R Atio Aad B C rcfultat ex augmento conlequentisB, peracceflUm 
quantitatis C.iMuc ratio Aad BC conftituitur exiisqux refultant 
ex additione Cad B:fed per acceflum quantitatis C ad B non tollitur re- 
latio Aad B (ed accedit relatio A ad C, qute quia oritur non ex augmen- 
to antecedentis A, fed ex augniento confequentis B, diminuitrelatio' 
nemAadBvtoftendinotabili5& « pag-93. igitur ratio AadBcon- 
ftituitur exduabus rationibus A B, AC. 

Eadem f^ropo f. aliter demenFIratur. 

p Atio Aad BC perS.Iih.io.atqnaturrafioni AadB diminuta: ratio- 
•^ne aliqu4 qusE ad ipfam A B fe habet, ficut ratio C ad A eft ad ratio- 
nem BC adA. fed ratio AB fic diminuitiir per acceffum rationis AC 
(quia cum hac orituiex audento confequeritis B per C , non additur 
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rationi AadB>fedluDciminlnuit}igitar ratk) Aad BC (onAituicur 
duabus rationibus AQ ad A C. ■. * ' . 

• ' Idsmdemon^rAtttr innumeris. 

S it A (a. B a. C4; ratio AB redudaad minimasnuf 
meros erit ratio 4 ad i; ratio AC redu( 3 :a ad inini< . 
iinos mimetos, quos 'patitur cominuqe antecedens 6, eft ^ 

ratio 6 ad a.addanturcoofequcntes iSr i , c^dbtgcot 3i ® ^ 

eritqueracioAad BtJ ratio ad 3:!^ quia ratio AB dv * d 

adt peracceiTuni ramuis AC>taatumdioii* 9 it*r,quAntnn)ratioBad 
Acrefcicperacccflum rationis C ad A.ratiQaut^ B ACubi^rupUipcr 
acceflunrrationis CadAfubtripIjB.fitratio B‘C? ad A , fubd‘upta ; igitur 
ratio A ad Bfextupjapcr rationem AC tripUm, dimmuitur & fit ratio 
Aad BC,, dupla:. 

Prtftjilu 7 tjfftd rem neti differt i fexu ,fid i» mede le^uendi , idtjee ee de 
(tufe teMtupe^qited in j^expUtuiin ctnfkdtlUti*»tm*ddiic*tiirr 4 tu A edC, at- 
tntia 6 exfhcaemeBnenenfft. 

, ’ ' PR O P O SI 1 1 d VIII. ’• 

«' • j ‘ 

f .f ■ . ' . . • : <i 

.1 ro 

i,- .V I. • . , , , . 

ff^yemtdmdum frtfefiue € dffieiPA 7 , penet medum lequendi Untum , ei- 
^^•IjemefMretie A td 9 C ite 6 tmperetm nm niiie/uA ed kdimiHatt,in^ 
iere t»m reuatuhm Ati ACt^iu etiAxe fmftfine , fecutidem defUettt 
bqHettSUedamexftieendr dtmimXriBi ftfefl\q»vttm vtrumqnt um fr»- 
' ffth. ' ) . . -'T. vu • . 

Sint AB.CD tcrtnini.tationis ABadCD; ‘ A ' B i 
■vtcunque 'diuifi.- i 1 ,!.;1 jl';? ’ ' ' ■'j) 

Vite I ■ rationem vipufque A B ^ ytroinqaC ^ .y> .i ^ r-. 

CD, aiquari rationi AB adC.oatttilateparMaliquafoi.quflBficfeW 
-betad i pfam rationem AB ad C,vt ratio D ad AB ba^adratw- 
«cm CD ad 'AB. Ratio A ad C, addita rauc»iBadC»aiqyftWr rationi 
A B ad C, per H4 lib.B.fimiliter ratio A ad D, addita rationi B ad D , x- 
quatur rationi AB ad D/ cum igitur dux rationes, AB ad GvAB 
D, kleinhabeantantecedent AB, aiccoBfequenadiuifumtCtXpprfilit). 
I o.retio A B ad totum C D, xquelis rationi A B ad C , tantilMa» pat^ 
aiiquifui,que ad ipiiun rationem ABad CXebabat» fifiUtfMio 0 M 
AB, cftadrationem CD ad AB: quod erat detnonftrandvmS' 

piu i.cationem A 6 C D» oonftitui ea; quatuor «atiowl^ A C, 
AD, BC,6D. Rado Aad CD », addita ratio B.qd C D»';6cit *ati«- 
nem AB ad CD, pern4.1ib.8: fcdratio Aad CD, par7lib'>i<», 
ftituitui ex rationibus AC , AD , fimiliter ratip B ad C D , con- 
llituituc ex rationibus BC, BD, igitur ratio A® *d CD, conftitui* 
turex rationibus quatuor AC, AD, BC , B K quod erat demon- 
. Arandum. 


f 
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p. R O p O S j' t I O X I L . 

Lib. io. ppcr. Gcom.;^ -VA • 

• * 

S IntquatuPt ordints quinquc tontinoe' propbi^iPbaliuiil 
A B C D E, F G H I K. L M;ra O T 

ccs vltirtlasquaatitai« EK P^y, *qualcs. ;j-,;; [ ^ 

Dico ranoDcm duarum A F ad dbas L C^v tocics^outinere 
■lationcW duafiim‘CH' ad dUai>>N S,'^^qu<itfiiS'haec ta£W conti- 
net rationem* duarcim'P ia'd'dlia$'0 T, 7 ■ ■ ■ L' ■ 

; J-: ' r.i 'V' '•'ii- vj •.<!!>./■ ' f 

Hoc prout Au^orinteUi^ti . u .. yi ' 

'■> . , vA ■ .1 .u .. , , • -A, V^^“ * . r ~ ' ■ 

tSlcoirtilonemduaruiri AP ftdu« LQj cdriftlttii ex lifritionibus, 
fecundum prop.8> iam explicaumiqux totieslEnt multiplicat® ra- 
ptionum, ex quibus coaftituiturratioaiuarum CJH adduas N S, quoties 
’h® ipf® rationes multiplicant CaS', ex quibus conftituitur ratio duarum 
DiadduasOT. ' . ^ 

A B C D B Ratioduarum AF-adduas LQ,iuxta 8 ante ex- • 
F r* H I K plicatam , conftituitur ex quatuor rationibus A L, . 

T XT b' A<^ FL. FQ: fimiliter ratio duarum CH ad duaa 

I, M N O P jyj 5^ conftitoitur ex rationibus C N, C 3,H N,H S; 
Q_RS;T'V denique Stratio duarum DlbdduasOTiconfti- 
tnrtur ex raponibus DO,:DT,JO,'ITi fedrationes AL, AQ, FL . 
F Q> toties funt multiplicat® rationum C N , C S. H N , H S (lingul® ' 
nimirum fingularum lIbi'cortefpOD(lentium ) qubties hs^pf® funtmul- . 
tiplicat® rationum DO, DT, IO, IT per 17. de progreT. igitur ra- 
tio AF ad LQ^ conftimiturexiisrationibus>qu® toties per multipli- 
cationem Concinent ratjones , ex quibus conftituitur ratio CHad 
N S , quoties h® tpfs rationes per multiplicationem’ contiuent ratio- 
nes >exquibusconftituic»rratia DI ad OT. qu^derat demonftran- 
dum. ■ • . 

Hiiif pdtet quidAMff4r itUtUigtt ftr vtrhtm c»mtiitrre{ex qa$ fote vfrh mt- 
/k intelUff«,emius errtmMtijMt-, lua enim VMh retunem A F dd L S. 

' ties fer mnhifUcdtienernxdntinere ratienem CH dd N St qnetieshdcfermHl- 
' tifUedtunim ctntinet rdtunem DI dd 0T-, fedrdmnem A F dJ idie- 
td eCldUdm,centinere em rdU$mes,fine ex Ut een(Hiid,q»d tities funt multi flkd-; 
fd ldtiinimt qhdt cintinet fineexqditm iinjlittitur rdtii C H dd NS, qei- 
ties hdiffdfrnlmiill^liediMrdtiiman qnu centinet fine ex quibus cmBitmtnf 
tdth DI dd OT, ,<i J 'ii. i . 
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PROPOSITIO XXXIX. 

• • 

Lib. lo. oper. Geom. • * 

D Emonftrandum cft inhacpropofitiotijc(omittobreuitatis 
caufa, fccma vniucr(ale,& conltruftioncm, qua? apud Au- 
dlorcm videri poteft) quod ratio duorum parale/opipedcvum 
cxRinXjCt S in Y,ad duoparalclop.cxTiaZcc Vin &, toties 
contineat rationem duorum paralclop. ex I in N & K ia Q, ad 
d«o ex Lin P & M in Q, quoties hxcipia ratio, continet ratio- 
nem duorum ex A in £ & B in F, ad duo cx C in G & O in H. 


Hoc c(l 'Ut A udor intelligit . ' 
/ 


Q Vod ratio 
duoru pa" 
ralclop. ex R ia 
X&SinY, ad 
duo exT idZcc 
in &, iuxtaS, 
iis conftitua- 
tur rationibus, 
qu$ toties itiulti- 
plicatat lutitji:^ 

‘ lipnum, cx,qui-;, 
but confbituitur 

• rttib daorum er' ^ 

ni.nf.'- l ta 

• hi; , ■ 

addOoex L in P 
& M in Q, quo- 
ties hx ipfx ra-* Z 
tiones multipli- 
' cat^ funt earum, 
ex quibus c5iU-, . ^ „ 
tUltu^ rauodpo- 


.q-j^tihh ni 'h , CJ^ni 
K .V tii >l rnui 



, oiui £lgj oxH eanor'^ ‘1 lU 

rfAmE,feS|„ • QO „.nA z,;bilol 

F,adduodICioG&DmH, f. 


D^AtiodHprpmptaIelop.(;K Yiladduoei 

"laSc .iuxtaS, cd[mituilurexquatuorracioniFus,tiiniirum ^raiio-f 

neR in X-idXi n'Z,Rin X acfV to &; S iU YadTlnZ.SinYad YHf" 
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& : fimiliter ratio 
Quorum ex I in N 
ScKin O , ad duo 
exL in P& Min 
Q.conftituiturex 
rationibus l io f ~ 
ad L in P , I in 1 
ad M ioQjKini 
ad LinP, Kiri O 
adMin Q i deni- 
que ratio duorum 
cx A inE & B iq 
F, adduoeXCiti' 
G & D in H.conui 
ftitfiicur ex ratio- 
nibus A in E ad C 
in G > A in E a'd D 
iqH^B inFadC 
inG, BinFadDj 
intt. 'ftd per j8, 

5t coroll. eiufdeiii,'t 
lib. 10 - Au(^ons> . 
ratio R in X adT^ 

, in Z, toties m ulri-^ 
plieJA fationeiri 
• in N ad L in P, * 
quoHss ha:c ipfa j 
. multiplicat raut^ 

. ^ ,(• nem A in E ac! {d 

inG, &ita deinceps, de cjeterisfationibus'omnibus- igltnt MciodcIO-i 
lumexRin X 8c;j'inY , adiioexT itt Zei V iiTat:',^e»iiscbB(-H 
fticuitur rat ioni^its.qnatTOlies iatlttip&ant rationes , exqulbus confttxi 
tuitur ratio duofUiMjjliBji ^rJ^t^ , ad duo ex Li,nP./(f,Min Q#i 
quoties rajio_aesmulti{>l|cdtK funt earum , ex quibu^itonftiti|j-| 

-turratioduorumex AinE&Bin F> adduoexCinOSc tIpiH. qittw 

rrar flfltiM^nrtranrlum. ^ ‘J Pl tJ 7 ‘) c t*fi 

^ ' -ctip ,^3 ni i«. jft 

P R of qs-r^Y o x l. , tiI 
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£co rittioMm folidi ex RS in 
, terties continere rationem folidi ex 
adfot.ftrLM in RQ-, quoties hxcipia ratio, conuixcqitionc 
folidicx ABin EF,adfol.ex CD,in Gld., ‘m j 
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txfunt illarum rationum,ex quibus conftituicUr ratio folidicx 
I K in M O ad fol.ex L M in P quoties lix ipfi rationes 
multiplicatx funt earum , ex quibus conUituitur ratio folidi 
ex AB in EF, adfolidumex CQin G H. , 

pErprxcedentem ratio duorum paraielopipcdofum ex RS in XYad 
duoparal.ex T V In Z 5 c cflnftituitur ex iis rationibus, qux toties 
funt multiplicatx earum rationum, ex quibusconftttuitur ratioduorum 
paral.ex IK in NO ad duo ex LM in PQ.» quoties hx ipfx rationes 
lunt multiplicatx illarum, exquibnsconftituitur ratioduorum paral.ex 
AS in EF, adduoex CD in GH: II igitur paralelopipeda illis inferi- 
pta folidi$,non fint maiora dimidiis corporum quibus inferibuntur , in- 
feribantur, fpt, vt cxfuperent dimidia folidorum quibus infcribuntqriSc 
eadem fiatartumentatio : Cum igitur id fetnper deinceps fieri jjedlit , 
inferiptamaiora fint dimidiis folidorum quibus tttfcribunmr.manifeftu 
eft folida ilia per iit^riptionem continuatam exbauriri; quiatr^roeadfi 
proprietas conuenit ipfis progreffionis terminis vt oftendit Audtor prop. 
eademeuidensellrationemtotius folidi ex RS in XY, adfotidumex 
TV in ZSc, conftitui ex iis rationibus qux tOtiesfuntmultipUcatxra* 
tionum, exquibusconftituiturratlofolidiex IK In N 0 ,‘ adibf.ex LM 
in PQ,, quotieshx ipfx rationes, multiplicatx fufitillanim,, ex quibus 
conftituitur ratio folidi cx AB in EF, ad fol.ex CD in Cil. ^uode- 
rat demonfttandum. 1 ■ . ■ . 

Scholtum. 

'pRiufquamad propofitiodem44> in qua totum primxquadraturx 
•^momentum confifiic, accedam, paucis expedire' vifiimeit , quidSc 
qu£ ratione ex partiali^ illa rationum xquimultiplicatione ,- propofi- 
tione 40 demonftrati , de touMbus ratiooibas , quai iater fexiUa folir 
dareperiuBOinlegitimb inferri ac concladipeflit: 



Efto (olidum ex A B in BC, idem quod in propof. 40, oritur ex pland 
patabolico RS inpIan.parab.'X Y: &folidu{n ex DE in E ide^ 
quod oritur ex plan.parab. TV in plan. parab. ZSc. itemfoLex CB iA 
BH, identquodoriturextrapezio 1K intrap. NO: ^folidiunex lE 

N X iu £ K, 
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in EK, idem cum eo, quod oriturex trap. L.ljil ,in P Q : denique 
(olidum ex LB inBl^ idem quod oritur ex pl^no parak AB inplan. 
EF: &roliduniexpIai>.parab. NE inplaa-parab.- EO> idem quod ori- 
tur ex plano parab. C D in plan.parab. GH; voceifturautembreuitatiS 
cauiaduo prima folida , A C, D F. (ecunda vero.folida GH. I K; ter- 
tiadenique, folida LM, NO.' ” . 

r ^um igitur cubata fintquatuor prima folida, nimirum AC. D F, GH, 
1K; & perpropof43.1ib. IO. oper. G.com. qotafadiaiic ratio, tam folidi 
ACadibL t) F, quam ratio fol.' GHadfol. IK: notaquoquceftpro- 
portib rationis fol. AC adfol. DF,‘ad'ratidnem fol: GH adfol: 
itaque ratio (bl. A C ad fol; D F, eadem qua:* ad 0: Stratio fol. GH 
adml. IK, eadcmquaryad^ifiatquevt^.adyita iSad A ; eritvt*adA 
itaratio *|3 ad rationem yi, hoc eft ratio fol: AC adfol; UF, ad ra- 
tionem fol; G H ad fol; I K. 

Vlterius:cum ratiOntsdua:’,folidorutn AC ad DF , & GH adIK, 
per diimfosret^e numeris cxhibirx finr, condat rationes illas elTe ratio- 
nales;8ctam-fol. AC «pfi DF, qoamfohGH ipfi IK elTe commenfo. 
rabilervrtdeeciam tam*ipd/3iquamyip(ileriFcammenfarftbtle. quia 
vero ratioA ad /3, eft ratioy ad i , erit ratio A ad J3 rationalis , Si A ipfi /3 
commenTurabile:fed etiam aipfi /Sed commenfurabile, (cum ratio* ad 
|S rationalis fit)igitur St aipfi Aeft commenfurabile. 

Adlimatur ita- 

.-"y, • quehyperbola,cu- 


iusafymptotiredlu 
contineant angu- 
lum; in qua alteri 
afymptotorum pa-* 
raljl* ponantur , 
•reida: P.R. Q, ip‘. 
fis «, /8, A propor- 


/8, A propor- 

■ tionalcs : nimirum 

Z. VtaedadSitaO 
fitadP: Si vtAad 

0itaRad P: rationes igiturduacQadP.RadPfunt rationales^ Stratio 
QadP eft»d ratione R ad p,ficut ratio */8 ed ad rationem X0, hoceft 
fatiofol. AC adfol: DP ad rationem fol. GHadfol. IK; fed perito 
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Tpatij R P, igitur quam multiplex eft fpatium QP 
>«“'«pl'«ta eft rationis fo- 
qu.averoraciones Q.P, RPMponalesfunt.ne- 
«ir.riofpatuhyperbolica Q.P. RP.funtinterCusivimcnfurabilia, vt 
lacile poteft demonftrari:inuenta igitpr commmuilfqrurn menfura, in- 
notelcit ilico, quam iflultipicx fit fpatium QP, f^tlj R p : vnde & m- 
notercit . fluoties ratio folidi AC.adfol. U F /hult.pIicata fit rationis 
lol^ H ad foj. I K. *■ ^ ‘ 

Hisritfeexpofitis.totarfupereft di%ultas.'quid &q«omodo, ex dua- 
bus primis rationibusitam fecundum qusriiitatem, quam fecundum mul- 

tiplicationem notis.de tertia, nimiium ratione folidi I.M adfol. NO 
interripofiit. i' 

*. I • 



Efto eadem figuraque prius LMNO: & ponantur duee^uales, 
hyperbole.quarumafymptotireiftumcctntineant angulum. / 

Quoniam rationes duefolidorum AC, DF, IKnotxfunt 

8c rationales , fciaturque infuper quoties ratio folidi A C adfbl.. DF 
multiplicata fitratmnis fol. GH ad fol. IK; fumo in duabus hyper- 
bolis (patiaS,T, V.X, ^reiftis alteri afymptotorum.patalelis inclufa,fic 
vc ratio plaoi byperbolici Viad planum S, tam multiplex fit rationis pla- 
ni Xad planum T, quam ratio folidi AC adfol. DF, multiplicata eft; 
ratii^sfol. G.H adfoi. IK: hoc polito. 

Dico.rationespartklesexquibusconftituitur, iuxfaS.lib.io. oper. ' 
Geom.anteexplicacam ratio totalis planorum V & S tamefte multipli- 
ces rationum partialium ex quibus couftituitur ratio planiXad planum 
T, quam rationes partules ex quibus conftituicut ratip folidi AC ad 
fol. DF> funt multiplicate rationum partialium ex quibus conftitnitur 
ratio foL GH adfol. IK. 

- Intelligancurfolida quatuor AC, DF, GH, IK diuifaperinferip- 
tionem paralelopipedorum, quemadmodnmeademdiuilafuerc iu pro- ’ 
pof 40, antedemouftrata; Sc quia quantitates queuis date corpora vel 
fuperficiesdiuifibilcsfuiic perinferiptionemfiue corporum fiue figura- 
rum planarum,qucmadmowmaIie date quantitates per inferi ptiunem - 

^ N 3 diuife 
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diuifxrunt;intell4;mturrpatiahyp6rboIiCa V',S,"5t,T per figurarum ir^ 
fcriptionem ita diuif^, prout folida AC. Df. GH, IK tliuifafuntper 
infcriptionem paral^op. ^cvcraqueperfimileminfctiptioncm exhau- 
riri. cut^ igitur rationes figurarum infcriptarum planis hyberbolicis Vt 
* S, X,Tj fint rat|onespartiaIesex quibus conilituuntur rationes toulcs 
planorutn V ad i X ad T: rationes item paralelopip. iufcriptorumfo- 
lidis AC, DF, GH. IK, fintrationes,partialesexquibusconftituun-. 
tur rationes totales (Olidorum AC ad DF, & GH ad llji; infiiij^rex 
hypoiheil ratio tot^lispllatibrum \C ad Stam multiplex fit rltionis totalis 
XadT,a]uam rai|ototlilisrolidofum AC ad iDF,c(tmfalti plicata ra- 
tionis totalis fol. GH~ad IKf manifeftomcftrationesp^^tialesconfti- 
tuentesrationem totalem plani Vad S , tamelTemuItiplices rationum 
partialium conftituentiumtotalethplani X ad T, quam ratioties partia- 
iesconftituentesrationem totalemfolidi' AC adfol. DF^ multiplica- 
tie funt rationum partialium cenftituentium rationem totalem lui. GH 
adfol..IK. - 

Vlrerius,intelligtit)tutduorolidavlcima'LM, Nu diuilapcrinfcri- 
ptionemparalelopip. etifiidamin propof. 40 ,antedemontlrata: deia 
afiiimanturduoplaUahyperbolica Y 8c Zret^saltcriafymptotbram pa- 
ralelis inclula,qua; perinferiptioaetn figurarum eo modofuntdiuifa Sc 
exhaufia.quoduolbiida LM, N Oi per infcriptionem paralelop^ui- 
' la funt 8e eriiauRa. ^ 

Dico ratiotftm toniem planorum hy perbbllcorum X ad T , tam elTe 
multlplicdmrationis roulii planorum Y ad Z,quam ratio toralis folido- 
tum GH ad 1 K, multiplicata eft ratipnis totalis fol. LM ad N O. 

Qubniam plana duo X Sc T fimili figurarum inferiptibne diutia Se 
exhaufta funt. qua perinfcriptioncmparalelopip.diuifa Scexhauftafunt. 
folida duoGH, IK, idemque fatuum ponatur cam in planis hyperbo- 
licis YSrZ, quartinlbhdisLMi N O, rationcsipfaperquasreperiun- 
turinter figuras inferiptasplanishyperbolidsX.T.V.Zv fint partiales t 
illae exquibusconfiiniuntur totales eorundeitlpIanorum.Sc ratioues qu^ 
reperiuntur inter paralelopiinfcriptafolidis GH, IK. LM, NOunt 

♦ par- 
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p»rtiaIes'ilI{E ex quibus <^ltimuntur toulcs rationes eorundem foli- 
dorum, palam eft rarionJs pai-tlalcfs Axquihuscdnfticuitur ratio totalis 
planorum hyperbolicprum X ad T, tam efle multiplices rationum par- 
tialium ex quibus conftituiturriltto totalis planorum Y ad Z . quam ra- 

• flonqs partiales exquibus conftituitut ratiototalis li^idoru m G H a J 1 K 
^ imilciplicataefunt rationum partialium ex quibus conftituitur ratio to- 

* talis folidotum LM, NQ. quiavero tam plana jJIahyperbolicaiX, T, 
Y,Z,quam folida GH, IK, LM, N 0> per limitem fijiii-arum‘& cor- 
porum infcriptionem continuatam i limulexliauAunturi atque ca^cm 
femper rationum partialmm(exquibus tonftituicur ratio totalis plano- 
rum X, T) ad rationis parti|lcs(ex quibus conftituitur ratio totalis pla- 
norum Y, Z) cft proportio quoad mnltinUcitatem.qua: eft rationum par- 
tialium^ex quibus conftituitur totalis rroo folidotum GH, IK) ad illas 
partiales(ex quibus conftituitur ratiototalis folidprum LM, NOlquo- 
ad multiplicationem , manifeftum eft rationem totalem planorum X ad 
"t, tam cfle multiplicem rationis toulis planorum Y ad 2, quam ratio 
tbalis folidotum G H ad 1 K , multiplicata «ft totalis rationis folido- 
■im L M ad N Q. 

Hinc patet i. grauitet errafle illos.qui exco.quod rationes omues pati 
rialescxqulbusconftinllturtotilisritiofoiiddrutii AC ad DF, totni 
iint mulnplicatae rationum partiafiiim exqutbiis cOnfticilitur ratio to- 
talis folidotum GH ad I K • quoties ha; ipf* rationes partiales multi- 
plicata: funt earum paftjaljum exquibus conftituitur rptio totalis ft*I; 
LM ad NO , inferebant uationem totalem fol. AC. DF, toties efll 
^ulbplicft»th rationis tptaUs loL G j K. qUotiei luec ipfaritiomul-- 
upJkatt^ration^tota|isfol. LM, NO £ id.cnim nullo inodo feqiii*. 
tur,ex ^ quod omnes ratjqncs partiales fine dluerfa;. 

Paqet px eoquqiipf^e^ p4rpjd¥s;ex quibus confiiitritur Dtio 
taljs plaijpium hypcfWUcorum fii«tamtiiiiltipIice*eMUmt>ar*'* 
tuUum<;xqqibus.coafti(:ufturr4<i<ai;of4li| pMpOrum X 8c T, iquiHi h* 
i pff raripties pareiale^fuptpiultiplicesratioDu» partbtliurhi* q'uibu»> 
conftituitur ratiototalis planorum Y 8tZ, ex,9liiqaartnnoft'fequi i ht^-' 
tiopcmwtaicro pUaoriMn V fltS tamelfie mfilciplicem;r*riOhH tbtalis 
phnori^nX^ T^quaip lujc ipfa eft naultiplexrationistotaliitplanPruili'' , 
Y & Z^qqia oipaes ratippcs pfttUlesfunt diuerf*, oec eanthsiM ptofKSr-'* " 
tionemcontinuabt.fcd femper diuerfam. 

Illud igitur tantum ex prxdicftis fequitur, rationem totalem folidorum 
AC. DF.tana^fefnj^ltiplicatan) rationis jotalit^/blidotut* GH, I K, 
quam r»odtoMs]k&orutahyprfrh6Jicoriam V'* S.-mtfl^lejfeft ra- 
tionis totalis planorum hyperbol. X & T; & rurfum , rationem totalem 
folidorum G H, 1,K- tapa efic^ultiplic^tam ratiphis-totaiis folidorum 
LM, NO, quattr fi^totaKspfajdruttX&Tmultipfcx eft rationis 
totalis planorum Y 8c Z. 

■ 1 2 ' H 
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demonftniuit)qiiaii) moltiplex fit ratio pknoram X a<f T, 

Bionis plaDo;:um y adZ;igiturSf notumeft.quartirariofol.’ GfTad IIC* 
multiplicata fit rationis folid. LM adT^O. notaidtciW efttatitofolidl' 
GH adl^iIK.igitur ^notaeftratiofijlidi LM'adfolidum‘NO.quod‘ 
cratdemonfitanduixi.i V >!:• . c;j 

; V Ueriuf in hte qutdra.tnrd nen frKed«,'<fnt'd {tt tdMI iUi ' 'frfpefitlknfiimiii - ' 
nfphiilUc»nfltf.qi$id <vnice in htt Ubrt JfeMani ' attqWpuet, ifMdnddi i^^ere^ 
V genuino ifimijenfn d-. Antoris menn' aierrarint tninH,^,fn^hdiidi 'adeieuntia 
qai vetarunt. ■-c/niilri -.i.-u 

mir;o .»lol < ■' > 

'f.‘ 'KA. R S':‘,:s^E G i-ViitiJ- 

'i. ^ n; II <r. . . »' R .G ' •.'iluiu;o. i.-'! zilijoi 
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RESPONSIO I. 

AdCcnforcm A A. 

A n prima Audoris quadratura, abeat in illud 4 Merfennio mutua- 
tum problemai^a/ir/ri^«r^/M»r/>4/<^c(( fiaerationaUhm fiue irratie- 
nalibm,datifque duarum ex illii legarithjnis,tertia legarithimnm geeme- 
trite innenire. 

Vix 
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Vix opQS G^metricum in lucem prodierat,, vix Gallia* primos limi* 
tes actigent.cumecce Tibi obuiam^Merfenaio cenfuraniiqua libri ti* 
tuiain,5rrcopum,quado<5trinam in illo contentam, ipfiimque adeoope.* 
risAudtoremgrauicercenfetjatque inter alia ( quorum lingula fpeciali 
deinceps capite cxaminabojallerere nondubrtar, initlnd AuSItris qutuIrM- 
t»riu »bire necdum foUtnm frah[em*y^uedqut fer fit *n Unge difficitierem,qium 
iff» qtudrttnru feUtienem reqnirif.detie tnhm fndntitdtihee , Jiue tdliendUbut 
Ji$ie irrdtuiuUhm.ddftfqut dudrum exdUt Ugdrithmis, tertid Ugdrithmnm gee- 
metrici imenire. j;-; i.i; 

Merfennium fecutus Cenfor A A, contenditpTopof.44.quadratars 

i )rim£,acomnesdetnde AuAoris quadraturas ,' ad idem tandem Mcr- 
enni) problema reducljiuuatipTaCeoforis verba audire; ■ . ’ 
HdncpT»fefitienemyinqnit,(idefi qq.) deSi^unbti-verigeMnetfiei redrn^ 
xh,nunqitdm fdtie Unddndut dut lugendne OUerfinnimpi fbd cenfnrd^frehue-' 
Utetierbi cegnieednjignigremetrd M. S! [quem vhiqne fub tituU ntjhigee- 
metrd infuit eperibue indigeedt)ddiSud ptebUmd, ddik teibm qudMUdtibeei t^c, 
eum enim ddtnfinttx hypuehef dudrdti»met,(t teducdnentdd tres termines , df 
fnmptis vtferi f»UtddUlntnm,duernm Ugdrithmii, quer»mpreimUdijferen~ 
tidnetd fitytertq Ugdrithmm inueniendm efi , vt dsfftrentid inter tiittUgdrith- 
mesnetd fit,&preinde prepertie inter hds-rdtienes, qudeH eddemcumrdtient 
inter differentius Ugdrithnurmnfen vt netum Jtt,quetietvnd reti» tliene etn- 
tineat. ; 

* Tcx 'm(tatred«c»Hturanfttes[ /ciLqnddrdlnrd)ddiBudprtblemi,ddtnduebns 
legtrithmu,tertinmprepertiendiem innemre, dt tdndeietddpr»blentdiMerfin~ 
nij. AV.v ,> I 

Rurfum dumcenfec propolt^f.lib.io. hdc,lnquit,redtfeitnr quaque ddpre- 
blemd Mer/ettnidnum,quipdrum curdutt de erteribm inquirendi, cum itdtim i» 
«mnibmquudrdturit decurrerent prepefitienet , dependentes i probUmdte dqub 
diffcili dcipJicircuU quddrdturd> ' 

' Denique rbiidem f«pius incu)canit,ita concludit:4«/r^MM finidm,d- 
Uquid addendum de prima parte eenjura PySaraffsimenende le9eres,in e* errt(j[e, 
qued putauerit quantitatum irratienalium,tul earum , qua extra feries exifhint, 
nen eUriUgaritbmes;vnde quam tmmeriti dtSHffimum Merfennium redargue- 
rit, qued preblema quaft hem» nongeemetra,ptrumge»metrice prepefuerit , fatu 
manifefum effquamqut ptrit»tgetmetratfePred^,quiMt nihil ad quadratu- 
ras pertinere putabant Cenfuram^Merfenniariam , aut ipfamvt parum geeme- 
trieam centenmebantiqui enim veram ratienum naturaminteUexerit, facili vi- 
debit adipfum reduci quadraturas Gregerianas ; qui vere quidquam in iegaritt- 
mtrum fcientiainteOexerit , preblema rxSi prepejitum nen pneft nenagtu- 
feere, n 

- Verumcuiurmodih«eciint,modo videamus, cetifuramque in partes 
diui(am,iingiliatim excutiamus. 

Aderit Cenfor i.propoiitionem 44 .lib. i o.dodtiffime & ver& geome* 
trice ^ Meriennio redn^m ad illud problema da/ii tribm quantitatibstt 
&c.CertumeftpropofitioDeiTi 44 .iuxtaAudorismentem,St genuinum 
fenrum.quem paulo ante dedimu«mtelle£lam,nec redudram efie neque 
porro reduci polle ad illud Merfennij problema. , quocunque dsemum 
modo hoc explicecuralTeric enim ilU rationem duorum vicimorum fo- 
lidorum L M, N O ( vid.fig. fcbolij prxced.) notam elleexeo,quod no- 
tum fit quoties ratio fqlidomm fecundorum GH. I K mulcipUcata fiit 
rationis folid. LM, N O, &infupernotafittatiofolid. GH ad I K fe- 
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cumlum fuam quamitatQm.Problema autem pcntJttiitribm^Mniitsii- 
hmx^-c.dtlfqittdiurmnltftrithniit, terti* Ug^trithmum gumeirici exhiberi: 
qu£ duo non modo commune nihil habent, fed nec aifine;neque hoc vc 
opinor negabit ipfeCenIbr.curopropof. 44. alio longe & a priori fenfu, 
diuerlciintellexerittcumig^tur tota primz quadratura: moles prxdida: 
propofiiioniduMaautSocismentemexplicatx ioniiatur , euidens cftt 
neque primam quadraturam ad problema illud Mcrlinnianu tedudtam 
cfle,neque reduci pofle:contendit igitur Cenfor propur.44. prout idain 
ipfe fir Merfennius intellexit , ab hoc ad pra:di( 3 um problema redui^m 
efle.-at illam perperam ^ Cenfore Scalhs intellegam, ftlfumque ilK af- 
fingi renfum>coto carloab Audforis mente 5 r rei ventate alienum, often* 
fum eft prxcedenti rch6lio:nil igiturad remfacii,quidquid de illa egerit 
Merfennius^quia tamen id fiepius inculcat Cenfor mon pigebit hic de- 
dere, propofitionem 44- nequidemeoquo volunt ipfi fenfu intclledam, 
d Merfennio ad przdi^m problema de tribus quantitatibus Scc.redtfc* 
Aam eiTc,autreduci polIe:fenfus autem eft huiuimodi : M* efiretie cIh*» 
rttm frimerem ftUdenumnet» item retie fetunderxm , vtftte qn* titteu 
igilMr uetilm eft qaetiei relie deemm frtmerKm ftUdtrum y eontitteet retienem 
peumdemm/edqKeiiej frimerem t»ti» eextixee retiexem fieumderam , tefitt 
Itde ipfit ceuliMet rttiettem vltimetMm,igilm’ d- berium rttie nue e/l,ttqt^ h»im 
frtpefiiiemi filMlitydefendet eb hec, ime tedem eft fre^»fitu,tUur frefefltf.de- 
tu deebus r»tibMibm,querum prime tetiet multiplicet fecundem, queties hec ipfi 
mnltipttcei tertiem,*perteet tertiem retienem netem fecere-, igttur d hec ettem 
reduileeft edprebUme Merfeettunum detis trihm quentitettbm ftoeretienelt- 
bm ftueirretieitelibesydeiifiucduerum exillu legerit hmit , tertie legerit hmum 
geemetrici ittuenire. 

Atque boca Merfennio fa&uni eire,ficoftendit Cenfor: detefent, iu- 
4M/,rxA/p*/)i>r/(in propof 44 & io przdido problemate, quod cum 44. 
Coincidit)i/«a retienesfi ide reducentur ed tres termines, effitrnptit vt feri fi- 
let ed libitmteftnemm legeritbmu,qnernmpreinde differentie nete jit , terti/ le- 
gerithmnt inneniendm eU df. vt netnmfit , qneties vne retie,eltefem centi- 
rteet. 


^ ^ Sint igitur A, B> Citrea termini hd quos redudz intetr 

_ > liganturduae rationes ab AuAoredatatiquiddeinde^alfii- 

" maniuriinquit,vt fieri Iblet ad libitum, duorum v. g. C, B, 

^ logaritbmiqui fiat v.g>w.8t<o. fadumefio. quid vitra? 

inuenicndoseft logarithmus terti) , vt notum fit quoties vna ratio alte- 
ittmcontioeat.atquidficertiusilleterminus, innnlla fitferieinquare- 
periunturBSc AimnccertcilliuslogariihmusexliiberiQon poterit, vt 
redc(quidquid dicat Cenfor, j demonftrat P.Saralla , 8 c nos infra ad af< 
fert. 3. offendemus. Deinde frulln logar i tbmi ad boc adbibentur vt no> 
tum fiat quoties ratio v.g. A C, contineat rationem B C, vel ratio CA 
contineat rationem CB, cum abfque illis vniucrfaliter id innotefccre 
poffit per hyperbokmliue A fit in eadem ferie cum B dc C fiue tio,quo 4 
per lomritbmos fieri non poteff. 

Sed efto.vt in logarithmis haeteamus , fit A in eadem ferie io qua funt 
B Sc G,& inucniendus fit iiliu$iqgaricfamut,vt notum fit quoties vnara- 
rioctsntnieat aliam, quid inde concluditar?an quodpropof 44. AuAo- 
ris, aut problema illud quod cum 44. coincidere 2c idemefibdiDi ad 
Macfran iartiim rtduftuai fit? perridiculum > age videamos vtriufquo 

prable* 
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problematis data, 8c quid in vtroque exhiberi poftuletur,& ilfco patebit 
ingens dilcrimen, 8c immanis diflimilitudo. 

Dat* funt in problemate Merfennij.tres qua- , A 
titaces*v.g.A,B,Cqu*cunque,8c duarum ex il- jj ^ ~ — 

lisv.g. 13,C logarithmi': hoc eft numeri ex po- — — 

nentes quot* fintB&C in fuaferie-jfiuedatur, Z ali- 

quod notum iit quoties ratio prim® proportionalis, lenei irt qua funt B 
■ ipfumC, contineat per multiplicationem , ration^trremfdeai 


prim* ad fecundam in eadem feriq; item quoties , ratio eiufdijm prima: 
ad ipfum B, multiplicet rationem ciufdem prim*, ad eanderii fetMnda: 
tum petitur exhiberi geometrici.quotafit A in tiidcmferie,fidi‘quotids 
ratio prim* proportionalis eiufdem feriei^d ipfum A,muWpIiCet ratio- 
nem eiufJera prim* ad fccundam:qu<J exhibito fbluttmi eft problema 
Merfcnnij,necquidquam exeo vlterius infertur aut feqiiitlir. ^ 

Alterumproblema,ira ptopoaitUt:Jdiisdu*tiit tkthmbm^ ^ir»m frb-* 
'mi totits muutpiiedt Jeautddm.qiitties fecundd muhipUcdt tertum , efettet tet- 
iumaoum reddere, datur igitur inhOd problemate, qtiod ndt* fiht du* 
rationes ^doofolumquoa,d quantitati fuam,fedrtiam quoad thutuam 
multiplicadoHemldacut infuper.quqd quotieiprtma multiplicat fecun- 
dam, toties hi^c multipliccttertiamitum petitur nou tdddl t^ia‘illaTe- 
,^ndu'm fuam quantitatem. f 

Nunc fidem vcftram & *quum fudiciuib appello,qnotqnbtVftls totb 
brbe Geometr*, quid ifti Merfenniano prbblenc&Tl, cuna Hoe,n'on modo 
commune aut affine.fcd quid vel infpeciepififuilu, imo quidnoitfihilK* 
difparatum',incopiungibiIe,a: toto diucrfum'c*lo?ifj illo.dati funt dua- 
rum quantitatum, C.B, logarithmi hoCeftjribtilDfi'eftquQtSEill*fiot in 
fua fcriCiibiioC data: funt au*rat{onVi;d*'qat’tiS't»,ti<^upad<JuantN 

tikem fuam, quam quoad mutuam multiplicatiqnemun itio terna quan- 
titasda 5 ^,it petitur cxfijberi quota Iit io fua fet^c in hocp^mrnota 
reddi tertia tatioTecupdum fuarn quan^Ttatein’' iflo' tefm qilantfcis 
nulkm‘atfidetcrthinatioriem habit','quamqu6a'fltln eaidetti feriet® 



•- NoSVp 

xit Mer^noiu5,ci|ni,rcduqinequidij)oflit. 

At.vvkceufdnte 

4u,iq kjgaritbpiotum rMesfoIutuin i^attc’Safalll® VatijutadM tfih^ 

tern pertinere vidit.f^cd^qifatfi e^liVlmafai ipfe titflWfA 

genium affingit , vultqueillud 
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mis, pcti(tercix,quxefi quxcunqurilogarithmum exhiberi : qu^di^o 
plane diuerfa efle, nemo ignorat qui iogarichmorum fcientiam vcl ^ li- 
mine falutauii. de altero quod logarichmos (patiis implicat hyperboli- 
ciSidicam infra ad aflert.j. • 

Aflerita.Cenfor, <■«?«/«*' Ct$mttrtm, JE, R.approfaafle par- 
tem illam Cenfurx hierfennianx.qux dicit Aud^oris qMetrdtunu in illnJ 
Undtm tbirt frdbkmtiddiit tribm qn 4 niiuiihm 5cc. atque adeo etiam pro- 
pof, 44. M vtre ^eemdricl td idem frtbUm* *b eadem reJa- 

{Idm, V 


Equidem de viri illius fama,nihll detraduni volotatcum nulla illius 
operafHqna;ediderit}viderebic contigerit» adeoque de illius in Geo- 
metricis (cientia iudicare non poSirn, nihil eit magnoperi cur ipllus au- 
.^oritate itandum mibifitieorum porro iudicio viti capacitatem qui no* 
runticredere me fi velit Cenfor Aiudiat quid de illo, ad amicum perferip- 

' ferit i Succia homo Gallus » idem & Algebrifta egregius Renatus Des 
~ ... - . »». ... 

mefmeefferaitjvttrleiefetitsiedtveittmefirUMarautrt 
adii firait Mffcile de tes apf arter iejde n'j aarais pts aajfi beaaceapde lajfir pamr 


CarteSiverba huius funt ipfifiima; Uaiiiejiiii a prefent en vn pais Jt etaignie, 
qteiene paii pasmermee/pererefjVMries efcritsaaa 
adil/eraitdif!cikdelettpparteriejden’paHraiipeti ^ 
tes examiner : c’eli panrqnay /? vaat eprine\ t» R- 1. Cr egerim i S. yincentia , ie 
vampriedetafenreriemen tres hambk firnice , t^delijftire ffaneirde ma 
part, qtee iien qneie n’appramse paa ft quadret are de cerck , i e ne creit pne neen- 
mainsqaek 5. JE.S.ait ajjizd^it pear Ia refuter, (b- ainji que pendent qa'il 
n’aare ptinteCadaerfiirts plms ferts que cetajla , i‘l ne tuj fere pes melejse de, 
fe defendre, , 

- ( reddo : fed mede pminregtane adea remete.vt ne quidem 

Jies mibijit videndi hie /cripta iUedk quibus ad me feribit : ^ preterquem qued 
diffictie ejfetJBe hacadfetre,ntn multum nubi fiptreljet etqille txeminendr.qua- 
circa fifd Sf. Gregarium e S. yincentia per(cribes,rega Te, fecurum illam ebp- 
,qui mei fit reddes, etque ifft e me ftgmfices, qued, licet illius quedruturem nen ep- 
[prabem^ ,.pjf,credem tamen, fetis inrenje^ Damine M.X. illam refutandi, et- 
.que eskf JifiuetJertas fttli hebeat fartiareshac , naps fare illids^csk fedefen- 

,e^kjf'i 4 m CeniW quanti iudicium i£.R., 'in quadratura; argumeni 
jiepdqi^$t>ai(igitnr& illiusdfMerreno>jertpres,i£.R. defendit 

''PhSef^^ptti^j!jrrapeinhert*ti^Serefs^,'quedputaueritquentitatss^ 
kratianauumiaiU earsun , que extra jertei 'exiftuni, saan dari lagarithmas;idea~ 
qtui»mer^^ijfntqmH‘ffittnitm redergui£e,quadprubkme qaejihema na 
geametra,partim'geetmetrie} prapejif<rit, 

.. .Qjjaodtaium^ruqa, quae exttafpries exiiUint > hon dari logarithmos 
tn illis jjlerie,b|isqxtra^W eae futu.redti docuit P.Sarafia , iuremeri- 
tifiSmo f^|^enniunaitf'^it : eiufijcmque errom ego & Merfenniuin it 

mox oRcudam yl^ de 

duob^fCcmVeVintcrrogauefwl, ^ ‘ ' ‘ 

..^i^y^Vpli^cnloFi^pri^^ Pater Sarada dicat.irratiotialiui^ 

Iqj^t i th tnds ? . qua propoli tionc. q u i pagina , non 
^Co iltf^ateptrfM»^ ? certum mihi eft in toto illiii 

xrada^nB j^iIsat^'eQ dici aut ihnui»cuius tei mt teffes fiiqt quot le^o^ 

ili (^6 erratie, 'tjsi^tuieuerit quantitati^ Ir- 
«f extraf^s isii/lMt^m^^ ^i lagariihmtt , 


vi-^L 
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inquam,anvuunii(lcmquellt,(]uantiuce$ali<]uasein: irrationales , Sc 
quaQCitateii aliquas, extra (cries continui proportionalium exifterc? cui 
quxfoiu mentem vuquam venit, duo illa tam' Uifparata inter feconfun- 
Mrc?quistyro ignorat, dari feries continue proportionalium , quarum 
termini omnes inter fe funt in comenfurabiles?quis neget data ferie ter- 
minorum commenfurabilium continue proportionalium , dari pofle 
quantitatem iliis commenfurabilem.qua: tamen extra totam iDaro feriem 
exiftat/legantureaquaihacdcreacutc fcripfit P.SaraiTa. aliud igitur eft 
quantitates clle irtaiionales,aiiud quantitates, extra feries aliquas conti- 
nui proportionalium exiftere. irrationalium , fi ineadem continui pro- 
portionalium repcriancut ferie,dari logarithmos nemo dubitarit , neque 
id ufpiamnegauit P.‘ Sarafia.at quantitatum feurationaliumfcu irratio- 
nalium,qua: exira feries exiftunt , non polle dari Idgarithmos in illis fe- 
riebusi quibus funt exclufz,verifiimealleruitdc idem ficoftendo. 

Logarithmi nil aliud funt.quam ex- ^ ^ g, ^ , ^g. 

ponentes magniiudmu couuouc pro* t ^ ^ 

portionaliumiGue funtoumerijguio- " o. i. a-j’ 4.' 5. 6 . 7, 

ftendunc quoties ratio primz proportionalis ad fecundam , contineatur 
per multiplicationem in ratione eiufdcm primz ad quamcunque pro- 
^rnonaliumin eadem ferie. fit v:g.ferie$ geometrica. concinui propor. 
donalium A;8talia AriclimeticaB.toctdemconftanstcrmiais,-quifia- 
guli,fiogulisfi»ici A correfpoodcant: numeri qui funtinferteairithme- 
tica B dicuntur logarichmiata Neperus , Briggius,Gunterus , Kepierusv 
Henrk>n,Herigonius 6{c.exquo 

Manifeftumelliuxtaprtedi^otAudlores, illarum qnanticatum,qtile 
extra feries concinui proportionaiitnn exiftnnt, non dari logatithmosid 
yllis feriebus, extra quas exifiunonam przterquam quod neque i przdU 
^is aui^cibus,neque ab vUo deinceps, talium (|uantitatum Vtiquato lo‘ 
garitbmi exhibiti fiiic,autdari pofiulati > admilu logarithmofum defini* 
cionc,quam primi illorum iuuentores dedere, fic reliqui onuies-admife* 
re,euidens eft nullo modo dari pofie. ^ ' 

. . SintenimetesquantiCates A,B,C 4 cC’quidem{nnui- ' ^ R 
laexiftatferie,iaqualuatA&B»Mitumeftpcrnume- ^ ■ 
pos exponi uonpolTe quoticsnacio AadB per mulciplicatioqein conti- 
neatur in ratione A ad Cniuc quota fit quantitas C in vlla ferte in qna re-< 
pcrIunturA B, cum ex i^pothefiin nulla illarum fitiqui igituTX{uaat{- 
latis C logarithmus dad potericinrfetieinquafuDt A 2 eB, conyillias 
munus fit e^ibere,quoca fit C in finiedn qua fimc A fi. ant quoties ratio 
AadBper mulcipiicacionemeontineaturinraiiotie A ad Cy '^lioruin 
neutrum in illaiiypptbefi fieri poceft/retft^ igitur dixit Pi Sarafia earum 
quantitatum, <)uc extra quafUam feriescontinah proporrionaiiain ckia 
ftunc.aandari iogarithmo$,in illis lbdebus,nequcpom dari filo modo 
ppflb.-cuiqs oppefitumdumCenforafierit,ac P> SanflaerrptiaXrguibea* 
d^opesado^iffimos «iros,Nepertun, Ountettrai , Bng^um,aiio^a« 
logarithmbrum antefignanos,quibus eadem caula eft • erroriscondem- 
m^ex quo patet , Patrem Sanfliuute meritifiimb redargui& Merlen- 
mutn,^tcidprob!ema,par|smgeoinctricipropofijeirit. . ;xn.. n 
At quo tendat Cepfpr itxeliigo, ] togarithmascum fpatitacoafoadiC 
byperboJ»eis,& hsecip&qiiii^cnnque fint» loganthmorum veniant nrv 
mine: 3 (iquj^abypqtboiaidea 8 quoque feextendit quantitates , quzex- 
uajeriMOOodmt^peopqnidRalium * rOtUfisut^ ptonuaciat, 

mnt O 3 eiufmodi 
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foufinqdiqtMqtiutumtiarilogatkbffios. .. 

Tocam logirithtnptum fckntiam in hypcrl»la«xhiberi , vetiffimum 
cft(itque illud nonalip^fonte<juain exAudotcoperisGeoni. & p.S»- 
,fada didicit CcoTqi; ) item hy petbolam ad eas qtianricates Ic extendere, 
quae qic^ra foiesexdtu^c adeoque i iagacithmoruih feientiamefle parri- 

cularcfpicqm vero qu«?«xhyperboh petitur, vniuerfalenj.inconfeflbeft, 
atfpatiaJj(ypccboliejMa4ir<rinnoaum logarithmorumfubire locum, vti 
«X jp61^i^tithnK)run>detiiwtioncy8cillornm mnnereab Audtoribus af- 
^natp^^pm ctt, i;a Ji«c ipdefinitq lo^rithinorum appellare nomine, 
ciroilpogceft grauiffitnu;. i. . i 

V Po"* >14 taotuif) fpatiadogarithmorum vicei fupplcrc polTunt , qu^ 
.\ater^-c(^tncnfurabilift Tunt ; tjui^cumniaiiruin fpatia taciunepro- 
ff cm9ppfnaritbmettcara,& lineaD»(^tia illa terminantes, fupt in pro- 
gr^^ttlWcgSWWiWt^CUsfitin/patiisiflcoWHBenfurakilibDtxpiae cum 
non habeant fc vt numeri, & lintarikla terminantes non gnt proportio, 
naies geoftkfmciinulia raiione efleaut dici poflliot logarithmi; oifl t<^ 
tato lagartebihotiim fcientiam oimb hq^u/que InJvfu fuit deferas , illiuf- 
'fqqcfe^somnesjcnatatamidennatianemqneinmutes. ■ 

.. Scda^*&^emujfpatiahypcrboiicaquecunqueilla lint,lbgarithmOi- 
iiyn venire noaune, & horum munus pciTe&ppIttre* vkleaWHisquem 
feofumiprWfe hac bypothefi Mcrlbnaijadmirtat'|feoblema;arqneianyK 
qua rMiwifl Merfenilij.problc ma <fe w ir ir$ku^atntM*ttt$if^c. ad hoc rea 
duciipn^t, ^ri/^^^rirr bjftriaiicit , nrjtum fraforrintiltinuititA 
porro cum iMcrIenno data; tresquantitatcs,fiottju*cuhqueJintelligfit 
Wreflil JW.Ipatia hypeliiolica A,iB. C. a rediis alteri afyifiptotorum 
paraleH$ioterceptai.vt;fEnfu8fit cdttuiniar ffuiis hjf>trhUarquibtf(Mii 
#•« C. datiffi$tdmramexfU^,aimiruM,\^^Si Ug4r$ilii>tm{hdcefk 
notum IftiquancumnLtipahcurns ^ad B. multiplicet ratiorsenveiurdeM 

afcudjArahwnenitii iclilutn fingere non pDflluis)qMrrtvi<v«</i/,WMin»M 

rxiil>ne{i deft oportet no» m feoene/quuMfam r*a 
tio Z ad C multipHcet rationem Zad B ) atq wd<pfobfcima«i ilB fle inteb 
lc(a<Moi^mune4ucaflinc eft cumhfiiv^ 
iet <e»«»»>reper/M«4/nnot|i#i«hn iikik fpavium darum eft ; 8c efl! 

i|wdtmiiiuii)mhocy,tortiqi4.dattei«oneft: ■itjslIbv-peHttmexbiberti 
xjjiaAip»<«tio>ZiWxct*uunC,inulilp|icesiiart6A*«i-t adfeciindumBl 
iOilMC^eciiipr mdtiheia ocif iutfi' ii^tiumiboq ifiilecwnquv Areddoobtik 
dltUilNNiportjasiafe. ilitUs&iluRodtulillimaefti ^A'qua dependet dmnii 
nowhih^^ps rertkihlficilkiMiatVnibitt-feilittfepiippotifliifefljtie mefti 
kbiodqri qok potdftoNulia i§i»rmioire Mw<fe«Hi) preWema i (^eba A 
ComMBiitmian^dl^aBiijrpcaiaifdkwdMi&t^ pfeiieftoiiitiidrfl 
vnf/aludtpotsft^hp^pnablenap^ da»iuffuru kyfttMkb i tefiim 
prltgiwfeflefeiUiiife n a q rsa^ fm lW iMerfeanlj periti# ■def»fiei^'ft 
•r.-A^c^tjSaqfer eLpxriPir fninrjfunuinm fifakJdUi adiiUiMU 
dr«MVdiip<Miif;*rpi4«meaj^4ii({CU»^ ifftm 

mUelft»i*>nanmKtli:> >n 4 tisii.;r: .-iinomii.iuaol 

•nfiBJUefiticj. ^Inir ofhcSiiftMMoiAiitaliat'^# hi'tioiie?dB geo*efriu 
CIS nimirum, & deipifi^oq d t < t B iii* i cail W BUW Bnidemonftfah».tflhm»iiu 
aii»iw»gi6i>ge(nnaria«ftMgcfe|igi)!tfeirf^ tifiiuOmtbimiiafmt, 

/tmanrfBt Gonmeti^asfhitMmiNipsicMin^dflfe^^, pretTettijiwd noto 
tpti oabigeqimtrai&R. ap^t«bwi49deenawMat <0«M»<Miiilki> pbdW 
itonduis £ Q ante 
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ante dixi:de Merrennio,cx eorum litteris didici, qui zque ac ipie Cenfbr 
illi fuere obnoxij; illum illic pro mag'no Geometra i nemine fuilie agni- 
tum, neque ipfum fepro talihabnilfei at red^ de quadratura Au£loris 
iudicaUitileSorefque de erroribus iniill contentis, 8c de aliis monuittde 
quadrature erroribus didumeft in przcedentibus,deca;teris quascen- 
lura illa continet admonitionibus, videbimus cap. vltimo : illud nic ^ Cc- 
fore qnero,qui re&e de quadratura, vix obitcriufpedo opere, indicare 
potuit is, quem nullum aut cert6 tenuem (uilTe Geometram', lellantur 
illic omnes,quotquot hominem norunt , loquantur opera ab ipin edita, 
& tu ipfe non dimterisicert^ non redi de quadratttxa iudicanicille, qui 
ne iudicarequidem potuit at Cenfuraadquadruturam laltem pertinet, 
quia docet, in quod problema ipsa quadratura dilficilius,iuecabiat. pro-' 
blema illud feliciter ic geometrici ex Audoris principiis foluit P. Sa- 
rafia.vnde fiin illud quadratura de£nat , aut ab eo dependeat, vos inde 
quadraturam foluite, ie fateamini problema ex Audons principiis fola- 
tum efle, ipsa quadratura difficilius, porro Audoris quadraturam, aut 
propolitionemaliam iquaba:cdependeat,ia Merfennianumilludabire 
problema,aut ad hocredudam Ae,aut reduci polle,fairum odendi pri* 
ma parte huius refponiionis, non igitur Geometnea ed Cenfura Mer- 
fenojj,autad quadraturam vllo modo pertinet: 

DIGRESSIO.. 

De (blutione problematum Mechanjcit , Coniica, 
Geometrica. 


Vm fxpius in prxcedentirefpondone, 6c problematis Merlenniani, 
folutionis 4 P.Sarada datae meminerim:atque a nonnullo hanc ar- 
gui intelligam quali minus Geometricam , placuit hic paucis odendere, 
quid tripi icem inter problematum (oiationem 1ntcrlit,atquc folutionpm 
4 P.Sarada datam,ab ippodura vin^icace. 

Duobus potiffimum modis , problematis folutioi drida gecquetria 
deficere poted. vno quidem, ii condrudio Iit organica ; altero fi fuerit 
conica:conllrudioorganica'cd, quando ia ea aliquid determinatur, aut 
aliqua operatio iubecurfieri, per indrumentum mechanicum , vel per 
motum : talis ed condrudio quam Pappus 6c Hero adbibent ad dupli- 
candum cubum, feuadinueniendasduas medias proportionales, inter 
duas dacas.adpVopof. j.lib.j.Colledionum; item illa, qua Eratodhenct 
Nicomedes ad idem foluendum problema vtuntur. Conchoidis item 
Kicomedis.Sc Ciflbides Dioclis, quae eadem ed cum illa , quam Pappus 
adduplican.dum cubum per motum regulae cuiafdam defcnbit , ad pro- 
pof t.Iib.j.deniquefpiralis Archimedis, 8c quadratrht. Dinodrati, tc fex- 
centx aliae, de quibus ita Pappus lib,8. Colledioaumadpropof.if. Or- 
pmiat Autem muht funt Ifecies pur/ej-, aUa enim i Meehtnieu,<^ fnemumet, 
d- tA lrA{}A/iene,^nMfireA Aqum verfAtar,rmi»nee»nfiAtrAti,perinftrm»enU 
si ippi eAn/eifA demenfirAntmr;multA vere dfierjim i aeehdniei, extrinfecm 
si CA perficiuntmr,d nentjinifsi jim G^metricirst^enf^ ^ nwa jikaii(xw5Un- 
*nr)A fument Jnttrumemusdik^ffttff^ritili^e/mftrdnx^jn^ig^ 
freilemdqnedDdtAeui^sffeustm^en^MStnrs jstidnfnfit 
gesmetrieii rsiteniint inntXi eenfirnsmm ■ injlrnmtniu sntem miSliimin ms- 


nnum 
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nuam tfir ttientm £#■ (tnfirulUotitm mt^U idenetm , « qut ab abis exfafita tfi, 
Jic reducetur prvpefilum ^e. 

Conftrudlio conica eft>quando in ea aliquid determinatur, vel alu)aa> 
iubemr fieri operario.perCeaiones conicas : talis cft conftruftio pro^ 
pofijS.Iil^/i de hyperbola Au(2oris,inquapun(5um E in circulo;, detct« 
minatur. per fiyperbolam.'itetu conftruiSio propofitionis ( quse habetur, 
in fcholip ad propof.itfa. ) in quapundum D in byperboladctermina'i 
tur perinierfcdionem.parabola;. 

Conftrudtio Geoigetrica eft,in.qua nihil determinaturi aut nulla in- 
betur fieri opcratioaiifi per lineanaredlam aut circulum. 

Hinclequitur iidefe<Sionibus conicis dari problemata,qua: Geomc.(i 
tric^foluantunqualiafunt quatuordecim Apollooijproblemataiquxin, 
duobus primis libris proponuntufi qux cum in conicis verfenturi geo-, 
metrici nihilomiunsfolucafunt, quia in illorum confini^ione nihil per 
conicadeterminacuri aut nulla per eadem fit operatio > fcdpetfiridtanti 
geometriam.- i 

Sequitur a. in Mechanicis quoque varia pofie proponi problemata.j 
quae Geometrice foluantun fi nimirunffn illorum conlbrudlionc , nihil, 
per motum antinftrumentum organicum determinetur > autvllainfti* 
tuatur permotum aut inflrumcntum operatio. 

Sequitur 3 . Geometrica: problematis folutioni nullo modo officere, 
fivelin demonllrationeaffiimantur fediiones conicz , vcl illarum pro- 
prietates demonltratx, vel in demonftratione oftendatur , punifta quz. 
dam per lineasredas aut re^angula geometrice in confkudtione deier- 
minaia,elle v.g.adellipfimvelparabolaro,vcLbypcrbolam,imoadrpira- ' 
lem vel quadratricem.-cuius deinde proprietates in demonftrationcaf- 
fumuntur;quiaillispo(itis , tota confbrudlio adhuc manet geometrica, 
quod folumad Geometricam folutioncm problematis requiritur.fic Ar- 
chimedes per fpiralem.Dinoftratus perquadratricem.dimenfionem cir- 
culi geometrice dcdffiiect,!! tangentem illc, hic interfeftionis pum^um 
geomdtricfe determinallei. ' 

Videimlis modoan cbnftru£litjquaiii P. deSarafla adhibet ad folu- 
tionem problematis Metfenniani , ylla in parte ^ ftri^a deficiat Geo- 
metria. ■’ ' 

‘ ■' '' Sint, inquit, hyper~ 

beU afjmptati f 
P F 1 angulum re&um 
etntinentcsf atque vt 
BadA.itaPHadnC, 
vtque C ad A ita PH 
ad PF‘, ajjiiriptis de- 
inde reCits A,B, C,eri- . 
gantur erthegcnalher 
expunUU H,K,F,vt 
redi HC, KI, F L, 
aquales fint lineis A,B, 
C: tum demonftrat 
pundla G , L L clle 
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^ byberbolam. adoerte in hac paima conftrniSionis parte , non afiumi 
ledinnem canteam, aut hiberi illam defcribiifcd afiumi lineas P Q, PF 
rcclumaugulum continentes, 8 c per rationes geometricas determinari 
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in illarum vn> PF. ijaaedampbiKa» ex quitKJi iJorriuleseriWntur.qi^ 
«uro geometrice det ermiQ*ntur:tum deinde in demonftra?/one olterii 
di.puniaaextremaillarumnormaliomeireadhyperbolam.ctiinsairymi 

pcoti tupcrci^ft: PQi P .luiint-j: iq 

Pergit deiiide:;p/li*wi«r tatemiiat* Gfr.-ftU L P effe'A 

ttdcmfertt AlUuiu rtinnii , igttur tammtnOirthile^ fiHt frptrJfeiri G K, K C 
iguat habent meaptram iSapiperpeieSi tpaa per dilaukm hifktnia^p^- 
natur effefMperficies iVic porro propolitioo<aaua , liuiufmcJdicontiiiel 
problcma(vid.Fig.P.Sarafla:)>v>*r^ /r,« C aJfymptetuhyperbiHjtDFH.vA 
tarum tanfittuantur aapuiiijlaHttsrtaa Dt, FO, HC ctntirrtntespgmentu. 
ttnamenfurabtlia, DG^.QH- apartet harum fegmeHItrum cerhmiinem maxii- 
manmenfuramexhtbere. problema autem lidcilcet in matdria verfetti^ 
conica, geometricctamenibidcmfotutum-ert i-cumin illiiisconftrti- 
<aione Oihildctcrminctur.aut nullaiubeaturfietroperatio pe^conica.vt 
legenti patet; igitarncc ex bac parte conftrb«loiproblematiS de qoaeft 
quxflio,ailridtadcficicGc‘umecria.. i ' i- ■ 

Rurfumficproccdit:wiir«/4/^i/«r PT. meeiii inter fH, tf fK, eri- 
gatur r Jf, narmalitad FFi (pe. erit 7 X adhyptrbaiam Ci £; tritquefuper- 
JSetes GT aquali» Ttyi/rr/rirn nuIUJuc iterufflperconica^t dcrtirmnial 
tio, cum inter duas qiufuis redas w! ^ometritfei' inedia ixhiberi |k>ia 
proportionalis, eodem modo determinatur pandum D , atoftenditur 
elTe ad eandem hyperbolrm 

QMWum 8c vltimum^/ar t/t numenu partmminqua» dii^a e/l piperfii 
ties Cip, hatefl z,ad numerum partiuminquaidMfitllpuphfciefiF, hvee(l 

4, itadifferentia lagaritbmarum 6 & lo.tpuaeij^ idquartum numerum Jcil. 
8; & diuidatur differentia lagarithmamm A&ByU ijtdiuifi Jlpetffeies G JT, 
nempe bifariam c^r.quid hic rutfum vel in fpecieit] cbokum eft.inifca ftrii 
da Geometria defitit>csetera vero omnia cinfdeibproblematii defflprt'- 
ftratiuacumfint.neqBeadconftrudiooemperklDeant, manfeftumeft 

ex nullo capite (olutionem ^ P.Sarafla datararr >:ig;«ometri<^m afit conJl 
cameflTe,auta ftridillimadcficeregeometriai' :M':ii'ioi3 ■Tiiiii.lli xn jlin 
Porro ad pleniorem dodrincltuias ihte1ligcmftMn,v1terililplacetin- 

dagare, curillauntumCcomctrieaabantiquBelidalitfoliijSdi, ^hhft 

condrudio per lineas redas & circulum inftmiicur ; eie vero deitrttK- 
nationcSiquaiperCriftiones fiunt conicas.i ftridaexdndafttuV'€rd><Ae- 
tria.Prpquace ni , . ! ui j-o.: "oul ' nnaiiib 

Notandum eft ex Pappo lib. 3. colled. od propoli 4- 
Geometticorun,ab antiquis triar genera elTc ftatau; 8t ebtutn alia quiu 
dem plana appellari,alia(olidauIid Uncariajquz igipic per redas linesliM 
circuli circumferentiam foluiipolfiinc,merkoa<^adicuntur,qula lincacf 
per quas eiuOuodi problemata ibiuuntur, in plano ortum habent i prd^ 
blcmacavcrpquxcuaqueroIuuntuD;i afiumptain coudrudiotiealtqtta 
coni rcdione,vel pluribus, folida appellantur; namque ad conftrudionft 
QCCclTccft Iblidarum figurarum fup«ficiebus, nimirum cOcneis-Vti. re- 
flat tertium geDUS.quodlincareappellatur; linetecnim aliaspratter iatn 
didasJncpullrudioiM;iti\alIumuniiir,trarium'ar trsinrmutahileniXirtuna 
habentes, quales fimt helices & quas grxcinr^a^iTwrarappellant, 

Sed quaceprobiematum planorum dblutiones.',' Geometrica dicun- 
tMr,aliai vespnou item? an quia redxlinea: i- Arcircularis 'definitiones» 
ingeomccrtciselenaentis traduncur,c9oicarumaatomQallafiat mentio^’ 
puTlomadoialiascaira,vtjedeSoucnn,nil geometricum cettfendum 
I ' la-ii., P eflet. 
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^er,^IeoMQUM)Mod acqueabfivdam , ac fb 

cflc^HPdolcmemutBrtioa fit. an qbia 
cinmrpi^udHdetefJSinantHraiiiiliodittfeaionibuscotb^ 
poflit?ridiculnm.Eut6cius certe in fecustduin Atdhiiiiedl*^IiBf|^;t*a jc 


buit; hocifcfluc diuerfa Acoribus infirumenta cxcogkata fitW'^*'c]«Ibirs 
pon pat^bq^tantumAistcatetatqinaes feaiooeKonica<« «tnhlt^- 

peris C 90 CWC dcfwltwJW^qnM igitiir>ego aliam 
f^qplaqiviW prebJen» WW pr« eseterir gebmdt^a) dlxe- 

<>p.c«*KW« & d«tcnnioatioiie$ pet rediw lMeirt>Aftie. 
flmpiuipOTlnjaac fu9pli{:iffim?fint!paTrbpr*fefliiicasfeftJ»'«tamt»- 
fjpjqjn aq^jfere,quia cjrmlus eft potcocia te&m titte*- in «rtemdudar, 
. A . j w- ipta 1 «rmiDaturClrtulus.St 

t ratio vnius ad attUffiinnote^ 

T -umnuMa'perdatb*naxemde- 

{ptpiio^uraut.iqncAcfiLfeidlius ratioadalreramv d«<Miaten¥te£h6 latere 
^q9?.y.'^\{^r«bQia%>d«(brovtiatuTquidena ipfa f^o , fed nOn terminair 
tprjiyWji.n-in^oiWmRwJuci pel^l6adeoqae^j|lia^uaDricaS1l)anetin• 

negWu^i^qfltfityjBOCiWakplaoaidcjrcoprobleinatttdicuntUf.^uiacir- 
fuli^ipftqi^tnlbtvqaftiftlDpIaBodeicribiniratit in plano eiaiki icd 
qpia ^iplMV) lineM^qua: vtiqtfe 

jqp)ap«^}lporbciT»ifedipnesaiMomeonic* , originem duciint ex eex 
Q0|^ illarufa pcritnettrMnia jdadsvfed ia laperiSeib eXiftiidr oooi , av 
d^i9quC Q.VBOpofiUfiljaibiQ^ coaiiAonUa vnquam in nmuMliatnra eXlti^ 
liflct pap^M>apti))!perholatqaodameni ilte in ptanoiaitt deferibi pod 
fiot,pofteot} }illatBB)a^orig«ie , .St^Jeoibetricd aliter fieri non podeft, 
nifi ex illarum proprietatibns>qtne exconoinnotiierei ■ ■ • iuti Jii • - 
- 1 .At Wgefl<>rfa<!a> (tnmtpffiUi fMiMvdiirrii^aw 

p^J&kHO trkitrstfpi» eMpfVkketh, pari* 

.-_R.cfp 9 qd«^ 0 (gandoiptitnumafibaiptuih,cireUkk»tiultitfimex^<i 
dis ortum ducere, licet in fphatra, cono fir cylindro cxhibert pbflii-eifi 
fBJtueniimipciifn^m.pooniettianm^vilus-rpbKfani.^oaMiA^iafatcyiin- 
drupi,.<&eAflMt*i( 9 qoaieftplatiutft^lp«tperB)ana 4 e<ui(itHeiftcbar 1 6^ 
J 9 p]t)M«ra(:t«Kifteretqi )4 ctiatnfi<t:ifebiifa SrcoabbSC cy^Mlifi^Khc 
iS>RQffibj}qMHtiiu«qN^caftitBfifai 4 lorttar enimt^dudtnfdbHiem lU 
oe«^a 4 bbHpfiuref«d»otbeni duAasdircumaxbm iptodtf^fpha^atni 



«kiP!^ftii(|irla»d 6 iBfcc!;-.jjiitlhQqE/wi:iil,rcf!miifil >/.5110 i, 03 

-^Ofc^littihfeairmalniin ; » i di «<j^ j n iat n'W «da*n'aai mirifiiA 
t m Ptrgk» prtUfJ^ 

i’ 3 X.lg IRUp 2 ' <> >. ’ ■> iniii^iaup «'•'■■jwrd 

-rR«ii^^adbo;abnd<eibanaiibi^cdic 9 e»btstiicailutttadiMdtad 
illamQpadfiuiafiS^gcbnfctrkani^ quantuifiiinateriateftgeoib^-i 
<9}i«tiiuklfbi d n oo n to ati coeifiiiteTfecit GaiwBietria ; ' at ^awdUs Cirdif 
Uiitd:optHraad(biUstBisn|Caoiiienl8ideft,quifitper^Atfi4lnea$ vol 
.loTn q circulum» 
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circulum, ob ratiotres ante adignatas. porro Apollonio , niagni nomen 
Geometrae noniddrcodatiimcft, quia in materia verfabatur geome- 
trica, fiue quanta.fed quiain illa verfabatur Geometrice, liue illo modo, 
quem ftri6ra Geometria admittit. 

Hinc patetproblema deliacum iam olim, vt nonnulli volunt, nulla ra- . 
lione Geometrice folutum elTc/ed mechanice & conici tantum ; prout 
Audor oper.Geom.Ibluit 1 . 6 . prop. 156. item 13S. ac vniuerlalicer ibidv 
ptop.137. 

RESPONSIO n. 

AdR.P. Vincentium LcotaudumS.I, . , 


Q Vae Contra primam Audlotis quadraturam i. R.P. Vincent^ Led- 
taudo, Geometra inligni, alla4 funt.ad tria potiffimum capita reuo- 
cari pofllint: 

Primo, triplicemadfertfenfum inquo tnutuarationura continentia, 
4om dicitur prima ratio toties continet fecundam, quoties fecunda ter- 
“liam,vc adftruere videbatur propof 44.lib. i o.oper. Geom. fumi Sc in- 
telligipofletrvelerrimfignificat, primam ratione itafehabcreadfecun. 
dam,vt fecunda fe habet ad tertiam , ita vtvoiens ex duabus rationibus 
notis, tertiam notam efficere, fatis&ciac , exhibendo tertiam rationem 
proportionalem:velfignificar, primam tationem toties per multiplica- 
tionem continere fecundam,quoties lecunda per multiplicationem co - 
tinet tertiam: vel denique fignificat , rationes partiales ex quibus confti- 
tuitur ratio prima totalis, toties eOe multiplicatas earum rationum par- 
tialium ex quibus conftituitut ratio totalis fecunda, quoties hx ipfxra- 
liones partiales per multiplicationem continent rationes partiales ex 
quibas conftituiturratio totalis tertia. 

' Secundo.reieSa prima interpretatione de rationibustribus broportloi 
nalibus,fecundam ampleditur ; Scproblemi,qaodtti dntlutfdtieul- 
bm,qiUT»m priiu* toties multi f liret fic»ndem , qaotiesfectinds multiplicet ter- 
tiem, petitur nate reddi tertie-.itz conatur demonftrarc: ' 

Rationes dua:datx,adcorauneconfequens ^ D B E I? 
reuocatse.funto rationes AC, BC: inter A & ^ h r r 

B media proportionalis fit D: dein duabus D C C - C 

& B tertia repetiamt prof>6rtionalis F ; denique inter B & F media pro- 
portionalis inueniatnr E, cui cbmmune detur confequens C. dicereiit- 
nem EC, etm ef e que queritur. ' . . , 

Demonftratio.‘7«»4 ex renjlrulfunt treientecedinies oiT, D, B, furit cen- 
tittui preperthneles,retie ed B, duplicet x erit retionit Ded B: fed vi Oed 

S, ite efl excenBr. B ed F, ergo tetio AedBefl duplicate retionii Sed F: fed 
'quid ex eedem cen/lruSiene,tres B, E, P funt etiem continue propoftionelei, ertt 
ttiem retio i ed F, duplicate 'rationis E ed F, fiue B ed E •, quare eunt relionet 
C,SC, E C, querrim tdemefi confequens C, ite fe heheent,vt fi hebent an- 
tecedentes A, S,E,eritpririse retio A 6 ,"dupUeete fecunde BC, (fefieesiride SC 
dupliceutertie EC. duehtss igitur detisreiismihtss AC,'SC , tertisdst itiUeni- 
mui EC, quem toties contineat perrisultiplicetionemfecunde S Cf quoties per 
nsultip&cetionfm , fecundem BC, continet prime retio A C. quod ^»ebu- 

' P » Mic 
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Hac methodo propbficioni 44. applicata , ex notis duabus ratioiiibus. 
quatuorprimorumfolidoruminotamfacittertiam; determinarque ra- 
tionem duorum vltimorumfolidorum, quxcxdudu partium paraboli- 
carum infc fubaliernib ■ nata funt:hinc ad comparationem fefton^.cum 
triangulo fibi inferiptodeuenit i oftendicque illum, hoc minorem efle: 
quodabfurdam cum Ht, concludit primam quadraturam nullam efle. 

Tertio,admifsa tertii expollcione, negat illam quidquam ad quadra- 
turam pertincre.-quia ex illa partialium rationum atqucmultiplicatio- 
ne, nihil de totalibus inferri poffit; cum illa: non coaleicant in totales per 
multiplicationem, feu vt atquemulcipIicattCifed per additionem & fub- 
traftionem. 

Haftenus vir eruditus; fedea quod momentum habeant , reftat vt ex- 
cutiamus.-proquo. " 

A 2 iS A/tfta 1. Si fuerinttresvel pluresratio- 

a r’ r’ nes conti luc proportionales A B,CD,EF, 

A 4 CII » 3* G H . aflertiones fequentes de illis verifi- 

Ba D3 Fi Ht cari,pra:cisi vtfunt rationes proportiona- 

leSjabftrahcndoabillarumterministPrima. ratio AB, dudain rationem 
EF, producit idem, quod ratio CD, duAain {eipfam;& AB ratio, 
du£fa in rationem GH, producitidem,quodratio CD, dudla in ratib- 
nem EF. efl % 6 .lih.dt prtpert. y?r«Wa:ratio AB , eft ad rationem C D, 
flcut ratio C D, fe habet ad rationem EF ; id eft denominator rationis 
AB. eft ad denominatorem rationis CU, ftcut huius denominator, eft 
ad denominatorem rationis EF. 7 Vr/M:ratio EF, um multiplex eft ra- 
tionis C D. quam ha:c, multiplex eft rationis A B: iiue £ F toties con- 
tinet per additionem>rationem CD, quoties haic per additione conti- 
net rationem AB. ^ar/a:proportio rationis EF ad rationem AB,du- 
, plicataeft proportionis , rationis CD, adrationem AB , & proportio 
rationis GH, adrationem AB, triplicataeft proportionis rationis E F. 
adrationem CD. dixi ttflrdhendt »biHariim(emni$u, hoc e&coa&dcran- 
dorationes AB, CD, EF, GH purbvtcondnuc funt proportionales, 
fiueinterim termini illarum v.g. A.C, £ G; item B, D, FH ftnt conti- 
nue proportionalcs,fiue non: quia,quandoetram termini funt continui 
proportionales, tunc praeter iam didlas proprietates , aliatillisconue- 


A G E G 1 

1 a 4 8 itf' 


Si fuerint rationes pkires continui 
proportionales , incipiendo i ratione aequali- 


B D F K K** 

tes.fWwa: ratio tertiaEadF,dupIjcatae(He- 
141 4 266 eundae CD.' quarta GadII,triplic4taeft le- 

cundsCad D; ^i»/4iad K,quadruplieataeftfecundseCadX):(x'/dle- 
fmtxftrttA»8<ir«fer,Geom.proftf,xijJibulepregrelptuilms]rndctiUMX2 1 ad 
K,duplicata eft tertiae EadF, quemadmodum hatcipladupUcataeftre- 
cundkCad O.,frr«»//a:proportio rationis AB ad.rationena 
cata eft proportionis, rationis CD adrationem GH. 

requirit vt frimtrttio Jit e^uxliutis. TertU ; tatip^undaC ad 
D, du^in tertiam E ad F, producit rationem quartam ^ad H : tiq. 

AAS.ap/r.Gtwn.^iMrra ratio fecunda C D, iniedufta, ptodqcitrationc 
tertiam EadF:^ 1^8.^. 8.«/irr. Ceetu. plurespropriet^es yiderceftcq- 
dem iibro 8c loco. 
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3, Si fuerint linsg feries rationum X' A B 
que multarum continue proportionalium, 
habentes communem primam rationem *- 
qualitatis , .V finguiarum ferierum termini 
line continue proportionales, illis competere 
banc proprietatem nimirum ratio vltima 
£ L prima: feriei , toties cft multiplicata ra- 
tionis fecundae B G eiurdemferiei, quoties I 1 I 1 I 

ratio vltima Q^X fecundiE feriei, cft mul- R S T V X 

tiplicata rationis fecundae N S, eiafdemfe- ^ 

liei. idem eft de ratione DK> vel C H, refpeiftu rationis fecundae BG; 
Sede ratione PV. vel OT, refpedtu rationis fecundae NS. porro ra- 
tionem £L, totiesrvel tam elle multiplicatam rationis BG , quoties, 
vel quam multiplicata eft ratio Q_X, rationis N St nil aliud figniScac, 
quam quotiesratio BG infe dutftai adaSquat vel producit rationem 
EL> toties ratio NS in ledutfta, adaequat vel producit rautinemQX: 
vt Ii ratio B G, ter in fedudba, producat rationem £L, etiam ratio NS, 
ter in feducla, producit rationem QX. , i,. 

Hinc patet , Ii fuerint tres rationes v. g. A B, j- 

CD, £F quibus hsec competat proprietas, vt prima t> r ' u 

A B toties Iit multiplicata rationis fecundae C D, “ D|l F 

quocieshaecipramultiplicataefttertiae EF, patet inquam quid lignifi- 
cet primam toties elle mnliiplicatamfecuDdxA^aotieshsrc multiplica- 
ta eft tertiae‘-non al iud enim fignificat , qtum quoties ratio fecunda C D 
in fedu(fta,adxquat vel producit primam AB, toties £F tertia in fe 
tludlaadzquat vel producit fecundam CD; vtfiCD quater in fedu- 
«fta producat A B , etiam £ F quater in fe dtiifta producet rationem 
CD. 

Ntu^. Si fuerinteres rationes continui proportionales, AB, CD,EF 
quxeunque fiue termini fint etiam continui proportionales, lluenon; 
nunquam illis polTe competere hanc proprietatem ; vt ptitnatociesiit 
multiplicata fecundx,quoties fecunda eft multiplicata tertix : 5 c,vicif- 
fim,li fuerint tres tationes.quibus cenucnic , primam toties eflemulci- 

C licatam fecundte,quoties fecunda eft multiplicata tertix, nunquam il- 
is.elTe continue proportionales, demonftratumadlib.i. hujus, cap.itf'. 
& manifcftum eft.exprxcedentibusannotatfonibus.hisfuppofttis 
KrfitHdet dd X. f.Ledtuditt» d- dico t. certum elfe prout ijlifaile t refti' 
obfernat, nuhquam Autftorenf operftintendiffffitt propof 44. acfiltuiri,’ 
ifflonec ioteiidere potuilTe, tres rationes illas i interlolida iftfe detettai- 
nata.elte contimtb proportionalesicamreuera talesnec lint, 
dor illas voquam fecundum quantitates foas.fedfeosperfecuudufrt ttSiil*;' 
tiplicationem rationum partialium compararit, : ■ ; " 

Dico 2. nunquam intendifle Auitorim affererC) totalem rarionem dti07 
rum primorum folidorum , toties multiplicatam ellc rationirtotalisfe- ' 
eundorum , quoticshxcmuleiplicafoeftrationistofalistertiorum ; Sc 
multo minus exduabus rationibus oods , quarum prima toties multipli- 
cat fecuodam,quo(ics hxc multiplicat tertiam , voluille tertiam notam 
facere;huiosenim problematis vniucrfaliter propofiti folutio dependet 
i mefelabio:ftultum autem foret quadraturam mefelabio implicare,auc 
illius promittere fbtuttofleTn,K aliam non dare, quam, qux rUfefelalno, 
dependeatwnda •lu • ' ;r , 1, 
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A'D‘B'E *T J5'«3.demonftrarionein R.P. Lcotaudi.qui 
_ „ _ exdatisduabus rationibii*, quarmnprimato- 

C C C C C tles multiplicat fecundam, quoties hxc multi- 

plicat tertiam, conatur tertiam notam reddere , nullo modo fubfiftcrc; 
quod fingulas demonlfracionis partes examinando, fic oftendo.conftru- 
ftio eft luiiufmod y-dux dtttt rttionts reuKtntttrtd ctthm»nt tenfeqtens ,fmt- 
querttioHei AC, B C. t»minter A B,medU fenatur frefertUHtiu D:if- 
fis autem DyB, tertia apponatur preptrtitiiaid f -.denique inter B fi- F,meMa pro- 
portionalis fit E. dieo rationem E C, e(Je iUamqua quaritnr.Xicmox\^mio;quia 
ex conftrudione, trei anteeedentes A,D,B fint eontinui proportionales , ratio 
A ad B, duplieataejl rationis DadB: veriflimum ed.fed vt D ad B, ita ex con- 
firulHone,eft B adF-ergoratto A adB,dnplieataefi rationis S ad F: St hoceft 
ncTiSimum.fedquiaexeadem conflruClione,tres B,E,F, fant etiam eontinoe 
proportionales,erit etiam ratio B ad F, duplieata rationis E ad F,fiue B-ad E : ve- 
rum elf hoc eft. Quarecumtresratienet AC, BC, EC, qnarumidemeff 
eonfieqnem f, ita (e habeant, vt fe habent antecedentes ..4, , q uod verif5- 

mViXae.9i,eritprimaratio AC, duplicatarationu B C, d hac duplicata ralienis 
E C : fequck planb nulla; huiufmodi enim eil Syllogifmus-rirrM A B,dn., 
plicata efi rationis B F, d hac duplicata rationis B E: tres infuper rationes AC, 
BC. E C, funt inter fi vt antecedentes 4,B,E. ergo ratio A C, duplicata efi ra- 
tionl^C, d hac duplicata rationis £ C. quaeforma Syllogifnii , quz con- 
nexio pra;iniflatum aut inter fe,aut cumconclufione i omnino nulla, vi- 
tium in hoc confillit ; quodarationibus comparatisincerfefecunduin 
multiplicationem, fiattran{itusadraciones,noneardem,redalias, com- 
paratas inter fe fecundum quantitates, (eutlenominatores fuos ; Sc rur- 
ius ab his, traniiacur ad eafdem comparatas inter fe fecundum multipli- 
cationem. 

Porro ex ipHs numeris, quos P. Leotaudus adhibet, manifefte patbc 
error demoullrationis: numeri funt huiufmodi. 


A D B E F‘ 
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Si ratio A ad C> duplicata fit rationis B ad C; & hate duplicata , rado- 
als Ead C, prout demonftratio infert; igitur cum rationes illx. commu- 
nefaabeant confequer», necellarioB numerus debet elTe mediuspro- 
pordonalis.inter A & C; & numerus E,medius proportionalis inter BSr 
£: item A in C, debet idem producere , quodBinfe; St B in C, idem 
quod E infeipfum:quorum neutrum verum ell, vt numeros examinanti 
ad oculum patet. 

Sed alios afiumamusnumeros , iuzta conftru£lionem a P. Leotaudo 
datam, determinatos; ‘ , 

. ; • A D B E F 

I , 4 ja 64 

, c ■ O ' 

I aytf 

Inter A &B, antecedentes rationum datarum , media proportionalia 
fit Diipfis vero D & B,tercia inueniatur ptopordonalisF:dcnique inter 
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B& F, media proportionalis fit E : affumatarque pro communi confe- 
quenteC vnitas. pateiJneqrie B, inte^ A’ Bt C.nequi^, inter B & C.cfie 
mediam proportionalem;qiiod tamen requiritur, vtratio’AC, dupli- 
cata Iit rationis BC, diiplicatamtjonis £C^. atn^ qi^s paralu- 

cirmicaufam coniiciatirt 'lenitatem C pro co'rSmuni'confe'quentc al- 
iumptam; loco C , ponatur G, qua: tertia fit proportionalis ipli^s A> B. 
• tunc quidem, ratio AO,dupticatae«ftraHf>ni.s;BG,fcd'BG fatib;nc»4, 
erit duplicata rationis B Gv cumEridrtfitiiiedia proj^tiohaTiYihcer 
B &G,fed inter B&F. -.ihi ’ ■njj.t.itu.iTf a- /;i-!iyp.nrT<p n 
E.x hia coi*el adoawtt fiihim demonftrat i one m R .p .Jjeotaud i Wbh fub- 



- • G " 

de ratione daphcata>fi>luetur»hoc modo.i/orr^- • ?'.q •'ut'!-” ■ 

tufits ABt SC\d4t»,^ A B <fuidei»^tl»f>Hctt4 B’ € 

ruitHu AC, »ftrittexhiher«,r4tu>nem$mhm,t»ni3't^tictt4jitt^tlo'^'C-‘>i- 
ttrSd- C, medUinMnitt»rprt>pfrti$X4tk EC\ 
titur-cmntMimS, E, C, tMUMMkfixt f>r0ffrtitntiet , p'i^E ^ raim^ahpti- 
EC, A hanccffequatiqtterilur. o ' lidL.j". -.!.. 
>rtSiveroABratio,{u<i«Bdruplicat»fationlsBC,'^erti'ar^^'(rc'dx- 

lubebkur; /»M<w At#! C,«n#a 'fe. 

exMfiS, f , C,xmtmii ff»tfiriftrMtHsles, rttk VtiCi etit 

fdtiotiis Gad C,*ieoq»elucc tft qimjiu. • 

■ Notat«a*temdign«in;l:lt,pr6WcaW‘,ipio</4i^'^tlc.“ ^ B,'* E* E C 

tif^ttmr4iifP.ihu,q*artimpKmui»uHrHu(ipli^^^-'f ' 

tttjtcpndmiquttieshtt mnUtflktt urtUh^petiiafedhii^h&HiiiiOR pofle 
feiui indcpeadentcr a inereiabio,nili qiiahdo duietatipnes datae, ■fi*nt iri 
ferie propartiotulium rationis duptaetqxiaadd Vl^ipriibaelFdii^iitaital^ 
cund?, vel quadruplicata* vel oAuplicatit irel fedecuplicata & c.' fi eHitri 
^ca; rationes,in alia proportionaliunrfitVt ferie, V.^tationistfifH^.qufri- 
tuplx ficc.noh.potcrit problema folui,iiifi depdtidemtSf -i ibefclwp ; fit 
r>g> ratio AB, triplicaitratio BOl Pporteatqubmueriiiib‘tfcTnilnrra^ 
tionem.cniua B C, fit triplicata.-intcr B 8t C, diiatponarihirffiedlS pjrb-' 
portionales E, F;6t FC ratio erit qaasfita •• neqitt potrb alit^.i^Rilrietttf 
tHud ptoWcnia.-arque haJccaufa eft,*'Cur tofiei WantccedeDkibW i 'dtlttf 
de problemate bocvniaferlaliterpropofito egi i ltriiperiJri[i^iA'W^<'^^4 

nmMiasvpiptrfikn - ' > 

bus paeticdlahbiK,! 
retioneduplicata, quadruplicata 8re. 

- CuinigiturR.' 

conftrudbooem ( , . - 

bybibueritationem , dwrumfotfdPHim^cyiinlltffbmm in^opbr44i 
lib.io. quxfitam , &: exinde dettbtrilfati) in pHinkt^quadratfi^^^.i^^ 
totenciam, palam rft ,^ne riullaltt^flb , Ar lllaUn^ mddtf^i(lF..Lbo- 
undononcuetfiimi&dhelrlafliqteteinefle; ■ ' '' ' "fomi-nv np 
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tiirjj!E.s'j:pi'-o j JitnuJ v!qi ffli ijibiii '.,.'111:* , ioaidq it -tiiocr 

- ; : ;uii in-j/os e'.':nvu’-iA , iiii.-i 1 ; inldo 'jiidt d tiiiiiir; 
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, ^ RESPONSIO III. 

'■'i Ad e’ze'tVxim Cluiin D. Chriftiaai Hugenij. 

IT Xpla4>;is iis.i' qus ad prinum quadratnram pertinere videbanror, * 
'^nolui ftudiumhfK meuoriiatttderae Tibi CiariiTDotnitie,aut ab aliis 
reqttiri,quibusAudorisfilentlum, tacita videri poflet erroris confciSoi 
& quaipuis ex iis !> ' qtfse >n prxcedentibus ime dida funtyficilis Iit eo- 
rum refutatio.qnap toto cyclemetriae examine perfcribls , Audio tamen 
inhunc locnm diAufre placuit,vt totam fimul ilmer» tuam, vna cum re- 
fponfoinoa interniptim ocuIis<A>iicerem. • 

Primum igitur pag a;. ^Kttucr.iiiqms.modtt AuS«r)^»4dr»/)di 

cirtidMm-,VHitm ver» err»m,e/i4mqiudrtl»rd h^rhtles tffGuiiinqium atterk 
fetUrtm ti ipfe etdfiiwwiifx muUie imdieiu e»}ti^ere Jket ; vnim e/l h»c iffim, 
tj»oddiuudiiferf»THmffmmiMmei»»dr*ti$rmf peretmdem buiceUmenJlrtrih 
tUerum^e^etideHlier hic fit mtdm quem reliqui trxs,ide»que ptinm errer i »h^ 
nexUu videri debuerit: (fi denique hec meximum e^,qued t» iit 'quu ed legerim 
in frineifi» tttim e fer it frefutur , ybi fuu iuueniifuu hifieriem ^ fregtefiune ' 

■ ftmeit exfoptie^uBim medi fretter hunc tmmu merminetitsfetmefi eliem ruii»h 
nem hekuifiktretf»fieri*r(u quedruturetetUic fikmiefrutertU0dh, edmvideU-:’ 
cet , quedquutuer , »mues fiiretex iifdemfriucifmeleduSdt , O' demeufiru-t 
tdS effe. 1 • 

Falleris Ctariffiipe Domine.Sc eooieAurx illae tuz , quamlongKHmft 
^ verodiAant;fok & vnica ratioprasponeodi illam > quam circulo figuil 
& hyperbolae appiicnicAudor rait propofitio 50. qux, comcyiindruin 
ad aliud coqtus non cylindricum «admirabili reducatmodea, adeoqud 
qaadratunsomnibtueAetfundameotalis , neqimhoe ordmi* perturin^ 
tione«^liis ioreri poflet > primups huic quadraturae locum ditdit- Porto 
quadratur» onvies ex ifldem principiis dedutAas; 6; demooAratas eflle^ 
error efl; longe gtauifltiiius : nam prxter redudionem cylindri circiila^ 
ris,adrolidam exdudu fubalterno parabolarum onum > ttl^rimacans 
cxteriscommune habet:, ratiocinatio in vtriTque , lblidorom>natioa 
numque cqmparatio.toto di Aerunt celo, in ha^nullus pro^onicuialitad 


tum vfuSiiilgiabrqae earum ope pcrflci nonpofliint: inhaopemdooe* 
partiales xquemultiplicat>^>n°uu modo inAi tuitur argiimencado , in iib 
lisiUultamulcmUcatiqnismentio, 


„ Vet^^emixAfed-mihivelelterntr* herum eenfida’xtienum\fi^ktre[vi/i 
eU,vt ferfiuderet.vuum^e emnibue fere, di(cufii»tmte «t quuquedrftitrem fti4 
merium mf^utAture effettrrliquMruut/fgmeu ducentem'- fienmweufftfinek »- 
fieuderimuetifue mium ebfcuritetU hebetatu videeqidrilhnetmeiier.fitrefi 
fus expeUetidm (it in trrbtttfiuueutibut^que, meximd celigme inuetuaatur^ifi 
que miler.ifftvelvniidi.f«findbere videtur, ,c.i, , .. 

Duplex Ue in tam paqcis Uncitirrrqr interunssr; iai^oo confitHct 

quod vnamomnibus lufliceredtlcjdiwnem exiAimes;quieiihn«liicii& 
iio voa.«. fliSicere poflif omnibus . cumtd.busr(Hiqui»ail,cnaHprimaiic 
commune!eAo(quo nihil minus fadum}primam&uerterit i^nut^tOdiSid 
reliquas certe non magis illa , quam ad Archiniedzam pertinet dimen- 
flonem. experire fi placet , fitilicoiudicium ipfe tuum corriges, alter ia 
eo cA>quod primam minus habere obfcuritatis , fequentes autem maxi- 

. ( ; r. il /i mj 
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mSinublui putes ctligirie. atlongealiuddeilliscenfet Auilor, aliud ego 
dum fiugulasexplano;expercus fum. prima certi plus & tricarum & ob- 
icuritatis habet>quainreli()u£ fimuLomftes-in his Sc clariiliim. e(t ratio- 
cinaciofc tedudio (btidoit«Ma'fanHis^iin illa nouus per ratLotut^partiales 
jequemultiplicacasaom^iurandiaiodiiStiiDtricatuseft, & ibfidbrum re- 
duiSio mnIripieXfVatia, ac pcrdiliicilis. > 
yaf,.t 6 .tvttuini*tl»»)Kfrttamttttrt neque» quin dic 4 m \ CUrif. tn/nifi n»n 
fain felicmr.qiiMdentiitMeiui hi matetinl preportiandliUluin td quidnlurtm 
tfpUc»ffe-,ttqaehmcmii»fiaifaeiffie^itiffierreris rtnftm. prir^mommHm 

idin frtpt/li^.UkiiOiiti/hnsnenmfs^n > 
Qtailts^icrurrutolaicamcqrinar. rimcque enim injp, neque in tota 
primax]uadratura,Viluspcoportioaa|itatum vfus.quippqiongeahu€ eft, 
rationes inter fc comparate, feciuidumsEqucmultipItcition^illarum 
ratiomuD,exquibusitixtao<3auam eiurdem lib.io.'conliiciwntur raliud 
per.proporcionalitsiesBrgumetitandege propof.39.iuxta Auctoris men- 
tem cxplibaram*, Ukmqueconfcrcitmpropofj. lequeotis libri > cuius 
demonftratsopec proportionalitatesinfticuitunSc ilicodifctimen mgcs 
apparebit: & vero qui AuAor potuit inuenta quxdam in materia pro- 
poctionalitatum infelictusadquadraturamapplicaire, cum nec in pro- 
pof.ia^ut j9.nec in4o.ant 44,accin3i.autta.dut55.qubus lota prima, 
continetur quadratun,Tllam citetautvila vtaturpropoliiiooeiex libro' 
de proportionalitatibos petita ? non igitur inde^exftitiue Audbori pocuir 
erroris caufa. •' ■nrr:i„ , 

Pag-a7, « Temdediutm,vt fiquidem n»n imtofftiHe ditet qtndrtfnrfni fii 
ad exitum perdacerttd’ per eam rea^feiitneitirt reUtUneUm tircidt 4 qnxU,»Heit-\ 
damqaiidfaci&imiimftfierumalfequtttur : deinde veHigiaifpm MfiPenide- 
tnenllrabe,quibm haHemts nebit practffSt , iit neqneqnan» adeptadnm/fleem peV-t 
neniripepe. , pi:''. 
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PRIMA CIRCVLI 


rianehic ab Audoris mente deuia$; 
licet enim fundamentum perficiendx 
quadtaturx in copolitum fit, vt nota red- 
datur-tatiofolidi H Y adfol. XV, nun- 
quam tamen exiftimauit Audior illam fa- 
cile inueniri polTc,fi cognitae forent duae 
rationes , nimirum folidi m 2 ad fol. ax, 
& fol.xe ad fol. at ; has enim antea 
notas fecerat propo(.43. vndenec illam 
quam profers argumentatione inftituct, 
ledeam,quaminfcholioad propQ£40.at- 
tuli>qux toto caelo I tuadifiert: porro ex 
datis vel notis duabus rationibus, quarum 
prima toues per multiplicationem conti- 
nctfecundam .quoties haec per multipli- 
cattoncra continqticxiam , vcHe tertiam 
vniuerfaliternotarofaccre.idemeft atque 
inter duas datas, qnotcuque medias pro- 
portionales velleexhibcre.-ihittuin autem 
foret quadiacutam mefelabio commifeere, aut hocad illam perficienda, 
lupponere, nOn igitur exduabusnotis rationibus,quaruro prima toties 
multiplicat fecundam,quoties haec multiplicat tertiam , fperauii Auidor 
• hanc notam reddere. 

i fi igitur indi(tiurtiffi,tiit* fit rdtu filidi MX MdftLAX, itmaiupt 

filidi K 4 . udftl. AT, netum quidem dicere fejjit, quemretimem hubeet 
fetidum HX udfeL XF, feteetur fine fi frufirtvtrumque quedreturem ten~ 

• t4fie,tumtircuUtumhyfetb«let. 

Superfedete,mihicredc,laboriifti poterasjrationemenimlblidi M» 
ad fol. A £, item folidi K e ad fol. a r, notam habuit, aliifque 8c Romae 
& in Belgio demonfitauK Audior.pluribus annis antea , quam tu vita 
lucefruetixm:kgqptDpor.43. lib-io.quae vtramque rationem notam fa- 
cit;nii igitor ojiiujera^ ilhm Audori indicare, ex quo folo notitiamMlius 
haul^i. . i ' * ' 

Sin vere Htk ifiit dutbm retienibut,inuenire fefi hec f afuerit ntientm fiUdi 
HX ad fel. XV, tum fraiftat circulum reuera quadraije. • ' 

Hic ilidmoduseftcirculumfiicillimc ad quadrum reducendi, quem 
pag. 27. daturum teSK^ori pollicitus es: Quaclbte CiarifiT. Domine, vn- 
dehabes 4 iotafatione folidi H Y ad fol.X V, quadraturam abfolui^non' 
aliunde cert& quam ex Audorc.neque id,fi vcli$,diliiteri potes : vt quid 
igitur.acfi hunc ignorareKs i. quo (olo didicifti,quadraturse modum prq- 
Icribisfcum illa (cribres , optafiem meminiile te , quid, 8c cuifitti- 
beres. ’ ' • 

Dicam autem nunc ipfie ratienes-.ti- primam quidem, hec eH ratienem fittda 
M2 ad fit. AX, aie effe eandem qua numeriqj ad toj. alteram vertrattaneua 
filidi xe adfil.AT, eam qua^adn. atque harum vtrunMueiufru fumdeman- 
firaturui ^c.canfequenter hoc nunc definiendum ei incumb(t , quoties ratie hu- 
Tumprima,centu>eatfecundam,hecefi quaties ratio ad zo ^,centineat ratiu- 

nem J ad It.Jedenim qtsofinfu verhum continere hsc explicaturusefiftic. 

' Kationqtp (olidi M S adfol. Ax eandem elTe quse numeri 33. ad 203« 
& alteram folidi xe adfol. a r, eam qux 5.ad n. nil habeo quod oppo- 
nam, cumvtrumquerc( 3 c demouftratum fit : quoties autem ratio pri- 
ma 
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teaper BiultipUcationemcontineaifecundam, definitum efiirifcol. ad 
propof.40. ex folis Au&oris principiis: quo autem fenfu 'tctbwm-contine^ 
re explicaturus fit , vide iJcmldioliu Sc propof.j 9. 40. ante explicatas, 
vnde a vero alienum efl.quod pag.37.airehtur, aliam interpretationem 
verbi «»t»»etf,przferduasaTc allara5>nullam inoper.Gcom. exhibe- 
ri. Sc vero miror, interpretationem illam i Te perceptam non eiTe, cum 
ex prop. I i.qute odaua; innititur, facile intelligi potuerit , addita pra: - 
fertimexplicatione P.Sarafllecoroli.p. confirmationum quadmturx, qui 
liber deefiTe Tibi non poterat , in tanta locorum vicinitate, cum duobus 
annis ante tuum prodictir. - • 

Pag. 37. ne» decuit igitur medum determiiteudi-, ^ueties ratie fetidi .M Z 
ad Jit. A £, centiueatraneuem fel. K ® adfel. A r, ac proinde nec determina- 
ri poterit , quoties hac ratio contineat rationem f olidi HT ed fetidam xy-. 
quare tijnet hanc rationem ne duaiuo quidem prieribut datit »' per inuenta Cta- 
rilj.t/iricegnofctpefe, adeoque frufira ipfnm fperafe, hae medo perficere circuti 
quadraturam. 

Hic error commifluseft palmaris, quietiam.inAu<aorisdo£f tina per- 
egrinum Tc oitendit: (iue enim verbum continere fumas in fenfu ab 
Autiore intento Sc ante a me explicato, fiuc per illud intellignsrvw/- 
nentiam per mutiipiicatienem , vcrumque.determinandi modumn abunde 
docuit vt oftenlum in fcbol.ad propof.40.lib.10.oper.Gcom. , vnde ter- 
tia illa ratio per inuenta Audtoris nota fieri potuit , adeoque non fruftra 
hacviafperauit circuli quadr.ituraro perficere. 

ReStat nunc tantum vtmaniftfia faciant, qua in pracedentibuo fefita fue- 
re. dixi enim me demonstraturum , quod falidum ejfet ad fit. AS, vt 

53 ad 20 j 'i'item 'quid 'fitidum rationieili>>biieret adfilidum A r, 

"'quam ^ pd ir. quoniam autem ad hornm primi 'demamfii^f nem neaeffarium 
eft l vt notim habeamus , qua fit ratio vngula poraboDca ad cjtindram fu«m, 
idcirco hanc rationem dectarantes , tranatum Ctar. 'viri quem 'de eadem vn- 
guta propofmt , vno egregio Theoremate aulfiorem reddemus - quod miror ip- 
fum non inuenijfe , cum ex iis qua iam afiendenu facili' negotii deduca- 
tur. . i' 

Fillecis ClarilT. Domine,Theotema illud &vidit & inoenit' Aoiaor 
iam i triginta & quod excedit, annisi: fitd quia tam nullo negtitio ex iis 
quae demoblfraratdcduiciipoicrat, corollario iliud,non propofitione di- 
gnatus eltlnfpice corollarium propof pj.lib.?. oper. Geopi. in quo ha;C 
verba icgcsr Hinemanifefia ejlruio dignefeendi proportionem ihtervngu- 
■lam parabeikam & cylindrum, qui vngulam continet ; iiel inter vn^Um (fi re- 
fidnum cylindri &c.at4uehoc miror vald^;, aut non legifle Te aut li tege- 
ris diffimillafie. ■ < • .'vib 

Caeterumcum totoCycIomeUire examine nlLaliud egeris , quam 
.oftenderequOd ex notis duabus rationibus, qUarum prima toties multi- 
4!>licat fecu^am.quoticshxc multiplicat tertiam , per am^oris imieota, 
qux primas adhibuitquadraturaeitertia non innotelcatiAuftocvero to- 
to caelo diuersa incedat via, adeoque ex diiabns notis rationibus aeqni- 
mulciplicati&Dullotnodointendeeit tertiamnotam facere , quiailiros 
folut» dependet a meielabio maaifeftum eft tuam,uon foliim 
primam Audoris quadraturam nooeuertere,fed lUam ne quidem impe 
eere. , n ■ ’ . i' . 

Laude tamen di gnus eft conatos: tuos , qno Ikat maiori diltgentia quam 
fuccefiu rem ardnam ttnt atteris, Doa exiguum eft totiiuer eximios hoc aeuo 

CL» geome- 
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geometras r Te primos inter» hanc Tibi prouinciam delegifle- quo4 

rurfus lludium » adhiberefi vacet» & Audorem&me nouo affeceris 

beneficio. 


RESPONSIOIV. 

Ad Ccnfuram Mcrfcnnij. 

Vamquam Merfenni Cenrura.eiufmodi mihi femper vifa fit» quae» 
CJhon dico refelli fcripto, fed ne legi qnidem ^ dodisinereatur, tum 
^"^quod prorfiisfitageometrica » & in omnibus , hoceft fingulh fui 
partibusapertbfalfaitumquodinplerifqueaudori iniurioiai Eandem 
tamen,vtdoAiiSmam& verbgeometricAm, quiatoties obtrudit Cen> 
Jbr»illamquevt talem » etiam approbet notus ille toti orbi Geometra 
^.R.lubuitfingulasillius partes examini fubiicerc» & communi Geo- 
metrarum omnium iudicio committere, quoddum ago , nulla i me de- 
fundo pridem Merfennio lisindicitur;cum Ccnfore.cum noto illo Mer- 
fennij Geometra(quicenfurae illius haeredes» vel vt nonnulli rufpican- 
turaudores funt)tota mihi res erit:quiefcat illt,8cquafruicatpir» «ter- 
num ftui pergat felicirate. 

' I 

Cenfura Mcriennij. . , 

A nofiris autem phoenomenis editu, conatut infeos in inue- 
nienda circuli tjtMdraturaJabore improbo inipeH^ tii, 

• decem libris explicatuf. . .. . • 

/~\V6d felix fauftumqne fit, inKntet P.Gregorijlabore.s,.fiiftistandeio 
^^inferipti funt;& quidem eiuimodi faftis, quos non facile ipfamet ex- 
punxerit \imi.6s3i!*fhtiumtnu neftristdttk, hoc eft ab aiino i(S 44 >qi&dra- 
tura vrgeri ccpit.atteaditc quotquoteftis, toto orbe chrnnologi , St ne 
CII i res tanta fortb excidat , aut vario annorum compuiu Obfonretur, i 
pbKiiomenis^ierfennij editis, annorum feriem ducite, fitniatam habe>- 
tis Epocharnm radicem; valeat poft hac elympiades Acc. intricata Chro- 
nologonimftttdia»iMer(eooianis phaenomenis > expedki deinceps iiv- 
feritantur faili. ' iv 'r, J '-.f 

Atdicite,amabo» Cenrores»crcditifne fieri pofle , vt i-phenomenis 
Merfeonifetlitisdioc eftabamio:i£44V ad annum vfque ii£^v<]uo qua- 
dratura imprimi caepea eftduoi tim fciiicet annorum fpatlOitatRu opus, 
jquo duo fer^ propoiitionum milha oontinentur,oontexi,timilini;ueve- 
xicatummalticudinem»ttntam materiarum diuerficateminaeniri , de- 
monftrati, imo vel exarari aliqnoticsantcquamprxlo commhcerentur, 
ab homine fenedute ipsa impedito potuiffe >egocert^ non credo, nec 
vUusccedstgcometra. neque fanc miuori tempore opostale |>eraolui 
accurati pt^fatfciaaccuratiinquam , praefertiiq ab iisqbi Cenfo- 
res,agerecumdecreui(leot,nonleui oculo librum percurrere, nec fum- 
tna fparfim capita ddibara cantum debuillent . cnm de totb opere iudi- 
ciumferanr. aliud voro Cenfinre Audores feciffe non fadie adducar 
. ' • ' vt 
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vt credam, praefationem operis infpicite» atque J triginta & quod ex- 
currttannis, peruigili ftudioilli fe ioliid.alTc Audoretnipfum candid^fa- 
teri comperieris: non igitur a Merfennianis phaenomenisihoc eft ab anno 
1644, conatus ingens in inocnienda circuli quadratura>labore improbo, 
impendi caepit. ledAtriginta&tquod excurritannis : quidigicurha:c 
Cenfur*vult fencentiafan quo anno phaenomena Merfenni eodem, Au- 
dorisopus praelo fubiediumfit.^atfalfumideffeex prima operis fron- 
te, przlique adferiptoanno 1646, patet, an Merfennianis igitur phccno- 
menis,8r circuli dimenfioni, quid coramuneeft.vt inde tanti operis fu- 
• fcipiendi arreptam fortbaofamfufpiccmini f at illorum initiouilaligd 
promitti runcima, urthras, 

ralla & vrpices,aaibiu accaliir-liratur , fcrcaque trajrfiersa dtriuantur •uligines 
in («Sicias 8 cc. nis adde Mechanica phaenomena, Acontifmologica, Har- 
monicatquidhiscum circuli quadratura commune.quidaifine!’ edocete 
quaefo.fi quid occurrat,dum adaliacenfura; phxnomena feftino. 

Quo propcrtionalftates nouo modo deducuntur, quippe non 
folds rationes fimtles, fedettatn dtpmtles inter [e compa- 
ret. 

£rrm,inquit, libris explicatus, improbus fcilicet labor > que prepartuna- 
^ litatet nna mada dedacuntunasi igitur aliud nihil totis decem libris ex- 
plicatum cenfetist tam leui oculo vaftum illud Audoris opus percurrit 
uis, vt ca quae pafiim occurrunt prxclarifiima inuema,quxque antiqui- 
tati nihil cedunt, non aducrteritisinihiladum putatis, cum progreifio- 
pes Geometricx in infinipim excurrentes » ad geometricum redud» 
ifunt rigorcm,tcrminirqueinclur£?nihir, cum ex vario planorum in pla- 
na dudu.noua omnis generis effinguntur corpora, explanantur, tedur 
cuntur, cubantur l nihil, cumvnguleieuregmenticylindticicubatio- 
nem,imo Stfuperficiei tam exoticx. vt qux totajfemicirculoelipfiquc 
clauditur , aream quadrando determinati hihil , cum ciufdem vngula; 
cum fphaira fymmetriam & omnimodam concordiam primus exponit? 
nihil, cumfphxroidium, Conoidiumparabolicorum, byperbolicorum- 
que proprietatesadmirandas plane aperit ac demonftratfmhi),(mmtam 
variis expeditifquc modis parabolamquadrac , imo^ hyperbolam in- 
tadamhadcnusindomitamque ? nihil Cum iucundiffimas abftrufiifi- 
mafque conorum & conicarum fedionum proprietates, tribue omninp 
libris per odingentas 8c quod fuperat propofitionies , inu^nit, deducit;, 
demonftrati'oiliil,cum ftupendam illam parabola: cum fpirali Archime- 
dxalymbolizationemcxpreffit , explananit ! haec fi per vos nc nomi- 
nari quidem merebantur , parum laTOtamus; Gebmetras habetorbis« 
habet 8r Gallia , quosconftatagnofcere noninuitos , quantum Au- 
dori tota' debeat Geometria- omnis cercb illum mirabitur retro pofieri- 
tas,gratulabiturquc huic zuo, talem tulifie geometram , queffi antiqui- 

tas,etiamnondatiquadratura,fuum vellet. ■ 1 

Sed agite porro , quid id eil quod proportionalitates nbuo tantum 
mododedudaspronuncietis / anapudvilumhadenus, vlloeasmodo 
demonftratiubdedudasconfpexifiis t Aui^oresafierte,& vitro cedi- 
mus. fcio equidem complures de rationum additione, multiplicatione. 

A Q } com- 
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compofitione,diuifionc pericripfiflV»(ed 8c illud non ignoro, eofdemnon 
nifi de rationibus rationalibus tradaiTc , aiqueita quidem , vtcompofi^ 
tionem rationum abeatundem additione nondiltinguanr, confundant- 
qucoperatioiics fpecic differentes, atque adeo fimitnam in geometriam 
cunfulionem inuexerint , vt libro t- demonftratura cft : qui vero de ra- 
tionibus rcripfericdifliniilibus, qui earundem operationes fpcciediffin- 
xerit.fingularqucdcmonfttant, prxter Audorem operis Geom. certus 
fcioelle neminem. 


At vero cum neque dederit quadraturam eo modo quo (olet a 
geometrts expeSari. 

Tendit igitnrquadraturam eo modo, quo non expetSahant. dandam 
^-^Geometrx:aflurgitequotquotcftis geometrx, Audorique plenis 
vocibus congratulaminiigratias ei agat iplamet Geometria , id namque 
quod hadenus datum eff nemini, perfecit hic, quadraturam dedit : 
ne parum ageret, eo quidem modo dedit , ipfo Cenfura; tcftimonio, 
qui cum d Geometra nullo expedaretur , nouitat.' fuaduplicauitbenc- 
ficium. 

Qujerotamen,cum ncqne dederit quadraturam Audorco modoquo 
a Geometris folet expedari, agite 8t Audorem edocete, quo folcat qua- 
dratura d Geometris expedari modo.-nimirumhoc ignorat ijle, qui a:ta- 
tem in Geometricis triuir, ignoramus 8r nos,Sc aMerfennio, atque d vo- 
bis praiccpta capimus, pergite porro .•quadraturam dedit Audor , fed 
non eo modo quo folet d Geometris expedari:at modus ille quoqua- 
tlraturam dedit, Geometricus eftnec ne.^li cfttco igitur modo quadratu- 
ram dedit quo folet d Geometris expedari , nimirum geometrico, fin aui 
tem,dehocrurfum qusero.qua de causa Geometricus non fit ! quid file- 
tis.’cnr nulla didi adferturratto^fi quid conicam inter & Geometricam 
problematis folutionem interfit iron redd fortaffis perdpiatis , legite ff 
placet ea qutelib. primo in hanc rem d nobis pctfaiptafnnt, &ilico 
cellabitquzftio.fed audio: ^ 

Cum in ea exhiSen^ longe quam ipptm quadraturam diffi- 
cilioraJupponatvelpoHulet. 


N Ondeditigiturcombdoquadraturam Audor , quo folet a geome- 
tris expedari , quia in ca exhibenda longe quam ipfam quadratu- 
ram difEciliorafupponitvelpoffulat. palmaris lia:c impofturaeft , tan- 
toque grauior, quanto impudentius. eff ea in re fidem fallere, inquad 
quouis mendacii argui poffis. aio igitur in toto Audoris opere, hoceit 
libris omnino decem, ne nomen quidem fuppofiti aut poftulativelfe- 
mcl legi ; agite & thecum fingulos ferutamini diligenter ; eccum vo- 
bis primum 8c tertium: circularem hic Geometriam, linearem ille con- 
tinet;Ieromaticuseft vterque,3t totus Euclid*us;idcoque nec definitio- 
nibus quidem eguere, quidin his fuppofiti,quid ppftulati venit nomine.? 
omnino nihil. 

Ad fecundu de progrelSonibus,qui medius inter hosintetiacet,perga- 

mu$. 


t 
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mus. nomen louruatum pracfefert, ac definitiones omnino tres prarmit- 
tit.redvideie,oblecro,niimquidpolUilcnt aut fupponant.-loquendhno- 
dum in re noua explanare eas tantum audioi exponerCque quid Audor» 
Geometricae ferieijquid progrelfiomimi quid denique termini progref- 
fionis nomine intelliganhoccineeft fupponerealiquatautpoftularc ipsa 

quadratura difficiliora qu* fumi’ i.;;:-;:!, / i ij.... ’ ' 

Enfeqnentcstresi qui ordine quartum , quintum & Textum confti. 
tuum, quid in his fupponitar,quid poltulacur , non dico ipsa quadi'attira 
difficilius, fedquid velfpecicm Tuppoltii aatpoftulatihabetMcfinitio.i 
nes aliquae eli^eos,pacabola 4 & hjrjwrilxd*, legunturjcaetcra oniinia de- 
monilratio^uiAtdedttftaiatiUae ex Ardiimede^ ApoUonioque petitae * 
cum fint,nifail inuiitatum k^untiqttadraturaque difficiliusqnodfit. 

Adreptimumabeamusi quide dudtbus planorumin plana inferibi- 
f utiperegrinas is eft.tocufque m vnguiarum inuoluccis , ac folida fecum 
trahit immania: at pl^hicrurfumoinnia, atque veiter fcabtofuma- 
lias, complanaretmagis ■ trtiws illud c^nitionibUs > qui loquendi mo. 
dumexplioom, exai^uat; nihil igitur planoillifuppenitur, qjWpoftu- 
latur. -t- - ■' . - ' j<n 1 i-.ii. 

.'!ilnodaU 0 ,qui^e proportionalitadbus eft,.quatnprreceptapouua> 
tut principia:primum, finiti ad finitum i» ttdem Jpntit qnMtitatitefifrtpfr* 
tu-iecuadaxa,d4tit triim velfluriltm qtUMiutibmi tntufrinu tdwlilmnd, 
cgmftnitnrtx rounibm meditrnm.-tetamntr4Mnts qun ex iifdem ruunibut 
(cmfonnntur funte*dem:q\XKt\xto:6c\iukuim ,.qimntir43 rtttitniifiae dent* 
»iHtter,dnShKi in cnnfeqientem termimm tntknu, frdimit uaettdewtimi 
'tnum lumine naturae notum eft ;fecundum,3c renium > Euclidaea funti 
quartum deniqueSbEutochio.Theone * V itellioay aliiique geometris 
omnibus aflumptum eft & ^ pludbus demonftratnm 1 quid in his fiippo* 
nitur,quidpoftulaturip$a.quadratntadifficilius?' l 
-i In nono,dnae omnino funt definitiones; quarumprior > quae cylindri 
.portio, voceturabAu(aorevngula;pofterior , quidvngularisinuolucii 
veniat nomine^efinit.ln decimo , neqnidem vUa ponitur definitio, vbi 
igitur fqppofiuilla.vbipoftulata, quadratura ipsa difficiliora quae fint> 
acutum profefto videtis, quipoftidau, & fuppofita,quae nufquaia funt 
videtis. > - . ::!!• 

■ eque meminerit 'vllatenM Giometri& per indimfihiUd E- 
rudttijf. Bonauent. Caualleri , quandoquidem primus il- ' 
lam pertndiuijihiliamethodumedidit tqua tameniUipra- 
'luxijfe videtur. . . , : ^ 

A t neque Eruditidimi Vietz meminit, neque dodiffimi Mydorgij, 
Clarilfimique Gadcndi.aut Cartefijetiam ctuditiffimi.neque adeo 
etiam Merfennij,5ut illius quemfuum vocat Geometrae vfquammemi- 
ninquid deinde?at Caiiallerius ipfi pracluxifle videtur, non praeluxerunt 
caetcri:Mcrfennij certe phoenomina non minus Audori, quam Caual- 
leri indiui(tbilia,ad tantam rem aggrediendam ptxluxerunt; cur huius 
' caufa fufcipitur.illfus vero non item? * 

Sedagite,qua ratione probatis Geometriam per indiuifibiliaCaual- 
lerij,Audlori pr£eluxifl'e?qu'i.t nealpeCauallerius ptinius illam perindi- 
- uifibilia 
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utfibtlia methodum edidit:efto, quid inde feqaitur ? an Audor tn toto 
vfpiaro opere per iudiuifibilia pro^dit f novos homines mimrac fitis 
malilcL fiopinaminh.atdiciteamabo , in quo libro dcmonitraciombus 
fuis,illamper indiuifibilia methodum adhibetftn fepciino vt^ue , vbi ex 
dudu planorum io pjanainoua effinguncoreorpoca. capio >3 : methodus 
igirur illa Caualleri j per indiuifibilia , cum Auaroris dudibos coincidit;> 
& duo illa>res vobis vnaeademquehint:illa, additione infimiorum indi- 
uifibilium vt fioi pefikitur;ha:c^u^um redangulonimin imiicem ve-< 
tb geometricum,ieii.inultiplicationpmcontiDet:illaiabvoaTpeciequan- 
liuiis ad aliamoec^geomeciici neo dqponlftanuji procedit; hxc , Geoi 
. mecnea^ercque ArChimedaca perficitur exhauftione; ilb &lfa, nili alio 
rcdatmtf;vt a pluribusoltenfuihjeftj‘ha:c^ploratx veritatiseft, proba? 
til^uenonicitur antiquorum principiis ; nil j^'tur Attdiorisdadlibuscum 
illa Catialkriiper in^tiiribilia methodo, commuDe,imo necafiStie; i 

Sed aliud iam aontcndo:e(]:o.quod falfumeft , Catialerianam metho- 
dum in aliquo cum Aui^oris dDfiibuscoouenite;qui indeconficitiirdl? 
Ium l^uid prziuxiifofequelam hanc,ipfe negant Caualerios. obiecexat 
huic Guldinus, illumruam per indiuifibilia methodum , aKepplero.aC 
SoucroinMttuaireiprmpccr magnam couententiamacfijnilitudinem prin- 
cipiorum;qua admi($a,rci 3 c tamen negat Caualerius inde iequi,metho> 
dum maib ab illis mutuatam eiietlegice (i placet, cap.a.exercitationis ter- 
iixjvlterius procedo fit dicOjGetnnetriam Caualerij, ante opus Geome- 
tticdm editum.nunquam ab Audore ledam, imo nec confpcdam fuilTe. 
id Audtoripfe,id b noftris piares, - qui per annos' multos illius auditores 
fiieredcbiefticiwipia poflunt fide fit religione teftantur : fed illani ante 
viderit, fit legerit Amdor.quatn opus filum ederet, %niddtcoiilahuic 
prmluxitdUa ediip eaanoo ifij 5. at dudus fiios compofuic Audor,anno 
l 6 zi.Sc biennio poft, Romam cenfendos mifit Patri Grimbergero,illu- 
ftri-time Geometra;,cuinsrct telbesipfius Grimbergeri litterx. Si gra- 
uillimiadhuc fuperfiinpvjritceftls i^em eft P.Gulielmus Boelmans, Au- , 
doris quoque domcftrcus auditor , ac multis deinceps annis mathefeos 
pooleflb^qui in libello ThdIum,aano 16 j4- edito.inter atia,p^bolam 
ex At^orisdudibus quadrauit-fion igitur Audori praelucere potuit Ca^ 
uallerij methodus, qux tot annis pollerior nata eft, fit um immeofiim ab 
illius dudtbus recedit, adeoque nec illius vlla ratione meminille dc< 
bitit. I 



NoHris (^eometrii dijplicuit. 


Agnum crimen, ledores,fcelus inauditum: Audor alio modo qua- 
*’-^draturam dcdit,quamdandam expedabanc Geometrae, Audor non 
anemini C Geometria; Caualerij, reus igitur ed , fic Geometris Galliae dif- 
plicuic«t,quinam illi fint Geometrae ,quibus Audorisopus,obduasilIas 


in cenfura allatas raciooes,difplicuiti’ztatem habent,^ calamum,cur iu- 
dicium ipdl fuum non produnti’quid alieno loquuntur orei>non tam mali 


in GaUiis cum Geometria agitur, vc geometricum iudicium , de re geo- 
metrica fieri qu idebeat, igaoreni;feque fecille fatis putent , fi temerfi, 
nullaqucadditadcmonfiratione, pronuntient, 
cert^ .GUrilliinp Pellio non latis fuiflet iaditare, Longomontani quadra- 
turam 4>^plicuifi'eGeometris.'nequeEruditillimus GalTendus, autdo- 
. ti' • dilGinus 
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ftiffitnm Mydorgius • quidquam fefeei^dtle^tftftnaflBnr j>'(i Matbe- 
nuticarum recreacionura libellum vnat, nonos alticReyta: circii loiiern 
OToneSidirplicnifle ilbi, aliiique acri fapetcilio prohuntiaiTcnt : aliam illi 
Ung^ingr^ funt viam ; neque crediderim mutata repenti voltmtaCe, 
feribendique coafuetudine.eos ablquedemonltratiOne vlla , 'ad diiiidi^ 
candum opus fubtilUnmumtVoluiiTe prbfilire, autram imperitaiTtibfcri- 
bcteceniutae. ' -i i< • • ; i' .■ 

^Mpraterea , nomihilirt tlio opm requituot ', W dfpmnt: 

. $dqHeprnJertir/t, qtto^CHmspits funniquadraturACfrchli, 
^jjiecwJbfitpnkoqftetUtilomppnmt. ■« • xcu!-;.- 

El Audor quadraturam dedir.vel nonjG prius, qui potuit riiodeftiod 
» ribus opus ibum verbis infcribere?fi pofterius,td poatemercafleri» 
geometrici a vobis demooftrari debuit priuiquam libri titulofi fn ib- 
l^idiam vocari-.poiTem &.ego de Merleupi titulis., V^biique qjqibats ope- 
ra Tua ,commendat,non pauca queri 8r argiieretled res mihi canti noneii:; 
(^uod tamea gracis allerere ne videar qbn pigebit Wc , verba’ epiftolac 
ouocupaK>cix,quam mechanicis fiiispjtKfi^, appwi«rej> 

& ftrfcndinbtm \^rchite3it d- Lttdmk. 
Ttii,ru»ciM*m,teribriu ^err4S. AgrictUi,JlMam^gBiim & vr pices , qmbm ecceiit, 
Urtnt,ptrriqise trtnftttsk deriuent vUtiiifiinctlUei4i.Trtterihia,flieelU, trir 
tMUfy»e;rjJtiS 0 S rnid» pih^erimiiitmf*ciei$tes,.»itldj^»t tr»fdttle^';Ta»im^if 
^ eniBkeimlit*ribm.Pip»rAm^'t^cu id fi/hdtia.vytitortiiis ra- 

iieist,trcM,prtU,Ucia,fnit>,ptphenetdfP'p»V>i*-fdMecu,4emeiieitielfftci- 
KtateJc/iieleciiUt. Ctfjes '& vtr»sventnfik»s'.'PsYc*foriBsi/, ven»c»UM'^'Jr*git‘- 
Um/fggebtm,hgmrnm;{^ise0pitm,iSites,gmit0s,deeipgt4s,pedicgs,cg’u'fAt.Bqiii~ 
tibm,epltip»t,fttpttes,cidecirit,frgiu,ptRimides.Aurign;peteritt, ^ed^ cifu, 
fentc*Arthdi'U3uM,f»ffltmmgfpKcisUg.T^tKUru,cUisUm,t}scktrtm','0iil4,bt~ 
UdemtntblsM tritsut.^iud*pifieUrelitfssdperr»rr4m, qnt huicdrti/ut liipi-uliii. 
ttpemtmaccepttferisml}vt neqmderdeUhm prebittClurh , dhfqueMetihui, 
wrmbm,rrdticMlu, /drtdgimbmArHUa,f»Jemi,rutdbiUs,bd/ilUs, tripedsbsu,rd - 
d»Ue.lr»ii,<i' p*f«ppdibm ctmMtde/dtts fdrdre Vdkdtfua.Scc. 

Hxcego cum legerem . dolebam Calcpinum aut Nomenclatorem 
mihi ad manum non eilh » tjuosiMerfepnu ad 'attisiua: commendatio- 
nem defcriptos videbam-cum vero lebetes, trullar, (artagines,in medium 
proferti cooCpiceTemicredebam noo abs re , noudm comedtatn ibfiitoi» 
cui bUularue aut Patellaria: nqmeo Plautus imponeret, vereotanterim 
ne futoribus,aliiique eiua^ttinas baminibus, ^updartis iuat iiiftmm^ 
^ taomiferititelem moneat,ptaeiertim cum ex Notneclatoreieodeinlabof 
senem inconcinni defetibipofieot. >.-».•■ : , •■■•mi;'' ' 

HihiltamAn quodculrem factat, pr/UeridqmdmeanhtSe- 
| . mtsmucntftrd, protulerit. , 

A Nae&vosCenlbres,quido^illimam& ver, e Geometrici Mgr- 
fenni dicitis ccnruram.aihi 1 ab AuiStore quoilf d rem £ici 
id,quodealarehadeDus inuentum eirolatum q]aftimatis.iih vs 
opinor,defipicis:quxro tamen ex vob1s;quh'ant^ut prxter Aui&rem, 

R progreffio. 
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progreiE()aes geoioetricas in iofinitom excurrentes > certis decenniosidt 
UiDitibus,illaruinque terminos qihibuerit>q(li$ (^hxramad corpns non 
fpb.K.ricum.adponiooecnniminHncyiiadricais, quam Toguiam vocat* 
ami «ei praeter Au41:orein reduxeritiqnis vnguias cylindricasi^drcnla» 
rem 8c paraboli cantanti illum citbauit> quiscylindro circulari > aequale 
dedit Corpus non leylindricum ? quis geometrici curutlinea circularia 
cum redliliaeiscomparauit i quisdilEmilibus rationibus |>eritideacfit 
milibus geometriam vd docuitlatque his omnibus cum viam iibi ad qua- 
draturas fietnat>n>bil oe quod ad temfaciat,praeter id quod ea in- re b»- 
Aenus iouentumelimrotuliflevideripoteft^ddc^uoain fololibrode 
duAibustSt plura jtmbtiliora in ordine ad quadraturas inneiua dederit, 
quamab omnibus fimul geometris, haAenus allata fi ntj>lsia dicere fu- 
pcrfedeo, quia opus ipfum vel leuiter infpe Aum‘, Cenlura; calumniam 
&tis per fi; diluit. / 

Qji^pem i^tdabit necdum Jolutum problema,quodqHe for^ 
frnhngi difficiliorem, quam ipfa quadratura folutionerd 
requirit ydatu tribue magnittedinibiu i^c. dttifque duaru 
> exdbit Loforithmu, tertis Loiarithmum Geometrkein* 
emkt. ^ • 

-r» s * ■ 

T^ibi|%itnr Au^oradremtpit^&ciatqsratter id,quod e^inrehadke'* 
'^^tii|iinueatameft,protuKt,'quiaiotlludabitnecdum folatum prt»> 
bleiiM^j'^ /rifisM &t.quae iaroleoshKC ratk>cinauo,qaae 

conclufio^conftatniminunfibit Afuivbiquefimiliseftceofiua ; quae 
mali dpIiQenpmenisaafpicata, peius deduda,finit vtiqiie pefilmiq;>orrt> 
Allicem iii illud abire Broblema,manifefii fidfumeileofteodiin re- 
fpdmbqi jvima ad . eoiorem. 

liidiCet nunc Cea(br,Sc notus illetoti orbiMerfennij Geometra, qua 
dofta&lveri geometricabsecfitcenfura. 

APPENDIX 

< AdDaniclcinlipftoipiuni Lubeceniem. \ 

nRbdi it aneo i$f 3 ,t^r,Gui titulus thU^effmCdrt^ea^tM^ 

A AmeDaaiete Lipftorf)mLabeoeofi.quemanin^nimica«$S>bincin« 
de peni6hio(neque enim tempus Geometrich debitum , eiUfinodi ftu- 
Itetad tfafis inu tilibns »acat,au ulubet Hppendere)commodn« « incidi ia , 
'Iocaquxdam,vbi tum Cartefij , tum fuumdeqiiadratur* pOffiWitate 
iudicium declarar.-5t illius quidem fententiam,h!s verbis exponit : tlUd 
tM$em iufrimu m rsf ntroirnm Garttrfio) fnfpUitnituU , f»oJ 
cumine,fine difficulutt fetneritdeterminire,qnid humtno ingenio perninm eljet, 
qmd neman problenu tUquod po^ibile ejtet,dn minm.iuque prohUmt illud adeo 
vexutmtde circuli qq*dr»turA 0 unip$ua tggrcjjm efi-^noaertt enim effe illudigit 
fofaukitm cirewtttulUttim,vt oleum perderet , quicuuque i^us ftlu- 

tionifludirittnec tildutttuiutntrifm, prolixo Cregorq i S. riucentio voluminj, 
v»kulkiit»ttnfif'ue)rtii 0 ;exMotiiiquie>untspr*m*»drunt, neUuit. Ha:c 

i .Lj * «It; ,> 


Duo 



. Q_V A D R A T V R A. iji 

Duo in hac fententia aiTeruntur: priiaum quidetn , idcirco Cartefium 
problema illud adeo vexacunule circuliquadratura, nunquaiTi aggref^ 
rumefle,quodnoiret,ilIudiIll$ politionibus circumuallatum,vt operam 
oleum perderet, quicunque illius Tolutiont Auderet, hoc eft,quia cea- 
febat humano ingenio quadraturr fututionem elTe impolEbilem.alteru, 
Cartelium non triduum prolixo Ausioris volumini in)moratum>vnicum 
in eofontem,cxquoreliqui errores promaoariatomne$,notailc. 

Quadratura: (blutioncm,quod nunquam aggreifusfit Cartedus, be- 
ni meoiudiciofecit.-Qon quia illam humano ingenio impoflibilemiu- 
dicarit, fed quia algebrse lute terminos ac limites probe nofeens , illam 
tam fublimis problematis Iblutioni imparem videret! communi autem 
geometria idem perficere fe polle delperaret. 

Quam infeliciterautem,folerti fuo mentis acumine, fine difficultate 


peruia.an fint,necne,determinandis, aeque atque in hoc infelix fi fuerit, 
videat Lipftorpius qua fide ea de Cartefio rcripferit > qua; paulo ante re> 
cenfui. ^ , 

, Ad alteram fententite partem quodattine^mirorvnicum illum erro- 
lum fontem. ^Cartefio , tridui fpatio in prolixo AuiAoris opere dete- 
iAum,aut nulli ab eo indicatum.aut fi quibufdam coramunicarit, ab ho« 
rum nullo per fe,aut per alios AuiAoriobicdfum fuifie;prtefertim cum ab 
audoritate Cartefij (quae apud illos oaene fupra humanam eft ) non leue 
momentum res ea hibitura fuillet. U cui autem errorum illum fontem i 
Cartefio deteAum Au^ri indicare placuerit, polliceor non tridui, fed 
velvniusdiei , &forlanhorx fpatio aAeafiiram tne, qniecuuqueilla 
fint,autplanbefleerronea,autex mente AuAoris p^peram intelleda, 
dimanafie. 

Cartefij opinionem,in eiuldem verba iuraredodus,lequitur Lipftor* 
pius,Sc citculi dimeofionem cenfet impoffibdem ; quia vero afiertionU 
fux rationes vel tum ad manus non habebat, f couteutus Cartefij audo- 
ricate^vel illis diffidebat,alio loco 8t tempore, eas reprolaturumpollt- 
cetur. verum priusquam illas ia mediutn adducat, (quod vehementer 
opto,Sc auidc expedojadmonitum ilhim velim, nihil in hoc argumento 
perfc^urumfe.mfi geometricam impolfibilitaris attulerit demonllra* 
tionerecquam fidederit.prxftabit aliquid, quod ante illum nemo : porro 
philofophicasrationcs,Stnefcioquascongruentias,adferre , dumdere 
geometrica pronuntiandum, ineptum pla^ Bc abfurdum eft. 


determinaritiCircuIiDimenfionemhumanoiDgenioimperuiamcfle.prg 
fens hic, St lequentes edocebant libriiporro in exteris, humano ingenii 
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SECVNDA CIRCVl-I 

QVADRATVRA. 


PARS PRIMA. 

Comparantur folidaqusdam , ex du(^ partium para- 
bolicarumin feipfas ordinati orta^ cum totidem * 
al^s, cx dudu earundem partiumia fc fub- 
alterne, natis. 

PROPOSITIO I. 


OlntBT.ZVdia- 
metri quzcunque 
arqualcs , in parabola 
Z B Y : quibus diuilis 
"in arquc multas partes 
aequales, agantur per 
diuifionu punAa nor- 
males, copleancurque 
re£Iangula,qux fingu- 
la in fe ipla dudla,intcl- 
ligantur exhibere para- 
lelopipeda A.‘C. D. E.' 

G.W.I.K.L.M.N.O.P. 

QR.S. 

' Dico paralelop. A,ad 
paral. G, eandem obti- 
nere rationem , quam 
habet paral. P, ad paral. 

L : item par. C , elTe ad 
par.H,vtparal.C^, cft adMi&Hc dereliquis. 

'pEr 4 fdepataI.reftanguIumxaiy, tequaturredangub o^/rigicurvt 

Xwad<i0,itajS>’ad »y: 8rvt quadratum X« , ad<]uadr. «3,itaquaii. 
qoadr.tiy: funtautem quadrata haec,bafes paraleIopip.A,G>P,L: 
igicur,cum altitqdioes vciobique fint aequales, paral. A, eft ad G,v(pM9^ 
P>eft ad L:liiniliter o(lenda,C ede ad H,trt<^eft ad Mi.Sr fic de teliqirfs. 
quod erat dtmbnftrandmn. " ■ < ... ... 




«4 
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florolJarmm- 


Ulncrequicur t proportionem ratiotfis A ad G , ad rationem Pad 
I’ eandem cUe cum proportione rationis CadH> adrationem 
Q,ad M; 9c pcrmAtandOi proportionem rationis A ad G»ad rationem C 
ad H.eandem ede,cum proportione rationis P ad L > ad rationem Qad 
Mf&licdectetetisi 

PROPOSITIO II. 



S itit eadetViDtntuaqnxprius : pars autem parabol«,cui in- 
kriputunt^e^agola A,C,D, rubakerne polita » fit 
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LMNXs) fubaiccriif, fit psfJ'baia viri ^RIK 
lubalp^cpt i:y,^ detii^utij^l 

I ^! ■ ■■ .'-ii,,... ,,,,.„ ■ 1 -■}• J-. 4 ,. * J 

, Dice^wralelopie» du<^«^c^ngtiH A A, 6^ 

Ticandcdihabentcadoaem, quatnbabttpataL cie4n>*^ a4 i 
paral.cx L in^*; fie fic dcrciiqttift ' ■' ^jauio ju^il 


pRodudum exredan^kKAin AidemtiflcAii] jftodu(ao ex A ia E» 
A (dgarcenim/ 38 £E,ca;derunt,)red(bIidi exAiaE,l»tiseftredtan- 
gnlumfupcr ra, ac ax, ergo idem quoque bafiseft, (olidi cxAinj 8 .fi- 
militer produdi exGinT.bafiseil redangulum fuper *a Sc Xw,SC 
produdi exPio <-> baESeft redangulum fuper a« 3 c wr : denique 
produdiexLin^ibaUseftredangdumfuper 40 ac xa^oia^ero per 
4 j de parab. redangula rae, ♦oV fuut aequalia, eritvcr a ad "HUta 
o# ad a e. fimilicer vt ax ad svrita v t ad xoi Igitut^ldp compo- 
(ita>ex r a ad ir O, ac ex ax ad 3 jr, aequalis eil rationi cqtnjM(itz,ex 
o w ad ae, acex itt ad x n: hdceft tatio redaaguli fuper^ 8c ax, 
adredangulum fupet at xw^ , aequatur rationi redangilli (iiper 
fitf ac r, ad redugtduin fuper ae ac xoi fed prfledidaredi^nguta, 
bafcsfuocparalelop.<;xAin E, GinX.Pine.Lin^», 8 t altitudines vtro- 
bique funt aequales, igltor vi foKdumex Ain A cft ad OinT , itaPine, 
ad Lin^-iiisiliKr 0 ^dameire,vtCia}^adl^in V>ita Q^init,adM 
inracficdeceiiquu.qttoderatdemoQftnmdum,, v 

; :/ 

C«r»U*mm. - 


TJlDcfequiturproportioncmratiooispafalclop. Aad G, ad rationem 
AJpadL, eandem efle,cam proportione rationis>paraleIop. Ain8,ad 
QinTiadcationetnPin«-,adLinju:ac peimutando propordooem ra- 
tionis paralclop. Aad G>ad rationem pataLex A in A ad G >n TiCandem 
eiTe.cuni proportione rationis,Paral. P ad L, ad raiiocem paral.cx P inr 
ad L in p; ac fic de reliquisi | 

* Lemma. 


C Adem manente firaraifunto rationum AG, CH, DIi ER> deno- 
Admiratores, ac rationum PL, QM. R N, S O i denoroita- 

tores item rationum AjS ad G T> Cj» ad HV, D j ad IX, E A 
adKY, denominatores A,n,a,x: denique rationum Pe ad Lju, Qe ad' 
Mr, R$adN;SZadO^ denominarores r,a,x,e. 

Dico omnes efle ad omnes i,A,/t,r,ficut omnes A,n,*,x, fune 

adomnesr,a,z,e. 


Percotoll.i.huios.ratio A G , eft <*j3 y| tApr 

ad rationem CH, vt ratio PL, ad ACDEi PQRS 

rationem QM - igitur «eftad A vt GHI k' LMNO 
• adAiruifum CH ratio, efiadra- ,„*yrAS 0 
donem DI, «tatio QM . eft ad ^ p;.Qj.R«.SZ, 

rationem RN; igitur 0eftad^ , vt /-x raic lac itv r,, 
AadpideniquelDi ratio , eft ad ^ 

rationem BK, vtratioRiN.ad a(iooSfiQ:3qmKeI^^>!left4d^)S|KldA 
Itcsum per coroll. propof.a. buiustratio A G, cft ad rationem A 8 ad 
GT,vttatioPL, ad rationem Pr ad Lp; ^mt vt* ad a, itaiadr.- 


Item 
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C^,, e(|(ad/ra{iQteiiv^yadH V>‘VjrT?tiq’C^, 
nitri/^ i^Mic igittr^&.iS^^adn, vtA.adA^ijf^ ratMj^DL.ffcftad 
?iiit)hBWlyyia rx ih'riti6- RNVftd i-atiohera-K 9^ad‘ Nf ; qifiT? y 
cftad*,vt/»ad,i: denique ratio EK, eft ad rationem EA ad KV‘, vt 
fiitio^S-^W-.hitioiicm ^2/ ad 'G’^i‘»gtturwiad'4;vi^ti»'rfd’«^/^tut 
]>er^diaiddGoni>idibnaiii(;klii)edi^oinnes«u9,^yfanta(loouimi>X,|i«,>t 
licutomnes A,n,*,z,a5 omnes ;>^ui J «.kir.ti 


,3 tn A X3 cfciBi Rj lOsP -O Sil fT.'J 'Qn^tH;; rnefiuL-j ^t ; 
^nrj .n J!C'tti'd ,3 ;.’i A K-j ' .1 •.’;(■!' ' :.,3v- -n*; a.Tn;;r,; A 

-R.O.ci Ax3il;''ri,,!'(>’:tr..j-'ji'| o;r; 'ivd-i ■. :>j ,i.'l Tjqul irri' •( 

,Tf i >! ni" T— lii rni)!ij;:'i...'’. o i ri O x . : bor’ t 

01 •• 1V7 't wil r-qiii f ‘ ^ ' 1 

l-u Z A • ^ 'u.boyAf ■• 1 ;'0 lA: .joi j 

/.' .nj- ir, Vr' *■; •';* ■' -dui q ' ^ . 

-u f.io j ixc f 1 , l.-j /il ■'■ -■* < . ]V Ts \ ..iil .v> A !fi<eU 

'Vr ■ \I’.: .'^\ ! i. r. i x-. r' : 


r?^t»n>'(jr,.iiiipo 


r ; !:oi:n tjj _■' 

i.A ' (II A .q-J' . 

■; '(II ?n'in <: •• 

I'.-. i a;oiT 1 1 ii 
\ ui ■; >.t iMt.- r 


.inrnoiioij 


'IMempofitis: ^comionetn fblidiex dudu taas iq /cor- 
.tiinacc, adfolidamexda&tt '«axir infe ordinate , effe a4 

*•"•; ■ '• ■-••V; * I : I. . . . ■■■•• ratio- 
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rationem (olidi, cxduftun»tirr in fe ordinate , adfolidiimex 
duftu Aexn in fe ordinate, ficut ratio folidi ex paas in fc (ub- 
alterne, ad folidum ex 'mzv in (e fubaltcrnc , ad rationem fo- 
Jidi cx a-zruT in fc fubalternc, ad (olidum Aexn in fc fubal- 
tcrnc. 


"CAeiliUtis cdusi-.filidiimex rAAX in/e«rJiit4ti vecet»r folidum AB trdi- 
^ tutum-^idemvrroinfifuhdlterne, voceturfolidum A £ fuhalleniHa . ^/ic 
de reliqmtptmtnJi frtmdm vltimdm litterom Utmom , dddtndoque dd di- 

fiiHiltoHemytrdiHdtum vel f tidUeruum. 

’ Per letntmprzcedens, aggregatum denominatorum rationum A O, 

C DI, EK> eft ad aggregatum denominatorum rationum PL, 
QM, RN, SO, ficutaggregatuni denominatorum rationum A |3 ad 
G^,C y ad H V,D# ad I X, Ea ad Ky > cftad aggregitum denomi- 
natorum rationum P<r ad Lft, Q,i| ad M», R9 ad Nj, SZ ad O^. 
fi Igitur paralclopipeda. inter qujc pr*dida; exifiunt rationes , non au- 
ferant plus dimidio folidorum,quibusfuntii.fcripta,infcribantur tot.vt 
auferatur plus dimidio, & camera fiat ratiocinatio , hoc modotaggreg.i- 
tum denominatorum rationum,quarum antecedentes termini, futit pa- 
ralclopipeda infcriptafolido A E ordinato.confcquentes vero.fjnt pa- 
rai.inlcriptafolido GK Ordinato, eft ad aggregatum denominatorum 
rationum, quarum antecedentes termini, funtparalelop. infcriptafolido 
PS ordinato,confequentesverofuntparal. inferipta folido LO ordi- 
naro, (icutaggregatum denominatorum rationum,quarum anteceden- 
tes termini iuntparalelopip.infcripta fulido A E fubalternoiconfeqtic- 
tesverofuntparal.infcriptalulido GK fubalterno, efi ad aggregatum 
denominatorum rationiim.quarum antecedentes termini, funt parat.in- - 
fetipta folido PS rubalterno,con(eq1jentes vero funt paral.infcriptafb- 
lido L O fubalterno. 

lifdem rurfum fulidis.tam ordinatis quam fubalternis.toc inferibantur 
pet fubdiuifionem altitudinum zqualium paral. quatauferantplusdimi- 
diorefiduorum,Sc eadem continuetur ratiocinatio, euidens eft, perio- 
feriptionem illam continuatam, tandem oSto illa fulida exhauriri;& quia 
altitudines'illorum folidorumasqualesfunt , eademque in omnibus fit 
fubdiuifio in infinitum.item rationes omnes, quz exiftunt inter infinita 
paralelopipcda,quz exhauriunt prima quatuor folidaexdudu ordinato 
oru, referuntur Sc connexz funt, cum omnibus rationibus , quz exiftunt 
inter inii ni taparalelop.quzexhauriuntquatuorfolidacxdu Aufubalter- 
nonaca,euidens eft, vnum ex illis odo , non po(Te dici autintelligiex- 
hauftum, quin reliqua omnia Gmulexhauftaefle intelligaotur. ' 

Igitur aggregatum infinitorum 'denominatorum , rationuminfinita- 
rum,quarurn antecedentes termini,funt infinita paralelop.quz vltimat^ 
exhauriunt folidum ordinatum A E, confequentesvero,(untinfinitapa- 
ralelop.quz exhauriunt folidum ordinatum GK, eft ad aggregatum to- 
tidemdenomioatonim,rationun) totidem , quarum antecedentes termi- 
ni,funt infinita paralelopa]uz exhauriunt folidum ordinatura P S , con- 
fequentes vero funt infinita paralelop.quz exhauriunt folidum ordina- 
tum L.Oi ficutaggregatumdenominatoruminfinitorum,rationumin- 
finitarum,quarum antecedentes termini funt infinita paral.quz exhau- 
ri unt folidum fubalternum AE, confequeptes vero, funt infinita paral. 

S quz 


P 



138 


SECVNDA CIRCVLI 



r ' 

^ y 


l 

2 


quxexh^ttriunt roliJutn rubalcernum GK > eft ad aggregatum toti-’ 
dem <ienominatorum,rationuro rotidcin. quarum antecedentes termini' 
Hint infinita paralclop.qua: exhauriunt folidumfubalternum’PS> con-' 
fequentec vero exhauriunt folidum fubalternum LO: 

Sed proportio raiionis aggregati infinitorum denominarbriitti, ta-‘ 
tionum infinitariim.quarum antecedentes termini exhauriunt foliditm 

ordinatum A E. couibqucntes veroexhauriunt (olidum ordtrratiimGK»' 

ad aggrega tuminfinitorum denomina torum, rationum infinita rnm, qua-' 
tum antcccdcntestermini exhauriunt folidum -ordinatum P S , coiifc-’ 
quentes vero exhauriunt Tolidum ordinatum LO, ad rationem aggre-a^ 
gati denominatorum infinicornmitationum infinitarum , quarurii ante-' 
cedentes termini exhauriunt folidum fubalcemui»- A E, confeuuentes 
vero exhauriunt. folidum fubalrernum GK . ad aggregatui» totidem* 
denominatorum, totidemrationum , quarum antecedentestcrmiiiiex-* 

• ‘ hauriunt 
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hauriunt folidutnfubaltcrnum P S, confcquentes vero exhauriunt (b- 
lidum fubalternum LO> eadem eft cum proportione rationis quam ha- 
bet denominator ratiotiTs folidi ordinati A E , ad Tolidum ordinatum 
G K, ad denomina torem rationis folidi ordinati P S ad (^lidum ordina- 
tum LO; ad rationem quam habet denominator ratlonisTulidi fubal- 
tcrni A E> adrubaltenium OK> ad^cnomiuatotem ratiouii folidi fub- 
alcerni P S, ad folidum fubaltemuirt L O. 

Igitur ratio quam habet denominator rationis folidi ordinbti AE> 
ad folidum ordinatum GK> ad dcnominatoretn rationis folidi-Ardinati 
PS, adfolidumordinatum LO ; eadem eft cum ratione quam habet 
denominator rationis folidi fubalterni A E> ad fubalternum QK> ad 
dcnomihatorem rationis folidi fubalterni PS, a|d folidum fubalternum 
L O. igitur ratio folidi ordinati AE« ad folidutn Ordinatum G K, eft 
ad rationem folidi ordinati PS, adfolidumordinatum LO, licutra- 
tiofolidifubalcerni A E, ad fol.fubaltcmum GKTTcft ad rationem foli- 
di fubalterni PS, ad folidum fubalternum LO. 

Sin vet6:igitur proportio rationis folidi ordinati A£, ad folidum or- 
dinatum G K . ad rationem folidi ordinati P $ • ad folidum ordinatum 
LO, maiorvelminoreft,proportionerationis folidi fubalterni AE, ad 
folidum fubalternum G K, ad rationem folidi fubalterni P S , ad foli- 
dum fubalternum LO; efto primum, proportioxajipnum, interfolida 
ordinata, maior proportione rationum, inter folida fubalterna : & fit, vt 
ratio folidi Aibalterni P S. ad folidum fubaltcrnnnr L O , ad rationem 
folidi fubalterni G K, ad folidum fubalternu A Ei. ita ratio folidi ordi- 
nati P S, ad folidumordinatum L O, ad rationem folidi ordinati G K, 
ad aliud folidum ordinatum ar,ficvt redta,''l!t|;qualisredx AT: 
patet folidum «r, minus effefolido ordinato AE: dluisa igitur iJ>X,vt 
diuiCi eft reda A s, inferibaatur plano ^^X.redangula «,€,«,(; patet 
hajcminoraefleredangulis A,C.D,E,adedque& paralelopipedaexdu- 
dureaangjlorum <«,€,«,(, in fe, minora elTe paralelopipedis. exdudu 
rcdangulorum A,C,D,E, in fe ipfa. igitur ratio paralelop. «ad G,minor 
eft ratione A ad G; ac ratioCad H , minorrarione Cad Hi & Cede ce- 
teris:item proportio rationis «G, ad rationem P X.., minor proportione 
wtionis A G. ad rationem P L; & proportio rationis C H , ad rationem 
QM, minor proportione rationis C H ad rationem Q,M>8cficdecac- 
teris. igitur &ratioaggrcgati denominatorum, rationum «G, C H, x I, 
vK, aHaggtegatum denominatoru rationum P.L, Q.M , R N, ^ O, 
ininor elimatione aggregari detxw»i«(Ubfttra/fatk»rKlnh AO; CH» Df* 
EK adaggregatumdenomlnatofum,' rtitk»*utb PL, QM» R N, 
quod cum i» omni fobdloifione fiarlrt iafioitttib ? IgifW ri(<loiW!rtftoi. 
mmdcnominorum,liifinitanim rationum , qiiilunlaiweeidttrfes tert 
iftirttcxhMiriBnr fofidom 

GK, ad infinitos denomimtores^irtftnitafuiii radohtimKloariiitr arttece- 
dentcsterteftti exhauriunt foliduin PS » coofequenfos vero^xh'*tiritiot 
foliduth LO, mino» eft radone infinitorum deootiJiBatnruiii r infinita*. 
rinhfariomnn,quartiman«cedent«S termini, ttthaurlonrfbndnm Ai 
cw^cqtientes vero «iihatrrintK folidtmi G KV *d irtflilitos denin^htato»’ 
res.infinitarom rationdnoi quarum ariicecdenWitfcriininl elBaUHunt ft>* 
Bdum P S ,' confeqaeiitrt Vero eifintiritiat folldntfi LO. i^tii^'etiaiD 
minor eft ratione infinitorum denominatorum , rationum infinitatutaf, 
quarumantccedcntes tetmini , exhanriuot ‘folidum fobalieniutii AB, 

S a confe- 
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odo folidisrerit rcperire proportionem vnam lieaominatoruiti ','"ratio- 
numqux ex ftuoc intef infcripta corpora > squalis Ct proportioni 

denominatorum rationum, qus cxiftunt incertotaiblida.quibusordi- 
oatecorpora ilb infcripta funt.fed hac (emper minoremtquoJ abfurdiim 
6c impoflibile. igitur proportio rationum intcrquatuor ordinata folida> 
AEf GK, PS> LO. non eft maior proportioneratinnum, intcrquatuor 
fblida rubalteitia AE> GK, PS. LO; limilitero(lenJitur,quoJillaaoa, 
fltminorhac,*qualisigiturvtfitneccfle eft.’'-_ _ ■ ' 

ReJ^ondeturvioriorim obiecliombus. 

' ' • . I r 

T>Ropo(ittonem prxeedentem>dup1ici aliamethodndenionftrauit.Au* 
A dor.lib.io.oper.Geom.propof.tfi.qoanim vnaad normamArohime- 
dex,quz a.eft de conoid.exada eft; hanc diuer(imod6 oppugnant Tarij» 
fedvtmoxoftendam.nnllooperxpretiaScprimnmquidem ’ . 

Contendit Cenfbr A A, illam nullo4nodo ad normam Archimedex 
inftitutam effe.adeoque non (ixbG&steniiittmrn, inquit,^ vt PtdS.i>* 
L^tdC.d^CU D,vt K;{vid-fig.pnecei.](i’pe'de tttrrisiqdtd *d -dr-. 

thimetUtnrrftiiritiirlkc'.‘A.tnonaduertit Cenfori Archimedem quatuor 
tantum vti magnitudinum ordinibus ■ quas per rationes fiinpKces certa 
iege inter fe connedit; Aiidorem vero, odo adhibere quantitatum or* 
dines.quaspefratronam fimplicium proportiones, e^dem legecolhgat, 
qua fnas Archimedes per fiitidnes limplices; adeoqne demonitrationem 
propof.^t.lib.io.oper. Gedm.nilaliudeile , quam Acchimqdsam pro- 
portionibus appKcatain;acproinde nec pofle,nec debere elft, vtP td St. 
HtAtdCiiSCgdD vt'^id R , fed rationem A G debere eflead ratio- 
nem C H, iicut P L ratio cft ad rationem QJM ; item rationem C H 
efie ad rationem D I, ticutratio Q_M eftad rationem R Nv qriidquid 
thimber rationes fimplices,determinatarum quantitatum, de aggrega- 
tis iplarum. quantitatum inferri poteft , idempoteli de duplo pluribus 
quantitatam aggregaiis,per rationum ltm'pliciurrl‘{)Foportioncs , fi ca- 
<ttm Icgc.qba (jmpiicCsrationcs , inter fe Ordinatx Uht. hoc vbi maiurfe 
«pcndef5eCenfor,tnm non ad friiiolam aflertiob^rti , nulli innixam ar- 
gumento, fed id geometricam veniat demonitrationem » fi quid oppo- 
nendum fit. , ,t . 

Alio Ca'ndcmdembnfti*ationem proportfi.argqniehtooppbenat non- 
ntato;vt,mqait,lrgiii»i*pt dennitiHrttMcf iitiui JiqMli , defer^ifgthnet 
l^ries A a,'C H, t> I, ii^e- 

A,-C,0^>£d id 
talfum efle qg^amomolhfiifiede*moln|lrif. 8t vcfO tlt' fiilfilTufium’? imo 
Ifhpoffibiift'eft Mlbs^h^^bb id poffltcontingerc.nifi quando rationes il- 
li'6rhnesifc6mmune'K4be'ritcoofequens:nequc ad hoc dcmonlhiZ/dum 
tsmro opiis' eratapparatb,cum per fe clarnm fit ; at h6c dembnftriri de- 
bebat,qu6d ^ legttfma Auroris eflet dcmonftratitJ',df ntis dggregtti 
S-, GiHJ.K, tqghHttjJi rtticnibui cmmlm 

AG, CH, DT, EK ftmulJjtmplu-.<\\xotn\i\\ minus faAum cft; neque ppr-* 
Tofieri poiitlt.cpni Sc argumentum itide petitum.xque fecin- 

'dam dcc6mfid.‘Archim<jii4,-eiit. j'.EticHdis,ac propoffii.Au^otiSfm- 
'^gnet:‘ ‘""r < - ' qx-^oi- '■ 

^ndenriVif fiisdeitabnftrationcmiingenti labore examini fubiecit A- 
f . S j lexius 
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lc;civis.Sy|uiu$:atqucvbi icxpagioasgcomerrico illius cxamioi/fiuftra ie 
impcndifle aduertit,/>«f«^*r, inquii, fretr(pmm , i/lterimntK f<cuTrit^W- 
mtde getmtirUi f H, WAier qu*m>C tdl ( id eft proportio 

rationum inter aggregata paralclop.iofcriprorumquatuor iulidisexdur 
dtn ordinato, maior proportionc,rationun> inter aggregata paralelop. in» 
fcriptorum folidis ex du^u fubaIternoJ/ffr/per»/w>*rr#j ulufaat»ittuT. ^ 
Porroexamen per numeros inftitutum.vti geometrico, mnlibfuit I*- 
bnrioGus,(nam paginas complures cyfrisoncrauit,! ita infcTicius fucce(t 
lit:quod lingillatim hic oftendere,ncc operse duxi prethim , nec tantum 
temporis ilh lubuit impendere, praeterquam cnitp quod illius conftru- 
<3io , qua: fit per diuitionem axis pai abola: itidecempaVtes laterirc- 
d^o xquales • nullo modo conucnut cum conftruaione Au( 3 oris, 
qur duas fumit diuerfas diametros aequales , & quafeuaquc ^ 1^^ 
meri quos pro quantitatibus ia Auroris ptopofitione 6 i, libr. lol 

repertis fupponit, plaocabrotq 
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fune, 8c nullam proportionem 
habent carum , qnz quantitati- 
bus illis communes funt , 6c cx 
quibus, veluti praemiilis , tota 
demonftrationis conclufio de- 
pendet:oAenderat Au&or , ra^ 
tionem paualciop. A adparaic- 
lop.C, eaudemelle cum ratio-, 
ne par- P ad par. L : item ratio^» 
liem G ad H , eandem efle cuiq 
ratione Qjid M; Sc fic deinceps; 
vnde TequiturA dudumioL, 
zquari G dudoin P, !e C in 
zquariHin Q: dcc. quonun 
neutrum conuenit numeris ab 
AlcilQ Syluio pro quantitatibus in Audotis propofictone repertis, fup» 
politis: vt bic in idiundorccmateeH videre, nam numerus A, dudus 
in numerum Ldongb aliam ac diuerlam produci5rumtnam,quam G nun 
merus>dudus innumerum F- vnde non eft numerus A ad pumerum Gt 
vt numerus P,ad nvuneium L.iltnilitcr oftenditurmumerum C,duduo| 
in numerum M,non idem producere , quod H numerus dudus io nn-r 
merum Q; Sc lic dc reliquis; vndemirum non eft , quod exnumeris oon 
ptQpQttipnabbuscaocluilioneminfcrac,diucr(amab ea.quaiu Audot cx 
quantitatibus infert proporiionalil^ idem etfor ell in^efiquis omi^ 
bu$ numerisitum quos eadem pagina» tum requemibus Utbiis proponit 
vasum igituracnul^^cEAlexi^yluqexamccu 

AUcttt & accuratai&recuodamhwcquadtaxuram ciftii^R.P, Leo» 
taudus -qqi relida Asotis ptopof.6i. ( quz tantum agit dc proportipt 
rubustationumtiotoraggregatapatajelc^ipedqrum inlcriptorum odo 
^lidi^. (cquemem <<1.^ 6a > quae agit de prQportiomhoscaiiooum, 
qux iunt inter folula toita > i>hi bic methodo examinapdaoi alTum- 

t ' A' . 

hOoparaMa EGLM» inquaallumpti&duabus diametris xquali- 
(f!B: ducantur ad itlasi normalet G fC». LM£ tum ( oratio 
reliquasdineasinryfiemateabilloconftrudoexprellas , quodinflituto 
iQCQ oon is(czuiaot)cx data lineatum aliquocia fydemate dedignatarum 

.q**"»- 
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quantitate in numeris , reliquarum 
coliigitin numeris quantitatem.deia 
ex notalincarum' illarum in numeris 
quantitate, plana ip(a A,B,C,D,8cc. in 
numeris nota facit, ex his denique ip- 
fafolida A,B,C,D,ex ordinatodudiu 
orta in numeris exhibeciquia vero ra- ^ 
tiones,quatuor folidorum A, B, C, D, 
ex fubalcerno du Au ortorum, praici- 
s6 numeris exprimi non poflunt , vt- 
pote qux dependeant ab exaAa peri- 
metri ) atque area: circularis dimen- 
fione,verorum numerorum loco,fup- ^ K- 
ponit,'aIios quidem iufto maiores , a- 
fiosminorcsitum (ic argumentatur; (I 
ratio folidorum Ordinatorum AadB, 
ficadrationem folidorum ordinato- 
rum C ad D, vt ratio folidorum fub- 



alternorum Aad B, eft ad rationem 

folidorum fubalternorum C ad D.igt- • K 3 03 7 j L 38341. 
tur proportio rationis ordinatorum A M 31808M N 

ad B , ad rationem ordinatorum C ad 
D.cademeft cum proportione ratio- P 103548x2911; 
nis fubaltgmorum A ad B , adratio- 0,121950917340 
nemfubalternorumCadD: cum au- 


tem, tam quaruor iblida ordinata A, D, quam fubalterna numeris 
exhibita fint,adeoque 8 c illorum rationes, reducantur duat rationes or- 
dinatorum ad commune confequeas erunt antecedentes termini in mi- 
nimis numeris exhibiti, K &L;adeoque ratio ordinatorum A ad B, erit 
ad rationem ordinatorum Cad D,vc K adL; idem fiat de rationibus fub- 
altcrnorum.qua; reduAx ad commune confequens ■ habebunt antece- 
dentes terminos, his numeris (Huc iufto maioribus (lue minoribus perin- 
de eft)expofitos M. N; eritque ratio fubakernorum A jid B , ad rationem 
fubaltemorum C ad D> vt M eft ad N: igitur li vera eft propof 5 i.AuAo- 
ris.eritKad L vtMadN: & K inN»*quaIeMinL: eftautemexKin 
N, produAum P, & ex M in L,produAum Q, igitur Pxquale eft ipfi Q: 
quod tamen manifefte, patet falfumeilc. non igitur vera eftAuAoris 
propof 5 i,adeoque cuni huic tota innitatur quaoratura , necefle eft 3 c 
hanc cornieft. , , 

Haic eftratiocinatio viri doAi(nmi,quat legitime contra Au Aorem 
opcr.Gcom.concludit, II in pra:millis peccatum non (It: porro vbi, Sc in 
quo peccatum (it,adeo^e vnde inasqualitas illa proportionalitatis, cu- 
ius denominatores funtv & Q. orta (ic,mclius vt intdligatur. 

Aduertendum eft, in quo difterat duAus plani in planum, exquo Au- 
Aorfua format foIitia,d multiplicatione numeri per numerum, qui loco 
planorum fupponuntur,vt produAusex illa numerus,folidum exhibeat: 
nimirum in hoc diifertquod Au Aoris duAusdta dependeat a figura Sc 
litu planorutn.qux in inuicemducuntutiVt alterutro mutato , aliqdSC 
mole diuerfum a priori oriatur folidiim; iidem vero numeri quoniodo- 
cunque in fe inuicem duAi,idem femper producant quod exeinplisilc 
oftendo. Sc primb quidem in eo'duAu,in quo ca^m (enuta ftgura^lb- 
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Ius fitusmutatur.eftotrisngulumre- 
dangulum ABCi hocdud^um infe 
ordinate, fine in triangulum BDC, 
producitpyramidem , duplam dus, 
qiite oritur exdudu trianguli eiulilc 
ABC, in f^rubalterne, iiueintrian* 
gulum B C E. fit ergo triangulum 
ABC numeris exprellbm loo, erit 
etiam tam BDC, quam BCE trian. 
gulu,in numeris loo : ati oo.in loo idc 
femper producit, igitur triangulum 
ABC, loo, fiue ducatur in triangu- 
lum BDC, fiue in B C E{cum vtru- 
que iri numeris fit loo ) idem produ- 
cet:quod tamen eftfalfiimicum ABC 
triang. duiftum in BDC, producat 
duplum eius , quod A B C in B C E. • 
alius igitur eft duflus plani m pla- 

dum, ex qno Audior fua format, & 
produCftfolida,aIia multiplicatio numeri in numerum ,‘qui loco plano- 
rumfupponuntur,*ex qua numerus produdusfolidum exhibet, qusro 
modoifialiundb notum non eflet quod triangulum ABC. dudhimm 
triangulum BDC, aliud folidum , «equidem duplum producat illius, 
quod oritur ex dudueiufdem trianguli ABC, intriangulum*BCE- 8c 
triangulis illis ABC, BDC, B^Einnumcri$dcfignatis,nimiriimfin- 
gulisioo, quis velit exhibereinnumerisfolicia , quae oriuntur ex dudu 
trianguli ABC in BDC, vel in aequale BCE. an non idem in nume- 
ris inueniet folidum, ex ABC in BDC, cum eo quod oritur ex ABC 

in BCE? plane idem. & tamen luxtadudumAudoris, illud, duplum 

eft huius, an igitur precise ex triangulis i 1 lis, in numeris notis.cxhi beri in 
numeris non poterit differentia, inter folidum ex ABC in BDC, 8c 
felidumeX ABC in BCE, fuppofito quod aliunde non innotuerit* 
poteftomnmo:atqui numeri plana illa exhibentes difponi debeant.my- 
fterium eft;quodha<ftenus eos omnes latuit,qui quadraturas ad Arithmc- 
ticx tribunal vocaiitre. 

Rurfum parabola A C B.dudain fe ordinat&,fiue in parabolam BCD, 
producit folidum, atquale cubo , ‘determi natam habenti bafem «caltitu- 
dineteadem vero parabola ACB. dndainle fiibaltemfe, fiue in para- 
bolam CBE, folidum producit, aiqualefcmicylindro determinatam 
habenti bafim & altitudinemtquarduo folida.non modo figura , fod ita 
magnitudine «t mole differunt, Vt qualis inter ea fit ratio hatftemis non 
innotuerit, porro parabolas eafdem in numeris »otas fi iuxta numero.' 
rum leges in inuicem ducas, idem femperin numeris e.xhibebitur foli- 
dum. ■ *■' ■ 

Iterum parabola ABC, fi fecundum diametros axi paraleUs ducatur 
in fc.leu in parabolam AFB, aliud plane fobdum, femolcdiucrfumab 
eo producet , quod oritur ex eadem paraboladuila iuxta ordinarim ad 
axem pofitas,in fe.finc in parabolam BCD. 

Secund&,mTO duftu.inquo eodem feruato ficu, fola figura mutatur: 
cfto ABC triangulam reftangulum cuius area innumeris defignata 
fit looj huic «quale & in eadem altitudine adfetibatur reiftangiilum 

ACFE; 
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AC F E;crit huius area4n,nutnerisioo: 
fi igitur in numeriSiiuxU leges Arith- 
mctic3C,qua:ras folidiim cxdudu tria- 
guli ABC in fe : idem orietur fiuc 
triangulum ABC, ducas In fc ipfum, 
(iae in triangulum ACD , fiueinre- 
dangiilum ACFE : &: tamen iyxta 
duellis Autftoris, triangulum AB C in 
fc.vclin ACD duftUm , pland aliud 
producit folidiim, ai: mole diuerfum ab 
co , quod oritur cx dudn trianguli 
ABC iuredangulum ACFE: 
Rurfum aliud ac diuerfum mole 
oritur folidum » ex dudu redanguli 
A E C F in fc.quam exdudu trianguli 
A B C in fe, licet illiusareahuiusarese 


i 



fit squalis. 

Hisrcdii perceptis , Vic$ primam 
caufanjinsqualitatis interP&Qjhoc 

eft inter proportionem rationum , qus funt inter quatuor folida,ex du< 
duordinatoorta,& proportionem rationum , qus exiftunt inter qua- 
tuor folida,exdu&u lubaltemo orta, inde nata efTc; quod (vtipfeP.Leo- 
taudiAredeaduertit)pro[ft>rtio rationum, qux funtinter folidaex du- 
Aufubalterno orta, veris ac prscifis numeris exprimi non pofEt, quia 
illa dependetab acurata perimetri, & arez circularis dimendone , quam 
veris ac prxciils numeris exhibere nondum conti gitialia vero proportio 
rationum inter corpora ex dui^u ordinato nata veris ac prscifis nume- 
ris exhiberi poiSt &exfiibitaab ipfofnpponatur : vnde , plan^ne- 
cefTe eft.inter vtramque illam proportionem, numeris exhibitam , ina;- 
qualiutem aliquam intercedere. 

SecundaSt maxima caufa insqualitatis , internumeros P&Q,eft, 
quod P.Leotaudus quanti tatesarearum,planorum, ex quorum du^fua 
format corpora,tantum confiderarit, numerofque . quibus illas expref- 
ferat,in fe ipfbs , vel in alios iuxta confuetas arithmeticsb leges duxerit, 
nulla habita ratione,inpIerifque figura: aut litus planorum, d quibus ta- 
men ita dependet Auroris dudus vtalterutro mutato ,■ aliud plaob 
mblediuerfumoriaturfolidumjvtantedemonftraui : vndeminmnbtm 
efi,quod tanta inzqnalitasinterpropottioues P 8c Q^reperiaturj cum in 
dudibus pzne fingulis,ex quibus cx^ illa folida nata funt, peccatum fit.'' 
idem ertorcommifliis eft in numeris,quibus Iblida , eorumque propor- 
tiones,io duabus reliquis quadraturis,/lefignat. nihil igitur- cotura qua*^ 
draturas enicii R.P.Lcotaudi examen. 
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PARS ‘SECVNDA 

‘H^duUio partium paraholicarum , tum ordinate tum fithal- 
teme in fi du£iamm,adalta(bltda,notamhabentia altitu- 
dinem,^ bajim determinatam. 

PROPOSITIO IV. 



datur AH , paralcla CQ: 

. Opqrtet folida orta ez dudu ordinato partium ACB, 
B AH^, CE D, D CQF in icipras, rcdiiccrc ad nota cor-' 
pora. ' ^ 

’ DemonUr. 

A Gatur per A , contingens A G > occurrens C Q produAz in G< 
ponancurquereftae KMN, paralelx GQ; Sc HL> paralelaAB; 
perS^de parab.re&z MKi MO, O P femper funt continue propor- 
tionales;igiturper45dedu(3:ibus,mixtiIineum AGC MA dudumin 

alcitudi- 
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alcitudiaera OP. aicjuitur parti A CB.duA® in fe.-qnia vero quadrata 
ell parabola AGC, hac illi jcqualc rcdangulum R S-' erichoc Juftum 
inalticudinctn ST, xqualcmOPj seqiiale mixcilineo AGC in 0 'P> 
hoc 'eft para]>olac A C B duftx in fe- 

Eadem methodo, reducetur pars C £D dudbiin&iadparalelopipc- 
dum notum: ‘ ~ 

Rurfum pars parabolica C A H L dufta in fe aequatur C A B infe, 
AHBLinfe.Sc ACB,bisiu AHRL, per i99deduA>bu$:at AHBL 
infe, producit paraiekapu cuius balis e^ quadratum AH, Sralcicqdo 
AB: fit illud paralelop. V. & CAB infe,pr6ducicparilelop. RST.diat 
igicurparalclop. RST xqualeparaKZ.ineadeaaalcitudiQeciimmcal. 
Y: erit aggregatum paral, V,Z, xquale (olidis duobus,cx ACB,’AHBL 
iafeipla:iceram£acYt 'AB ad duplam AH, ita rci%angu(um R S ad 
reiSbmg. Y. erit Ydui^m in altitudinem AB, xqualerc^ang. JiS ia 
doplaui A'M,. hoceftparalelop. ^, 4 eqnale parabolx ACB du^x ia 
duplam AH< totumigiturparalelop. "YZX,xquatuc CAHL dudx 
mfe, II- . > 

Kadcm prorfusmucbodoreducetur corpus cx dudu DCCL? 
ad Dotum paraleJopipe^umr : /eciiAus igitur Src. quod erat propoil'- 
tum. ^ 

CoroUariutn. ^ 


l_| Inc patet praxis,qua quatuorillafolida,cxdudu otdinatoorta,tedu- 
* -*ci podint,ad alia corpora nota,eandem habentia altitudinem i adeo- 
queinnotefeere poffitproportio.qux exifttc inter duas rationes,quarum 
tcrtAiDifuntillaquatuorfolida: ’ - 

' ' ' 

• P R O P O 5 1 T I p , V. 

‘ I . 

S int AOD, AD E parabol^ . 1 ' 
duataequales, & ad cundchfi‘^ 3 g 
axem AD, (ubalccrncpofifa::de- y~ 
fcripcoquelu^cr AD, vtdiamc-" « 
tro, circulo AHKD , ponantur, 
dux quSeuis normales , HP, I G ' 
a4axcm AD: fiatquevt HL,ad 
BL ficLFadN. • 

Dico Icgmentum circulare 
H LK M, dut^um ih altittidineni 
N , xquari parti .parabolicte 
B L I Mjdudixin partem FLMG. 

Demonftratio. ■ 



P Erfiy.lib.io.oper.Geom.vtHLlid . . 

KJd, ita BLF tetftangulumelbad '• ’ : 

redlang. IM Gi (ed etiam vt HL ad KhE» «ta redaog. (uper HL K 
N, ad reiflang. Aipcr R M & N , igitur vt B L F rei2ang. ad redang. 
IMG, ita HLN reftang.adreftang. KMNj eft autem pctconftr. re- ^ 

• T z , (ftanjg-* 
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dlang. B L F > xquale redang. H I. 
N, igitur Ic I M G tedang. sequatur 
redang. KMN: quoditquiafcQipef 
fitiaotnnibusredangalik, quotcuD'‘ 
que ducatitur paralelat , manifeftusn 
, ell per exhauftionem fadam ia 4J de 
dudibusifegttientu circulare HLKM, 
'dudum in altitudinem N , aequari pa- 
rabola; B LM I.iti parabolam FLMG. 
quod e mt demohArandum. 


r^Adem methodo dcfflOnihatur» fo- 
•*^tum femicirculum AUJKD» du- 
dumjn altitudinem N, zquaripara- 
; qola; A B C D > dudae in parabo]. 
AEGD. ^ . .. 




PROPOSITIO V r. 



E Ademligura polita, dimittaturcx B, di&mecer BO,oc- 
cuitcns I G linexinO. . 


, Q V A D R A T V R A. 14, 

Oportcatfolidum cx IBO*infc fubaltcrnc , reduccr^ad 
partem cylindricam, deccrmiaacaiA habentem ba(im& altitu- 
dinem. 


Demonih^tip. • ■ 

• . • 

p Sto P R S Q_feg(nentum circulare, idem cum H L K M : adeoque 
^du(ftuminal(itudiaemN)ficsEqualeparti IBLAi, duc^a: infefub* 
alterni. pet^99 de dudibus • pars lBLM,in fc (abaltcrne aequatur , 
parti IBO in fe rubalterni, 60 LM infe, vnacudi IBO, bisduds 
in BlLOM: cum igitur B L O M in fe^ptodpeat dotum paralelopip. 
habens altitudinem BO i &pr(rba(i Quadratum EL , fiat reftang. 
TQ.S V, quoddudiumin arcitudinem\N,.fit itqu^c BLOM dudio 
infe. item cum quadrata fit parabola BlO , f^huicredangulumfiat 
a:quale,?r ducatur in duplam B L, erit hoc tequde parabola: IBO, bis 
dudaiin BLOM: fiat igitur/^aogulum ZT^ X, quod dudumia 
altitudinem N, fit aequale IBO, dudoinduplam BL:erit igiturre- 
dangulum totum ZOXS inaleitnditifmN>a:quale.BLOM dudo 
inie, 7oacnm IB Orbisdudoip BLO-M: totum adtem FQRSin 
N, aequatur IBLM in(efiibalterni,hoceft RlDOM infe, IBObis 
in BLOM, vnacum iRO inlefubaherniijgitur refiduumlegmen- 
tum circurare £ Z ^ altitudineqa N, aequatur refiduo IBO, du- 
do iB fefuj^ternc. fecimus igitur Scc.quod erat praedandum. 

* • Corollarium. 


p Adem methodo exhibebitur parti IB¥’A infe fubalterni, folidum 
'^amualecylindrlcum:naQi IB YA infefubalterni, aequatur IBLM 
iri r^balterne fhoc eft PQRS in altitudinem N)vnacum LYMa 
in fe,8c IBLM bis in LYM^ fed IB LM bis id LY, 8t L YMA 
in fe,*prodncunt nota paralelppipeda , Unis aequale fialrcdangulum 
QSnr in alihudinetaN, patet Tegmentum PR-nr in altitudinem N, 
xquari I B Y A in fe fi\balternb. 


PROPOSITIO VII. 


S int FE, 6G diametri quzeunque zqualcs,in parabola . 

A B C D: ducaotutque per £,& G, normales ad axem, B S, 
LT. 

Oportet oftendere, corpora cxdudupartium-FBE,LBG 
iafefubaltcrncjfi^realudlaad frufta cylindrica,, haberediuer- 
las aldtudines,& pro balibus , Icgmcnta circularia diuerforum 
circuloiumi vtrumque autem oporteat determinare. 

N • . • 

T J Vmtn- 


Digilized by Google 



Demonnratio, 


1 ! ni -iu-. i:-:; ' ■ ■ * ‘ .• !-‘lV '■ , 

D V^a FR noT|naliadaxei»;ft|inptaque SH^iquali ducatur 

H Erparabola('cuiuAxis A H 8r»ertexH) aqualis & fubaltcrne 
pofitaipfi'AFB: dcinfnper AH 'vtdianietVo , defcribatur fcmicirc*i- 
lus APQH: fiatquii yt PR Vd'F'R,'Cc IK s^V. perphuius , erit 
R P QSlegmentum circulare, dudum in altlrtfdinetn V>"a’qua!e parti 
parab^ica: R F B S in fe fubakernii , & per praecedentem propof. pars 
BFE in ferubalterafe, squalis parti cylindricx> cuius alUtudoeft V,SC 
bafis.pars legmenti P R QS, determinata.- 
Rurfumfumatur TD, scqualis-AS. &fupcr AD vtdiatnctrojde,- 
fcribariirremicirculus.ducaturque parabola D GK, 'squalis,' Stfubal- 
temepofica,parabols>AG D: fiarqu:^, vt N S ad BS > fic MSadZ: 
per 5 huius, fegmentnm circulare JV O S Tjdutauni in altitudinem Z,Xr 
qnalc eft parabpJs LBST, dutflxinfefubalterne. Scperpropof. prx- 
ced.pats L B G in fe fubalternc,a;qnatur frulbncylindrico, cuiusalti- 
tudo efteade Z,-8c balis, pars determinata fcgm*enti circulatis NOST. 
fgitut-oftendirhus Stcitjuoderat faciendum." ' ‘ ‘ 

Notd 

) \JT exusqu£ hucttf^ue peiji/a tedtmeaflrtta/iiiit , /tciliui circulia /tthliuL- 
V drur^redmifc^tt, lemmat^nefmulU^ tnimtdiicrfitnes fuhimigD , q'i£ 
. , . quidem 
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QVADRATVRA. iji 

tjaiJtm id rem quam apmui,neceffarU fant,fei eiufmedi tumeit^ug quiui gee- 
metri facili fer fe expedire pefet: 

Lemma L 

D Aio arcu A 'B, qui 
minor y fit femtfen- 
pheria fiti arcuit illt tamen 
commtnfitTahtlu. 

Oportet inuenire dia- 
metrum GK, ad quam, 
fi ab extremitatibue arcus 
dati, dimittantur norma- 
Us, intercipiant lineam m 
diametro, data reSiaL a- 
qualemt oportetautemre- 
iiamLyHon maiorem efie tinea AB. ■ 



QVperredia AB vcdiametroadelcribaturfemicirculus ACB, inquo 
^aptetur AC a:qualisdata;L.ducatarque BC. cui cx A.ponajurpa- 
ralela AD: vel igitur AD condngec circulum DBKi velfecabit : fi 
prius, patet AC, quaenormaiisefiad A Diproduftamtranfire per cen- 
trum H, adeoquein AC linca,probleinaablblui.fipofterius:diuidatur 
AD bifariam iuF,8t per FH ducatur normalis GK. patet illam trauT- 
ire per centrum H, St BO*produdamfecareinE ad angulos re<So$,a- 
deoque illam diametrum efle.quam lemmapoflula t. 

Lemma IL . 


D tAta quauu L, 
qua minor fit da- 
to diametro T^C , fe- 
micircuti DAC: 
Oportet exhibere ar- 
cum MN, circulo Jio 
commenfurabilem-yd cu- 
iusextremitatibia di- 
mtjfa normales ad dia- 
metrum datam C D, in- 
tercipiant in ea partem 
OF, data L aqualem. 


S M 



CEr lemma prau:edeas,fumatur arcus A B commenfurabilis {iio circa- 
, Io, cuius fubtenfa AB, non fit minor data rcftslo^oueniaturquedia- 


roete*' 
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meter G K, ad quam ex A & B dimiflse normales , intercipiant p artem 
F E, data: L jequalem: tum H E linete , fumatur tequalis H O . & F G 
arqualis PC; eriganturque ex O&P, normales ad diametrum DC, in- 
tercipientes arcum MN, dico illumefle qui quatitur, cum enim H C. • 
HG femidiametrifintatquales, item OH, EH, & OM normalis 
adfuam diametrum, ficut EB eft ad fuam, erunt O M, EB tequales.fi- 
roiliteratqualesfuntreftae P N, F A; item OP, FE: igituraicusMN 
sequaturarcui AB; fed AB exhypotefi commenfurabilis eft fuo cir- 
culo D B C, igitur & arcus M N, eidem eft commenfurabilis:re£ljem- 
fuper M O, N P, funt normales ad DC diametrum , & O P linea in- 
tercepta,eft sequalis retftae F E, hoc eft datx L , fatftum igitur eft quod ^ 

petebamr. 

SchoUon. 


Q VmUm infr*cedeniihusfroftl!titimbm tmniiiti , 4ff'nmpu fuere ia p»n~ 
beU dUatetri dat tqueUs quacuaque» , eenum e 3 quidquid dt iUii dtmoa- 
flrttum eB,etiim verificuriin dumetris duahm uquahbm, quM mei ex 4 mme- 
te prtced. determiatbo. ime eum-ubfque hac diametrerum drteimmaiieae diffi. 
eaiter quadratura 'ulteriui quam Au{lerfeceril,deducipefil,»axime veUm pra- 
feptienes emaes partis prima & fecunda huius, de iis diametns aqualibus, d" pa- 
rabeUrumpartivm inteUigt.quas iamdetermmabe. 

‘ Efto ABC parabola: axis A D: 

fumptaquein illo parte qua JIS AR, 
defcribatur fuper illa vt diametro, 
femicirculus AIR; in quo fumatuc 
arcus quiuis IK, commenfurabilis 
pcripher^Al R;duc.inturquc, IL, 
KM normalesad AR,dcin alius de- 
fcribaturquiuis femicirculus A N I), 
cujus perimeter fit commci f r 'bi- 
lis perimetro A 1 R; tum pt r lem 2 . 
inueniatur in perimetro A N D, ar- 

JJl -jr cus aliquis N O , conimenlurabilis 

peripkerite AND , acuius extre- 
mitatibus , edudlae normales N P, 
OQ, intercipiant partem diametri’ 
P<^, zqualem parti LM; denique 
. ex pundisE & G inquibuspatabo- 
lam fecant linea: IL, N P. dm itta- 
turnormales EF , G H .• erunt illx 
atqualesredis LM, P Q., aJeoque 
,& inter fc;Sf diametri , ac partes pa- 
r» raboliese B E F> TGH,ili*,de qui- 
bus prxccdentes & fcquentes pro- 

pofitiones velim intelligi. 

Riirfusfit AlR femicirculus , defriptus fuper AD axe parabo!*' 
ACD; fit autem & femicirculus alius AND priori maior, ficvtpcri- 
meter A I R fit Commenfurabilis perimetro AND: tum per lem.a.in-, 
ucniaturin perimetto AND, jiircos NO, commenfurabilis pcrimeito; 

! AND 


/ 

t 

£ 

«f 


/ 



7 \ • 

qU : — 
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AND. 4 colui extremit«ibus N 8 c < 
O, eduiSc honmles ad axem A D, 
intercipiant in illo partem P Q_. »- 
<]ualem diametro AR : ducaturq.be 

ex G puniSo interfedionis, reifta GH, 
paralela axi A D. lerupt rurfus A R , , / 

GH diametri zquales.fc partes para-. t f 

bolica; A B R, G T Q . vt prius de- / 

rerminat».-^ ; •■■ 4 f 

CdfumhuHC^fruridiflmxii ttqiud l^-j 

ditmttrermn eft dxit l 

fdr*btU,veUtihictfi y^S, ftrsftrdbt- \ 

hu B AR.duOtmfiJikitieriiKfrtdit- ‘ \ 

eif cvrpm sifiuU /emtcjliitdf& rmim bdfis V 

tfi femiciriidm y^lg. in fntfi ver» cd - j 

f»,qaid £ f 'nMtfl dxi,fei£dnteterfe- ^ 

(und0id.pdrsf»r»b»lkd BMF, dnOd in '-- ' f -'- 

fifnbdUtrn},fr»dncitfrwfiiim(jUndri,en^ ' ''L^ 

itubdjisefiJigmtnmndUtfntdpmicircit’ 


{<\ -1 a 

i;r : r;if-a«.‘Ur:i.T'-' 

i 

r;oir. • 

; I U j f O 5 » 

Ci 'i h# .3 -nyiioij' : 

' . r hr. A J ! ' cu- 




D AU fiat tres quantitates quacunque, G, H> K> (imponatur quarta 
L,aqualu spfiK, 0“ tnter G(y L, quauu ponatur quaatttat u. 
Dico proportionem ratiottu GH adrat tonem lJK,eJlead propor- 
tionem rationij G^ ad rationem uL,ficutoduBumtnu,adHdu^um 


V T ratio G H, ad H R, G,dddump| K. »f 

per 84:I-8- fimilitervt fatio Ga ad rationem «L. ita G-dudumili 
H„adwdudum in«. ^icurvt ratio Gdudiin K, ad H in H. ad rationem 
O^Aiai iHt^adw • ; ibapi0f<Mtw44li8ifts iG H' ad rirtifiA^ 

HK, ftd pf»pb«l«eih'HtldiiM G *»,iadtatioo«ii* fcd ratftji® de« 
i#R,!id H W tt. ett iduwtoijem .O dwfrritvl; { hocieftisertimOidMdi iH; 
R^d i»in .*,4itttdaatu«nii dwawn InH ^de prapdrwgU'® 
v%<»duaumin«,adHdu<aummH,ita proportio rationis GH ad ra- 

V ‘ tionem 
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lionem HK, ad proportionem radonis G ai ad rationem «L. qdode» 
artdemonfttandum. , * • 

r .. 1 

Lemmn /K. ' . ' ' ■ 


•I ■ : ’ .i ’ y 

E Sto.ratio BC aJ'B A , adratitrum EFi/ul ED , •vt n K /iw4 

adlmeamB^- \ ^ 

Dico rationem BC A efft^d rationem E F ad F D , 'vt Fl K 

efladKc. '-■■ ■■ 

\ • ■->! ■ -l. . . -Vu.t/ • 

A C B . Y^yonUoj ratio BC.ad B A cft 

D F E li.A-Adr^dqppm EF,;id E D, yt' 

— „ „ H K eft ad H G . igittir rationis^ 

^ - BC ad BA denominator cft HK* 

rcfpeftu H G draommatorisratipnis EF ad E{)> eft autem per 39 d^ 
proport.vt ratio B C ad B A ad rationem EF ad E D , ita ratio B C 
ad EF.adrationem B A ad ED,.erit igitur ratio ad HQ, ratio 

denominatorum rationum BC ad EF> & B A ad ED. ergo ratio an- 
tecedentium BCad E F ad rationem differentiarum CAad FO, ea- 
dem erit cum ratione antecedentis HK ad differentiam KG. fcdvt ra- 
tio B C ad EF eft ad rationem 'C A' ad FD, ita ratio BC ad CA cft 
ad rationem EF ad FD per 39 de proport. igitur vt H K ad KG iu 
ratio B C ad C A ad rationem EF ad FD- quod eiat demonftran- 
dum. 



s.va.u^. 

• ■* ” 

IV."- , 

v.uVivV» H V.t. j . -.i\ muTjv.v, .i v.n\ jd . v„ v.(.rtT.-. \ ■ 


.n •.'» 


fX^rar (h Qflor AB C fio circulo commenfirabiiu. 

!.'t ,Tl-’arf:-.r.!inn Li i.. ..I . ;r.4 JV 1 . ; r. ; 


/ 


r:i II U (.!..• ■ ti iiiui j!l^ : r„l 

#nyHoiiiaiKftaim/ABGca(BmeBGivabiIis iponKurfwxMc.tHpj (gitap) 
rMi^iSedlaliqim^fuieircaiireftQre^asiigkurifc tectiai^erit mie^x 
dij tl^iJfiacigiwtivttci;! ad vnnflteia quadrum A ^ ild'<];n»dratuiii,i 
C Dni<daiftqict’ 0>H '•'('femidianictito de^cnUtar /(CmicircHlns D 

-rn bt H i, ?i,K.iij;i bi: .'--;. .ci ui JJn. :,ei. ; , ■, di(9/ 

r.rjiioii • ’ V 
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dicoillum aequari fe£lori ABC ; eftcnimfemicirculusfuper AB vc 
femidiametro ad femicirculum DEF, vc quadracuiry AB adquadra- 
tuin DGthoceftTtcriaad vmim , fcd ejf hypochefi fbmicircuhis fu- 
pcr A B femidiamecro, eft ad Icdorem ABC, vt tria ad vnum , /edor 
igitur ABC aequatur feniicirculo D £ F. igiAtr 8cc. quod erat facieu* 
■dum. 1 ■ 


‘ Lemma VI. ' 



D AtofemicircukO^re^dquamsEVfOportetfuperWF n/taxe , Ji- . 

mielltpfim dtfmbereM qMm femicircitltu ABC datm habeat ra- 
tituemKadL. • 

C onjir. G* Dtmonfir. 


TNfqribatur femicirculo triangulum ifo(coIes‘ABC» St fuper EF ut 
bafi, iibfcelesdefcribaturiadquod ABC triangulum, datam habeat 
rationem K ad L, tump>et pun3a EHF remiellipfis delcribatur cuius 
axis fit E F. dico illam efie quae petitur, eft enim femicircnlusABQ 
adfemiellipfim EHF, vt ABC triangulum ad triangulum EHF per 
fSji.deellipfi. fedtriaogolailla funt vtKad L> igitur Sc circulus cftad 
bllipfim viK adL.fecimusigitur 8ec. 


, V » PARS 
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PARS .TERTIA 

- . Exhibetur circuUiiuadratuta: ' 

PROPOSITIO VIII. 



E F axis paiabols^flc diameter GH, zqualisEF, iuxea 
O determinationem fadtam in fcholio lem.i. dudliirque per F 
:& Hnormaiibus, exhibeantur plana parabolica A,B,C,D* 

- Oportetrtia folidacyfihdrica,0ttaexdui3:ufubalcctn>>;pia- 
'nbrutli A,6,p, reducere ad eandem altitudinem. . 


ijp£r^.lMius,ilKurqueQiroll.(ej^ncuin^, in alficudinemM > xqiiale 
■^fic D, infc fubalterne. & fetnicirculus yiinaltitudiAetn t/fifiqiialis 
B in fe fubaltern^; denique 6c regmentum «> in alticudinem K,fit zquale 
Ainferubaltern&:(^uoniam A&Din rcfubaliernc, funt partcseiufjc 
fegmenti in decertninatam dudi akitudinem per coroll. propof6. erunt 
M8r K altitudines zquales. fiat igitur vtMadL>itafemicirculus}/, ad 
femiellipflniP, cuius axis NO> zquetur diametro lemicirculi ; patet 
exelemencis P in altitudinem M, zquari y in altitudinem L. fa£tum igi- 
tur dl quod petebatur. 


PRO- 
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PROPOSITIO IX. 


*57 



E Xponatur eadem parabola que prius, 6c fegmeca tria G,H, 
IKLM, quz dudta in eandem altitudinem , perprzce- 
dentem,fa(fla (untzqualia tribus folidis ex duif^uiubalterno 
planorum A,B,D, iA le ipfa. Tegmento autem G, zquale pona- 
tur N K O L , Icdtori vero R K L zquale fiat fegmentum 
PKLQ; 

Dico notam cfTc proportionem rationis, Tegmenti N K L O, 
ad (cgmtiuum PKLQ, ad rationem Tegmenti P KL Q, ad Te- 
gmentum IKLM. 

Q VoniatnexhypotbellfaiffainrchoIioad lem.a. pards 2. buiusrfircus 
KL commenlufabihseftperipheriz fui circuli , critfedor RKL 
cotnmenfurabilisrugrcirculo.adeoqueDotaratio femoris RKL adfe-- 
micirculum. cuius parseft; hoc eft nota ratio Tegmenti PKLQadfuu 
fcmicirculura. fed nota clt ratio femicirculi, cuius pars «ft Tegmentum 
P KLQ. adTemiellipfimH)igiturnotaeftratiofegmentiPKLQ.®d' 
femicllipilm H- igitur etiam nota eft ratio Tegmenti PKLQdudli ia 
fe,adTemiellip(imHdu(ftamiaTe:Tedyt PKLQ,du<ftum inie > ad H 
du(ftumin Te.itaproportioratipnis G ad H>ad rationem Had I KLM>ad 
proportionem- rationis NKL ,0 ad PKLQ. ad rationem PKLQ. 
ad IKLMi pir lemma j {wrtis przccd.igitur nota eftratio proportio- 
nis G,ad H.ad rationem IKLM, ad proportionem rationis N KLO 

ad PKLQ.. adrationeSi pKLQ^ad .IKLM. fed nota eft propor- 
tiorationis G ad k ad rationem H ad I KLMfnameademeftcumpro- 
ppitionefoIidorunV, A,B,D infc ordinate per 3 huios, quz nota eft per 

V 3 4 huius 


Digilized by Google 



J5* SECVNjD;A C f R, C V L I 

4huius.ciu(quecoroll.)lgitur&notaeft proportio rationis NKLOad 
P KL Q. a<l rationem ^K.L>Qjid 1 f ^ 

PROPOSITIO X. 

I lfdcm poficis:dico notam eflc proportionem rationis Icg- 
menti NKLO ad rctailincum PNOQ_, ad rationem Icgmc- 
ti PKLQ ad rcdilincum IPQM. 

R T S 'pEr prsecedentem, nota eft proportio la- 

tionis, fegmenti NKLO adfegmemum 
PKLQ- ad rationem fegmenti PKLQ^ad tegmentum IKLM : fit 
igitur ratio NKLOadPKL Q_, ad rationem PKLQ. ad IKLM, 
vt ST, ad SR: nota igitur eft ratio ST ad SR, igitur & nota eil ra- 
tio ST ad TR: fed vcST ad TR ita ratio fegmenti N K L O ad 
refiduum PNOQ^ad rationem fegmenti P KLCiid refiduu IPQM 
per lemma 4'igitur proportio illarumrationum notaeft. 

P R O P*0 S I T I O XI. 



E XponanturfcgmcntalKLM, PKLC^NKLO dc quibus 
in prxccdcntipropoi. ditium cft : dico notam clTc ratio>. 
nem Icgmcnti N K L O ad refiduum rcdilincum PNOQ. 


■piat per lem.j.part.i.huiusfeSori R KL, xqualisfemicircnlusS.per 
pratcedentem , notaeft proportio rationis fegmenti NKLOad 
PNOQ. ad rationem fegmenti P K LQ ad I P Q.M : fcd proportio 
rationis fegmenti N K L O, ad P N O Q, ad ratione fegmenti PKLQ. 
ad IPMQ, eadem efteu proportione rationis fegmenti NKLO.adfe- 
gmentum PKLQ.ad rationem redtilinei PNOQad reailineum IPQ_M 
per j9.de proport. igitur 8ch*cproponio«ot^cft.fiat igitur vt IPQM 
ad PNOQ.ita fegmentum PK L Q.{hoceft perconfttuaionempra:- 
cedentis, leaor R K L,hoc cftper conftruaionc huius, femicitculus S.1 


. Q V A D X A R: ai 

ad remiellipfim T. per lcm.6. erit igitur per i 3 .depropprr. ratio Tegmc* 
tiNKLOad fedraentum PR t Q, ad Bionem PNOC^ad IPQM> 
Vt fcgtnentura NKLO ad femielltplIinT : fcd notaeft proportio ra- 
tionis NKLO ad PNO Qadr»tioncip..PKRQ, ad,I,P:Q.'^ pcpio 
huius : igiiur nora eft ratio fegmenii NK LO, ad femiellipfim T. 
fed per. i 9 t de ellipfi.notaeftratiD femiclIip/isT,ad fetnictrculum S: 
igitur 8r nota eft ratio fegmenti NKL^Vad fetnicirculumS.hoc 
eft ad fetorem R KL, hoc eft ad Tegmentum P K L Q; igitur&nota 
eft ratio leg nenti NKLO. ad rcliduum reftilineum PNOQ.-quod 
erat demonftrandum. 

— - . -- — — _ ^ i 

P R O P O S I T XII. 



E Xponamuricerum fegmenta, I KLLM , PKLQ, 
NKLO, cumfedore RKLtIunganturqucKL. 
Dico notam erte rationem fcfloris R K L aci reliquum 
fc£l:oristriangiilam K RL:'j' ;• 


,;i f;! i' 


♦irrTf: 



p\Vcaturreda ?A,‘piiralela NO? ,vt td^iiUhiqnm JY-f XVjfitajquiirii 
*-'le duobns triatt^is^N V^blXL erHiglff^^^ 

■ le. ■' t‘iqfe|oq«i,, 

quale pofituto eft fcadrt R K L, 8t retftilineuna. J V X , aquale dw»r l 
^strian^Iis NVK, OX L, erit triangulum iR. A, aequale retailiqqo. 
PN O Qj igttur nota eft ratio Ic^ttietttl 3K t\ , id refiduum triang». • 
Ium ^RAr ergo St nota eft ratio. Tegmenti ^kt.A, vnacum trjangutq^; 
JRa, hoc eft ratio femoris RKL , ad triangulum RJa.- Ted nota" 
eft ratio trianguli #R A, adtriangulumR I^L , tgitur Str nota eft ra- 
tio . fctftocu RK’Li,ikI triangilldin RKL. quod ei^tdemonftran- 
dum. 


PRO- 
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«:> SE C y N DA C (I R C y L I 

i PROPOSITIO XIII. 

P'atoCirculo«qualeexhib'ercqUidratunj. 
, ConHr. (f Demonflr^ 



r^ i ;J'l , I/. .1 M 1 . f •' ••..1 ■ ■ 

. T.! mjphj; . '.A tr....' .. v: . 


•I ’• 


D Atas edo Circulus A cui quadraduui opdrttot ^liibne aequale* 
exponatur fedorKLR» cuius ratio ad refiduum fcdoris trian- 
gulum, per prxcedence> nota eft. eompleatnrque circulus CMD, 
ihatit^m ratio fedoris K M LR ad K ER triam^ulum, ratio £ad F.lt . 
fickytPadEitatrnngdlum RLR adtrian^lun^ yRX,.qri(iiqcae- 
qtialefedoH KMER- quja vero no,ta elt ratio Hedoria KMER .ad 
uum circujutn, ex fcboliolemiit.' 2 , pattis i huius „ . fit illa ratjo F ad Q: ^ 
igitu^ fi fiat Vt F ad.G.ita triangulum V! R X' ad aiit^ trianguluivi Z,cric 
h^xqualtitfrculo nocaaiitcniell rati^circnlr CMD f|lcir-t 

cttIttmA, fitilla rat<d i ad^ffi fiat vt I ad K i(a trUpgu|nm Z ad quadra-^ 
tom B‘, erithoc aequate <ircUf6 A Scc! folatum igitur eil probleq» Au- ^ 

: r: ,i‘.. i ..-..w */*.t 

riLiBR.i’ tertiIt 


I 'i f» 
•vy /i J 


TERTIA 


Dkj'-' ;_.y C-.-iogh 





TERTIA CIRC VLI 

QVADRATVRA 

PROPOSITIO I. 


7 .rrrr.' n .Itro .o i 


S int ABjCD diametri du* squales, exterius applicati para- 
bolx EBD;,{juibus in sq^alcs,& a^ucnauUas parces diui- 
lis.agantur per diuifioniitnpundta, normales, fie compleantur 
redlangula AE.AV &c. , , , . 

' DiCoparalelopipcdiimex dudu AEin Ic.adCB iri lc,ellc vt 
C«infe,ad AVinIc:ite‘tnNFinfe,cflcad QKin lc,vt Q^in Ic, 
ad NXin^fe;& OGiri fc,ad RL^i^lc^^Ent Ry.infc adQZinlc; 


Demonfir. 


Q Voniam altitudines paralelopipedornm ex AB in fe 8r CB infe, 
C»infe, AV in fcisquales funt, eam inter fe habebunt rationem, 
qu* inter bafes illorum cft;nimirum reftangu la A E, C B , C *, A V: 


TERTIA CIRCVLX 



fed p«8o. lib; u>' oper.' Geom.' vcreflangi AE eft ad CB. ita re- 
Aang.Cacftad AV.igIturvtparalelop. AE eftadCB. iMparal. C<» 
eftadpar. AV. fimiliteroftendamefle, vt par. NF ad QK, fic 
ad NX, &vt OGad RL, Cc Ry ad OZ; &c. quod erat demoQ- 
ftrandum. 

Hinc frtporti» rttitnis ptrtUUf A E *J CB , td rdticnrm Cct dd 
dddem eft c»m pr»p»rtttmt rdiianis fdf. NF dd K S.,ddrstuntm dd N X; 

permutdndd, fTdftrtitrdtuifk AE dd CB, ddrdtitnem NF dd S.^Ad- 
dem eH am pTdfertitnt rdtitnu C« dd A Vt ddrdtiintm Sfi *d 




j Z‘j ! h Hi 1- ■ : ! t r. jw; p • } c'.,... 


QK m eandem cfle cum ratione Q8 in a, ad NX in a : & fic 
deinceps. , 


J; ' ' H f .■c") .-v '"'f”- 

'I ‘ .i-n i-i : ^ <!. fiv' T-'- ■ f‘ ’■ > ■ >'■ ‘ I‘> ■' ' 

; .V ;»0 , M :> .il t ■- r;-*'"'' 'J' 
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f iRCyXI' 

PROPq SI TIO III. 


*<?♦ 



E A 4 em nunentc figtui. ^ ; a . i . „r,oA| ■ a a 

Dm^o rationem lalidicnittdu mpitiiinpi ; A >$Md 
oTtfinatc.ad folidume* duftu CHT M in ^ ordiflarc'eUc a«i jaj-t 
t)^'ne^0{ji.di’ex di^ftn mixoHnciCT^ *Jn'f^orcKnitc ad C>Ii-' 
dum<«r AfY*io If pr^^natc/vut ralm fpjfdi‘“cx A^ H * ip (V 
fobakerrkad fol. ex GHT Atia f« tobaltcwetft ad ration«m io* 

lMie*€TiIlf iriferubaltertitaklipJ.cx inlc{abJ«*rnc..:i 

rii'n^>/rr. "fi :ol oi.r> * L*..! . <*. • 

pe^oMrath mmno Va^ tflttim 

Quadratur A 

-o;i'7 ^ 
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T E It.X I A: C I R C y L I 



lis parabolxBA»8;nfnilI$,^r dcmonftr. propor. 105 .lib.ta' 

opcr.Gcom. r 

Dicoi.paralelop. EGycfleadpar. Fj, Gcucpar. FT, eftad 
EG. & LHcflcad«A;vt «V cftadLH 8cfic deinceps. 


D Edanjnlum l«T , elt «qualerediang. RE^F, p^45. de parab.- 
‘^hocettpercoaftrad.quadraco LG> igiturvt LG ad «I, iu «T 
ad LG; igiturifftang. EG> edadredang. P^, tc F'^redang.acire> 
Aang. E G, caoi iHoram altitudines, fint aequales ; .igitur' etiam pantle- 
lop. £G eftad par. F^, ficutparal. PT'eftadpat. £Gl, nam horum 
baresfuntpraeflidbTedangttla, &jaltitudines aequali fimiliterofteu- 
dam ede. vt X H piral. ad «A, ita « V adEH; &1Ccddnceps. 


Olntiam rcdlang. cadem qua: F^,aA,%,yw.fi:dfubaI- 

O cerne poGta: 

. 

nig;rpM ?Wi53fli>6. iJ,/U wms msiurjm ..uq»vr 

laq i*/ ,i ) J ^ ' nir.. 

j-LUpXKTJ -JijAioqi.!'! Jidilr.r.i3.;r.)i..v ff ri/j. 


cita 


Dem09- 
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Q.V ADRATVRA. 
Dmonfiratioe.tdem elicum ficunda huius. 


I6y 


D ico rationem /olidi cx du£Iu E OK A in /c ordinate ad 
/olidum cx FB^rin /c ordinate, e/Ic adrationem foiidi ex 
in fe ordinate ad folidam ex EOK A in /c ordinate, ficut 
ratio foiidi cxHOKA infe fubaltcrnead FBf,- in fc.fubaltcr- 
ne, cft ad rationem in fc fubaltcrnead EOKA in fc fub- 
altcrnc. 

‘pemonHratioeudem efl cum tertiet quadratur* ficunda. 

Lemma. 


B 


D 


I fuerit ratio AB ad rationem BC , yt ratio 
ifj DB ad rationem 'BE ; dico ejfi 'vt tAad D, 
ita E ad C.erit enim permutando, ut ratio A "B 
ad rationem DB, ita ratio BCad rationem BEfid 
AB ratio efi ad rationem DBut Aad Dper z. de proport. O* ratio B? 
efi adrationem BE, ut E ad C, per 7 , eiufdem, igitur utAadD,itaE 
adC. 

- Conuerjk Lemmatis. - 

f. 

fuerit ut AadD itdEadCfis* quauis interponatur B, 'dico rat!o~ 
O AB ej]e ad rationem BC, ut DB ratio efi adrationem BE.eil 

enim AB ratio adrationem DB utAadT>,& BC ratio adrationem 
B€ ut E adC. cum i^turfityt A odBita EadC,erit ABratio adra- 
tionem DB, utBCratio adrationem BE, (^permutando, ytratio.AB 
ad rationem BC,ttar atio DB ad rationem BE, ' • 
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i<8 TERTIA CIRCVLI 

PROPOSITIO V. 



Y oc E ^ » 


• HN HrlQ'*' T? T^Tuifo AE axe parabolarbifa- 

lO [in ] I , PT [in] S» X^riaminF/dncanturpcrF&E 

KP KaIos R« normales BG.CDiqiiasmHS:*, 

LQ^ LplNR V» fccentdianaccriCH.B'», 

Dico rationem plani. CHBdu- 
(5i in (c ordinate, ad B AF, infc ordinate, effe ad rationem B AF 
in fc ordinate, ad CHGD in fe ordinate, ficut rario CB+in fe or- 
dinatc,adBAF in feordinate,eft ad rationem BAF in feordi- 
'nate ad «-BCD in fe ordinate. 

Demonflratio. 


Clant continue proportionales HB> H(p, H Gi 8t per C 8c(pdefcri- 
batur parabola, cuius axis Ct C H, & vertex C; erit iMj a-quilis para* 
lx)la; BAF, per propof.103.l1b. lo.operisGeom.dein per B ScE dclcri- 
batur parabola BE, cuiusaxisfit B'1', vertex autem B. entidi a,- |ua- 
lisparabola; HCip» adeoqueipfi BAF, per eandem; tum HC irnea 
diuisain partes quotcun^ue tequales , agantiirpcr diuifionum pnnda 
normales , compleanturque retSangula, HN , Va. B^ , Hr &c. 
quoniam' reda: HB,H^,HG,funccontinue proportionales erunt IN.ltf, 
Ir. irem KO, K^, Ka continue proportionales. 8c (ic de ca:teris per 
1 67.de parab.igitur St redanguia HN, Hi, H r, 1'unt in conuuua ana- 
logia; 
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*■ >l v A D R A :t';V 'R‘A: ttfy 

logia;itemreaaneula ip, IJ; I A ptcm KP, Ka Sct- igitur et- 
iam paralclopipeja, ortifc»clo<a*eorhbdem re^anguloAtm inreipfad 
funt in continua ratione , cum illorum altitudines fint vtrobique ®qua- 
les-.rurlum per 17y.de parabola , iunt in continua proportione reda; 
NV, Vw, V F; Item ,0 R,_R)e, is, St ficde rcliquisdgitur & conti-, 
nub proportionalia funt ^angula, N R , Y Z , V, ; item OS, RJf, 
R «, atc. igitur etiam |y«filelopipeii|a,quoriim\fes funt illa reiftangula, 
diliRa in eandem altitudinem I K, «el KL &c. 

. Sumantur iamredangiila. duo, Seqiuliter a.Ker 5 ii^faasllparum para- 
'bobrum. quibus Iiint inlcripta,diftantia, U, & S ; eruiit illa inter fe 
xqualia,adeoquc & par.alclopipeda, ex dudiu illorutn hifejplanata, i- 
qualiafunt. elt autem para). medium proporiionaleiotet parale- 
lop. 1 O 8c 1 A; paralelop. yero S Y, medium eft ptoportlonalei inter 

paralelop. PT, S»-; igitur per lemqiapratcedensruipAral.jo eft ad pa- 

ral. PT, ita -paralelop. Ssr.ad paral. In: llmiliter erit vt paralelop. 
K P ad paral. O S, fic paral. R « ad par. K A. item vt paralelop. H n", 
ad paral. Q.-i', ite paral. T J ad par. H r. cum parabel. Htf , aiqualeljt 
paral. T« &c. igitur par. HN d iiftuminpar. Hr, atquatuppar Q* 
duajoinoar-jT^ &_pa«I. I Q duamn ia par., Ir^ equatur par. Q ♦ 

. T f ■. pA^.‘ ro du( 9 :um in p4ral, ir ., aquatur par.. P T 

inpar.'SW*rpar. KP,'in par: K A, Aequatur par.' O S in par. R»&c. 

igitqr vt Jd jM inHr, eft ad Q* inTf, ita lOin I»,‘ad P^ in S»; 
?c vt I Q AOit». ad P T in S «r, ita K P in K a. id O S io R ® , igitur 
per 11.5. Euclidis, aggregatium ex HN in Hr, IO in Ir/KP in K A 
L 0 . in Lz eft ad aggregatum ex Q + in T p T in St, OS in R« 
NR in V» vt primum HN in ,H r ad Qj' in Tf : fcd liorum ratio 
eft «qualitatis, igitur 5 c ratioaggrcgatorum..a:qualitatiscft : quod cum 
femper fiat in omni fubdiuifione .V inferiptione In infinitum, patet ag- 
^gatum ex infinitis paralel«»,infcriptisfolidoex C H B infe, duSia 
ip infioitaparalelop.infcripta folidoex CHG D ‘in fe,«qiiaf;aggre8atb 
«tinfinitis,paralel,Qpipedis infcriptis folidoex CB'T infe.duaiUnm- 

fihitaparalclop.inlcriptafdlidoexduiftu 't-BGD iofe : igitur Iblidum 
ex CHB infe,du<auminfolidun)CxCHGD in fe,«quatur folidoex 
qB-r infe;dU(aoiafplidumcx ♦BGD infe igitur per 85.de proport 
Iblidum ex CHB iofe, cftadfolidum ex C B+ infe. vtfoKdumex' 
'•'BGDJnfe.adfolidUm ex CHGD infe, igitur pet conuer.fam lem- 
matis prscedcntis.ratiofqlidicx CHB infe, ad (olidum ex BAP in' 
fc,cftatlrationcmfolidiexB AF infeadfolidumcK CHGD mfe.vt 
ratio folidi ex C B ♦ in fe,ad B B F in fe.eftad rationem folidi ex BAF 
in fc.ad folidumex ,* B C D in fc.quod erat demonftrandmn. 

--I ■' 1 1, , ■ . 




Y PRO- 
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I lfdcmponti». ^ ;• • • > i 

Dico rationem CHBin^ fubalteinc, adB^Finfefubai- 
tcrncjcfTeadratidnem B AFinreiubaltprnc,adCHGO inle 
fubattern^vc ratio inic (obalccrod ,ad B AF inic fubalccc- 
nc,cft ad caUonem B A F inle Tubaltern^ , ad «BG D inlc Tubal- 
terne, ' ^ • , . r ' 


DemonfirMtA 


V T ratio CHB inie Ordinate, ad BAF infe ordinate, eft ad ratio- 
ne BAF in feordinatO, adCHGDin feordinatO,icaratioCHBin(e^ 
fubaicetnO, ad BAFin fe fubalternc «ft ad tacionc BAF >n fc fubalternb'' 
ad CHGD tn fe fubaltetnb.per airerc.5.prop.4.buiu$.cftautc perj.lib j. 
huius,vtratioCB'<' infe onhnatO,ad BAF in feordinacc, ad ratione BAF, 
infeordinatcyad'i'PGD inic ordinate, ita ratioCB')' inrefubalterne,ad 
BAF infe fubalternb,ad rationem BAF iafeYuba[cern& , ad '('BGD 
infcfubalterne : igitur vt proportio litionis CHB in fe ordinaib > ad 
B A F in fe ordinate,ad tationchi BAFin fe ordinatb, ad C H G G in 
reordinatb,eltadpn>portioneni rationis CB't in (e ordinate, ad BAF 
in feordinatd,ad rationem B A F in fc ordinati, ad 'I'BG D infeordi- 
nacejea proportio rationis CHB in fe fubalternO, ad BAF infefub-. 
altemc,'ad rationem BAF in fe fubalternc.ad CHGDinfefubalcer* 
iic,eft ad proportionem rationis CB^ infefubaiccrni.ad BAF in fe 
fubalternc, ad rationem BAF infefubalrcrnb.ad ♦BGD infefubal- 
temO:fed per prxccdcntem.dua; proportiones rationum, quae exiftunt 
inter folida ex du(Su ordinato orta, funt inter fe xquales, igitur & dux 
reliqux proportiones rationum , inter faiidaexfubalternoduftuaata, 
xqualcsfupt.quod erat demonftrandum. ■ 

Him ftq»u«r-,pcrlcmmtpMtdtmis frtftfnionu., CHB in [i fuktltirni,fUe 
tJ CB1 m fi Juhtltern} fitut U' B G D in fi fibtUerni, iji td CHGD in fi 
/hidllerni: 

• PRO- 
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p rot o'si Tib'’ ^li; 



, , I I • •> .'’.?'•■ r- ' * 1 

S IiitBQ, GUdisMti^trizqualcs, exteriusapplicitsBp4rabbl|e 
ducanttitqfuc normales GCF,Dti^& B A consingens) 
paralcla GF. • . 

Oporteat (olidum ex DGpE in (e fubaltgrnc dare cor- 
pus xqualc determinatam habens bafim & aldiudioem no- 
lam. . . . , j,- 

ConJlr.^DemnBr.' , , i 


T^Iam»er BC prodaAaoccumt DE Hnex inIf.Fer i99ids<lodI-^ 
^bus^lanum DGFE inrerubalterncacquaturplaao .HCPE itife 
fubalterni.vna cumpUoo DOCH iafe,^ptano hCPE bisiaph- 
num GCOH. plaao autem HCFE iu(efub^tern&< pertf.l.3. Ha> 
iut,a;qu.iturref;;iiKa(um circulare K »dudum tu determinatam aicitn- 
dtnsm .L. apponatur fegmeotoKtedai^lumM.qaedduAum' inal- 
btudiaem L, fitzqualc redaogulo GCDH duao io fe. nemcum 
quadrata fic parabola^ E, u ret^ngulum illi aequale « iaielligacue 
diiciin duplamaltituanein GC > erit hoc ioIidiuD aequale parabole 
liCFE bis^duiAz iQ reAangulum GCDH: fiat igitur reftan^lum 
Ni quod duftuin in altitudinem Lifita^^nalefolido ex H C PE mdu^ 
^inreAang. GCPH,.quodfieriexeIementispoceft, cumiblidtun 
illud fit panlclopipcdum potam habens bafim St altitudinem, totum igi- 
tur plannm NMK duduminaItiiudincmL>eitzqiuleplauoDGFB 

du^ in fe fubalterni, 

HiHefttet fittdamtx HCt.E iit/i/xbilttrxi AG PE i»/* 

/•ttUerme, reJailxeJJt ti ftrtes rjUnelricxtttndtm htitmtn L, & 

trfetm4tidtmMrcmcim$Uris PR.fubtaniitfiitttrmintt. ” J 

. Ya PRO- 
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-IO'» aifclj 
-on fn3nibi'Ji.’' 


ju X3 fnufjiic! :«no‘!0 

l.;- . •; 


i r.i 

pRoducatur CF inM,^ DEIbiN, vtpa» FJFMN fic anqualis» & 
■*■ fubalternfepofitaipft tftJCD.^ucaricurque NO , MP paralel* 
FH. & (egmentum.circulare K dudiitn iBaltituditiemL > Ctsequalc 
‘PjCRHI.iftfe fahalldtni,hDc efti D CPH » F^HM N.&qiionlamfvJ 
p^wbolJFa HE MN nfoadrau eft v reftangliUlm DO FU db^um ia 
HiE prpdwatfflotSwpai^l^iipedviinj-ciM fiatasquilertcSangu- 
.^.QiS T io alntOdinem Lr phi^' S T redtamcadercextraftginc- 
tu^<»rfiMiareKBCum!D CFH iaEHMNi nWiOs fitquaift DCFH- 
QJl S T in LitnaiusfegmentoK.fine-QRVJP 
«»J'.W!»i^F»f :DEEHiB.FHMN, fit Q^R V X hiL, ic DGFff 
ifj EKIMN. Q^R ST inL,crit D GC io N, scdttareconP 
caooKi 5 ,T X ij» L.rtttfuraquoniBmquadi«tneft pars partbbte DGCi 
redaiigulutn FHON» noturti-producicparalcjopipedut 
^Pfakr.rcdangulunj S T Y Z inaltitiidioeni L.patetVcda Y 
c*^CP¥FAfcgojconim circutare:qiria cum DGC in FHMN/wa-- 
i“s (« «HaiP D.Ge ioFHONs ipfivere DGC in FHMNfitae-' 
quaIp.yj§,TX inljiecipTi DGG ia FHON *quaIefi.t'SYTZ i«' 
I-,erit SYT Z mirius S VTX.- cum igitur DGCin HPMN fitse-- 
«IV^ieiySlirX.wX;:^ DGC in H F O-N, 'fit «quate' ST TZ'^n 
I5 «iid«wi|»'V>Y ZX inL,.«cquari DGC in ON M. iterum 

cum DGC parabobficquidrauivfa«c dnftain redangulnm '‘O MPN- 
O ;I ‘I c 'i notum 
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yjt'- A DjR^A ;-X iVrRi A, t 

^Ivlppipcduin, pui rc^ 


Hptu«fptfl!dp 4 F . 

^ L-pa^e^ 


U ea.ilef.if ipj^ ^gmenfunii 


f** r' -- I' -.-j t -V n /. . .f. . . ••. .• i.i ^ n « 

P G q.afl P>K1 1' N, mfi^us fit «ipain P G C. M NfK4P»<W 
in 0,U^^>jil9i,le A;.X^ X ,4^ 


dpre intr.ilcgiuentum.igitiirfiaD p,p,C,*jjjPj 

in L, auferatur DG C in 0^^ M, Hoccft v Y Z 
tum reliquum Ivx A m L .jequjJe^rc liquo D 
D G C in fc fubalterne Agitur Kc 'qaod crir fai 


X ir, L; crif icgmcn- 
m NMP. hoceft 
fendum. 


tJinc patet jjarrem DG<| in (c (uDaUemfe , rediidam efle ad foli- 
■^dum cylindricum eandem habens atti^i>Utoem,jcum parte D C FH 
in fe fubalcernc , Scad cyiiidrictim redufta; j^bJfequas parsficfeg- 
mentiKquodbafiseftpariij DdFH redfffta:- j 

■ ' i' i 

' P R O-P O S t T l O -JX. 


TTSto fegmcntattt.KSN W LK dui^umin aidtudinemT, 
; fcilMpHa PQfE(«i 3 dr%tPf^ 

ne peTf? huiiltifiol^tnahtum.lQLMMRiaaleuu<iit£cm iir ac* 
ijtiale^fCFE in femMtbn^/fifgmentt^vero-IiK^ 

b^o nic^am c^ciatwDcj^J^^ 

■Q1,MNR. - - fl- . :m im-!: . nVr -V/. T'/. 'C J .i. 


Dmarinrmd. 


Q Voniam planum DC'1' (vid.fig.praec.)infefubatteme,redu(%im 
eft ad folidum cylindricum, cuiusaltitndo eft T, fic bafiseftparsfe. 
gmenti QLMNR perpropor^.lib.a.eiufque corolLefto PMO (e* 
gmentum illud, igitur per Duius>eiafquecoro]iar, eritTt LMNfe. 
'1' Y 3 gmea* 


KV?. 


o( 

?.'i.:rnera’ J'. i.... i 

frr 


nni-i 


> '1 1/.. 

C> tr:..' T.i 
•>. -i.., 

1 f : 

. ^l:,U ^LiUi ’.i i 
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gmcnti/toiaicgmentiht» PMO, ita frgtnentuin QjMR ad Pegteett- 
'tum K L MN S. & diuldendo vt LM N fegmentum ad reAanguludi 
PLO J^,'itafcgmcnnmi QMR ad re‘aangu|um K Q.R S. igitur per- 
niuliddoetit LM fegmentum ad fegmcntiim QM R vt^ettatigu- 
lum P LN O jid reAang. KQ.RS.fed hoiom ratio nota cft, igicurSc 
iitordtd.quoddrttcretnotiftrandum, , 

t; n A-.-j J A . Jtm ,f ' - , i:! J -■ .'.iiy.viU! 


*' '’“i:r'^dp"o:SlTrp.,x 



SZ.TZ. , I ■ I 

Dico no.tam c0e rationem lepris ZST ad renduum leCto- 
ris triangulum ZST. 

#• 

PempnSratw.. 

,1, f'’’3 fj i nronr fiirniiiir-i . i . ■ v , : r. (‘j}-:: oj?. ^ T 

Wiu^~LT.1. i U fimaT- a ttr^ k 

OfiTpfCCWMlonVltflCIDlCJHUCU £*SM r N tiTlCgincIini v^M i «v; 

A J^aardiitota eit iati4ifi%M^ti X; M]td r^dnuixi reOangu- 

Jpai JLQRN, 

nota igitur eft ratio Pegm^ iN . >d. te^og. L S igitw 

etiamiK>taeRracioPeKga^ti11sMTNr ad Pgnndntuin SlXi» & ra> 
^ V c $ N T.llbH tiota eff ^io redan- 

guli L S N T ad triangulum ZST, igitur nota eft rado SMT 

^ triangulum Z ^T.^igitur nota eft ratio feftot» Z S MT ad tnan* 

guiumZST; quod erat den;teaftp|^tdf*"‘ * . 


rn'^"'. iiI. .'iTl ','t ' ' 

< i flT •'■ • 

-•il O f4'i )■) ; ull. :• . 

-vl X?/i l j / jii;. ‘ ij • 

~r..'r 2 ; Y 


■"i t": ' . 

•‘.fll/r/ . 

! -T >i • 

:■ 


C I R- 


b,- ■■'^OOglc 
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QVADRATVRA. 

PROPOSITIO*'.!. 



E Sto EF diameter quaecunquc, fecans parabolam in 
B, faaifque EB , BF xqualibus , diuidantur EB, 
BFin partes xque mulcas SC xqtiales , acduftisperdi- 
uifionum puO(^a normalibus , compleantur rc£lan- 
gula: ■ 

Dicoparalelupip. KO cffeadparal. T,ytpar.«eftad 
paral. KS. item HN eiTeadV,vt ^cift ad HRjScGM 
e(TcadX,vt?'efl:ad GQ, denique & EL c(TeadZ,vtjcft 
adEP. 




Digitizfid by Googie 





Q.VA R T.A C1 R C Y.L I 


l J V D H } 


timonJfr. 


i 


/ • i >' 



pErpropof! io 4 .Iib. io.oper. Geom. redang- KO «rftad redan^ T, 
■* vtreiaang.aeftadredane. KS fed paralelop. K O rft ad paral T, 
vtrcdang KO ad redang. T, cum hacc, illorum fintba(e>,altitudines 
autem TCrobiquefint «quales; &paral.aeftad paral. KS vt reflang. 
«adredang. KS; igitur paral. KO cft ad paral. T, vt paral. «-eftad 

S aral. KS. fimiliter oftenditur elTe .paral. HNad paral. V , vt paral. 
cft ad pan^ HR>&fic deinceps ; quod erat deraooUtandum. 

Coro&xrium. 


H inc proportio rationis paral. K O ad T, ad rationem s ad KSi ea- 
dem eft > cum proportione rationis H N ad V , ad rationem & ad 

g Ri drpermucando , proportio rationis KO ad T. ad rationem HN 
V. eadem eft cum proportione rationis « ad K S i ad rationem 0 ad 
HR.& fto deinceps. .. 


PRO- 
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n - V 

A 


j' 

i 4 


r ^ 

3 

r 


„ fV . . ' ! ili. . / ra.'i 1; n: 

E Adem figura pofita, ponf^nturrubalt(srni'pari:«s,pa-, 
rabolicae BE A,B ^ A V, cum ie<9aiaguifa fui?: 

infcfiptis. 

Z Dico 
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‘ E A 




V A 

V 


7 

. . ® / 




Dico planum KOduftumin»,,ad planumT du£lum 
in *, eandem habere rationem, quam habet planum <« du- 
ad planum KSdudlum int item HN in», 
cffeiidVjtt?,v($ifiA, adHRinw, 8dfic deciter is. 

Dem»»- 

o .iu ’ • 
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qvadratvra, 


« 7 / 


Demonilr. 

R Atio plani KO in « j ad planum T in * > componitur ex ratione re- 
dang. KO adredang. T, 8 ccx ratione rodahguli «ad reAang. k, 
hoccft EL adZrfimiliterratiOrtiti n,ad KS in^, componitur ex ra- 
tione redang.i» ad reding. KS, & ex rationi redang.n ad redang.J, 
hoccR^ad EP; fedratioredang. KO edTieademeRcum rarione 
aad K S, & ratio r?d>ng. E L^dZ , eadem eljt cum ratione redang. 
^ ad EP, igitur ratio kO in«adTin*,cf>mponiturex1iniern ratio- 
nibus>ex quibus componitur ratio* in nad-'lfs in^. igitur KO in«, 
eftadTinifeVtainiiad KS in ^ fimiliter oftendetur efle HN inr, 
adVin^. vt(?inA, ad HR in «■: &ficdpinbeps. quod erat demon- 
ftrandum. " i- 

- -- ' jA ^ 

CoroU. 

■ 

tJinc proportio rationisKO in«, adTten» ad rationem «inii ad 
^^KS in eadem eft cum proportione rationis HN inradVln^, ad 
rationem (3 in a ad HR inTr; & permutando, proportio rationis K O 
inaad T in», adrationem HN in » adVinip > eadem eft cum pro- 
portione ration’S « in n ad K S in ^ , ad rationem ^ in A ad H R in w. 
&fic deinceps- 


Coroll. II. 


C Equitur fecundo > proportionem rationis Ko ad T ad rationem « ad 
^KS, eandem efle cum proportione rationis KO in«ad T in», ad 
* rationem* inn ad KS in^.8cficdec*teris. " . 


1 'Z z 


PRO. 
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E A 
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E Adcm figura pofita: 

Dico racionctn folidi cx D E A O in fc ordinate , ad Ibli-" 
dum cx in fc ordinate, efle ad rationem /olidi ex giiie in Ic 
otdinatCjad folidnm ex D £ A 5 in fc ordinati, ficut ratio fo- 

lidi 


Digilized by Google 



CLV A D R A T V R A. ,g, 

lidicx DE AO in feiubaItcrnc,adfoIidumcx infcfub. 
altcrnc.cft ad rationem folidi ex infcfubaltcracad, foli- 

dum cx DEAS in refubalccrnc. 

' ' t 

DemonfiratiotAdem tftqm propoftttonis tertu, 
quadrAtttrjt fecmdt. 


PROPOSITIO IV, 

a» 



> 


S InciterOmvt prius diametri dua; arqualesEB^ BD, adlifq; 
percarum extremitates normalibus BF,CDG; ' . * 

Dico notam efle rationem CBO in fe iubalternc , adDBFG 
inicfubalternc. ' ' 

Demonflratio. 


pOnarur regmentum circulare K L M N T > quod doAomia akitudi- 
netnSilitxqualeparti DBFGinfe fubaltern^. per prop.S.lib.j. 
huius.itemfegmcntum OLMNP. quoddutftumineandemaltimdi- 
nemSidt aequale parti CBD in refubalternb, per eandem propoferit 
igitur vt Tegmentum OLMNP> ad Tegmentum KLMN T, ita CBD 
inTeTubaltetne.ad DBFG in Te Tubaltern6. erigaturiam ex C diame- 
ter C H, occurrens F B produiSa: in H-ponaturqueperS.quad.tertiac 
haius,Tegmcncum Q_LMNR, quoddudum in altitudinem S, fita:- 

Z 3 quale 
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quale GHB in fe fubalrerne, quoqiam igitur per lo.qiiaclr. tertia:, no- 
ta cft rapo regmenti 'Q t M N R,a3 fegrnentum K L KJ N T. nota et- 
iam cHl-rawolcgmentiCiLMNR ad rclijuum redlangalum KQ.RT; 
eft nota inliipcr ratio rcdanguli K Q,R T , ad rc€iangultitn' O Q R Ba 
nota igitur fft ratio (egmenti Q LM N R, ad reiftangtilum OQ^RP, 
igitur JSt nota eft ratio (egmenti 0,L MNP. ad.reiSangnIu m Q Q.R P. 
adeoq ic etiam ad Tegmentum Q.LM R- fed nota eft ratio legmenti 
Q,LMNR ad fegmetum KT-iiirNTper I j qi.iadr .3 igitur*nota eft ratio 
fcgincnti O LM N P ad Tegmentum KLMN T, hoc eft , C B D infe 
Tubalcerne, ad DJ^.FG iureTubalterno.qdqdetapdemdnftranJum. 

P R. O P OfS ITIO V. 



E Xponanturregmenta duo KLNT„ OLMNP , quorum 
nota cftfadta ratio in propoTpratccd.iuntlifquc L, N,du- 
canturaJV centrum circuli,rc<ii L V, N V. 

Dico notam efle rationem Iciaoris VLMN, ad rcfiduum 
triangulum LVN. 

Dmottfhatio. 

pErpVieced : nota eft ratio Tegmenti OLMNP , ad Tegmentum 
■* KLMN T, igitur nota eft ratio Tegmenn OLMN P ad re(ijuuin 
redangulum KOPT; Ted ratio huius, ad redang. OLNP nota eft, 
igitur nota eft raiio Tegmenti OLM N P ad redangulum OLNP, 
adeoque& ratio Tegmenti LMN adredang. OLNP. at nota eft ra- 
tioredang. OLN P ad triangulum L V N, igitur JSc nota eft ratio Te- 
gmenti LMN ad triangulum LVN, igitur etiam nota eft ratiuTedo- 
ris V i- M N ad triangulum LVN. quod erat demonftr. 

FINI S. 
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